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« 

eUa ad horum elmentorum Mathefeos 
editionem me excitaverint , fi nitide 
hic tihi aperiam , cum lcvia prafertim 
«, cnmino non fint , injucundum tihi fore , 
LeBor Benevole, tninime fufpicor . Comper* 
tum efi Phyficam feleUiorem jis efe inac- 
cejfam , qui in Arithmeticd y & Algchra, 
in elementari , c£» fuhlimiori Geometrid , »f 
'utrdque Trigonometrid dudum, & ferib non 
fint exercitati ; eamq; ob rem harum 
Vifciplinarum fiudium cum Philofophite fiudio 
in Recentiorum fcholis arffiffime coniungi . 
Itaque cum in tanta Mathematicorum fre- 
quentia neminem reperiam qui partes hafce 
fimul , & feorfim omnes ediderit , rnde ne- 
cejfarib fattum iri puto, ut dfaerfe partes 
dfaersd methodo a dfaerfis pertra&ata ex- 
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plicentur , ex quo qu<t y & quanta confe- 
quantur incommoda y dici <vix potejl . Si di- 
werfas corporis aJicujus partes peritijfimi y & 
cum cum Apelle ipfo comparandi in pin- 
gendo Uiri defcribant y quin tamen earum 
nexum y ordinemque Jtbi oboculos panaitt y 
certe ubi ad eas coaptandas convcnient y in- 
forme monjirum ex hujufmodi coniun&ione 
exurgere mirabuntur . tyuodfi ergo cuidam 
<veluti tabuU mens bumana comparatur y in 
qua facultatum nojlrarum ufu y atque exerci- 
tio y Inflitutorum praceptis y fcriptifque Au- 
thorum fcientia quodarmnodo depinguntur y 
haud wereor confdenter ajferere Mathefin in 
tua mente itpprejfum iri minime cohjerentem, 
nullo modo fibi in partium relatione y atque 
ordine refpondentem y ubi partem unam apud 
Euclidem legas y aliam excipias ab Apollonio y 
in hac Theodojium confulas y in illa Archimc- 
dem . Idcirco elementa h<ec Recentiorum pr^ 
fertim fcholis accommodata ejfe exijlimavi , 
Ex iis partibus y qwe tum in illa y tum 
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m aliis cum ea affinibus facultatibus necef- 
fari<e pr<edicari folent y fimplex y & unum 
fibi ubique fimile fyjiema conflare canatus eji 
eorum Auffor , expurgatum ab iis omnibus $ 
qu£ extranea y auditorum jucunditati fer~ 
<vire melius y quam ufui Mathefeos in Pbilo- 
fophid <vidtbantur y naturalem ordinem in iis 
feUatus eji conjtantiffime y quin tamen rigor 
ille demonjlrandi y qui totus Mathematic<e. 
froprius efi y minimum acceperit detrimentum y 
quod quidem quam difficile y & afperum fa~ 
Bu fit y ii folum agnovfae y qui labori hu- 
jufmodi manus admoverunt y qua ex methodo 
perfpicuitatis ubique memor y atque follicitus 
tantam brervitatem confequutus efi y ut intra 
hennium abfohi cum ipfa Philofophia pojfe 
commodijjime fa&o ipfo comprobauerit ; ut 
cmnia paucis compleBar y eorum ufum y atquc 
necejjitatem in philofophia in jis elucubrandis 
unicl refpexit • Inde faBum efi„ ut ea multi 
non Philofophia modo y fed aljis etiam di- 
fciplinis additti ab ipfo y & ab ejus audito- 
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tibus refcribenda conquijiverint I Iantvert 
quis igtorat illud plerumque ufuvenire y & 
in re praf trtim Mathemattca y ut fi ad au- 
tforis manus fua fcripta redeant, in jis ne 
fe ipfum quidem agnofcat y <vel quod Adole- 
fcentium alii non fatis pulchri literas pin- 
gant y *vel quod alji non fatis prompte y que 
diffantur y excipiant y ntel quod alii non fatis 
attenti , wel quod denique plerique politam 
latine fcribendi artem non fatis calleant . Na- 
Bus fum ex his fpem y plurims optatifjimam nte 
rem efe faBurum y f% tpfa ederem . Inter ea y 
qtue me mrverunt y graviora tibi aperui : mi- 
mml vereor ne ea reprahetidas y imo mihi 
audeo polliceri fore y ut potius laudes $ 
fcilicet haud dbfcuri oftendunt y quantum Jlu~ 
diofe iun>entutis frogrefui y atque comrnodita* 
tt fiudeaitt » 
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ROfcU 

M- 
athesis quantitatcm f (cu magnitudi- 
ncm in gcnerc contcmplatur . Va- 
rix hujus dctcrminationcs Ipfam reddnnt Obje- 
&um divcrfarum illius partium . Quantitas fob ra- 
tione numeri fpc&ata objcftum eft Arithmetic* 9 
fobratione extcnfionis ob)C&um Ge$mftrU. Utraro- 
quc tradituri Prolegomena hxc inftituimus , in qui- 
bus nonnulla partim ex vulgari notione, partim cx 
Ontologia pctita premittenda vidcntur . 

Utut corum multa a plerifquc ncgligantur , 
quippequae vd apud vulgus notiflima ftint,vel finc 
dcmonftratione aflumuntur, quia vcl indemon- 
ftrabilia cenfcntur , vel alibi , v. g. in Ontolo- 
gia jam dcmonftrata fupponuntur 5 quia tamen 
mens nobis cft , clcmenta utriufque mcthodo fci- 
entifica ab omni ( fi per noftras vires tenuiflimas 
illas quidem licuerit ) notionum confufione, qua 
vulgares omncs laborant, cxpcdita , atquc ita cx in- 
tcgro pertraftare, ut ipla cvoiucntcs facultatcs alias 
jad ca plcne intelligcnda confulcrc non cogantur, 
ki his Prolegomcnis profcquemur. Ccrte confiii- 
»m hoc improbum non vidcbitur, cum non.pofflt 1 

A X-ogica _ 



Digitized by Google 



* PROLEGO MENA . 

Logicar rcftificatas idcas commendare iis , quibus 
tuto pedc in fcicntiis inscdcre men$ eft, quin fi- 
mul infinuet confulas labilem inccflum Rddcre, 
atque periculofum . Atque hic quidcm appofite in 
mentem veniunt non pauci, lcves ji quidtm Gco- 
mctrarum ipiorum in ipfis axiomatis laplus , non 
ab aii| certc caufa , quam vel ex negledu rerum 
fimplicium , vei cx notionum confufione prote&i , 
cujufmodi eft , qucm in Clavio deprahcndit Tac- 
quetus circa extcnla congruentia , & longe gr$- 
viores Phyficorum in appiicatione Mathefcos ad rcs 
phyltcas, quas probabilitates Phyficae tantum pro- 
prias ipfi Mathcfi communes reddidilfe Cl. D. 
Mairano videtujr. Si enim Wolfium audiamus, 
ea appficatio pcriculi plena eft, ob cam dumtaxat 
capfam,quod probe non diftinguatutr , quid realis, 
quid imaginarii involyant notiones Mathematico- 
rum . Ergo nobis Mathefeqs ftudium cum Philo- 
fphia coniun&uris cordi cum fit caute in utraquc 
inccdere, tum vulgares, tum Ontologiae notu> 
Aes diftin&e cxplicand# funt, non in confufa ea- 1 
rum notitia aquiefccndum ; prefertim cum hac ir% 
re facem praeferat Wolfius ipfe , qui non foluta 
corpori mathcfeos multa, qas ab ipfo in Ojtitolo- 
gia fuse traduntur, infcruit , fed ipfi in Dilcurfu 
Praeliminari nonnulla ad Logicam fpc&antia prae- 
mittere non dubit^yit, ut jnathefeos in genere or- 
dinem ob oculos poneret; dc hoc $ nos hic pau- 
ca dicemus , antequam notior^iyn gencraliur^ ex^ 
plicationcm adgrcdiamur. 

Si tefte Proclo ex mathefi in qeteras facultat^ 
qtdq pt9^ifqt^r ? serti iuxta yctys jM' Arifta. 

tehco: 
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PROLEGOMENA. 5 

tclicorum effatum , propter qu$d umrq qmdque ta- 
7e, '& illud magis 9 admirabilis plane in ipla ordo 
habcatur, oportct. Ordo in gcncrc cx Ontologi^ 
nihil eft ahud, quam limilitudo in cocxiftendo,& 
fuccedendo, quae cx eadcm Ontologia non aliun- 
dc pendct , quam cx unifbrmitate regularum , fe- 
cpndum quas cotxiftcntia , vcl fuccefljva difponun- 
tur. Quae quidcm ordinis definitio mirum, quam 
xcde diipofitipni rcrum in Matheft accommodetur . 
iive enim demonftratipnes reipicias , prijicipia cer- 
titudinis nec plura , nec pauciora , quam quae in iis 
fufficiant , juxta r&ipcinandi regulas ita afferun- 
tur, ut aflenium invi&e fempcr eliciant , fi fint 
dire&ae; errorem in pofitione contraria manifeftif- 
lime dctegant, fi fint indire&ae : quamobrem fa- 
dum cft , ut tota mathefeos propria laus fit , eam 
antiquiflimis fcicntiis coxvam eadem immutabiliter 
dogmata confetvaffc : £ive propofitiopum fubordi- 
natio confidcretur , ea a genio jnpntis human» 
a natura ita comparatx, ut a facilioribus, atquc 
jfimplicioribus ad difficiliora , & complexa magis 
fua vcluti fponte afcendat , tamquam ab inviolabili 
lege dcpcndet . Hinc Definttiones , feu cxplicatio- 
pes nominum , quibus utitur, feu qptiones rerum* 
de quibus agit , Axiowata , fcu Prppofitiones ia- 
deimnftrabiles aliquid efle affirmantcs, Poflulata , 
lcu propofitiones indemonftrabilcs aiiquid ficri po?- 
ftulantes, demonftrabilibus, aut ponentibus aliquid 
.eflb , nempe Theormath , aut ^liquid fien poftur 
lantibus , nimirum Problematis ( ut ut vox probMt 
wa extn> Mathefipi in atio fcnfu fiimatur ) pras- 

jntttiwOK. Hmc idemudero para&wphi ■$$krii* 
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4 PROLEGOMENA. 

rum nomine infigniti intcrfcruntur ad folvcnda 
dubia, ad tollcndas obfcuntates, ad indicandos do- 
ftrinarum ufus , fontcs , invcntorcs, ahaquc hujuf 
modi , quae vcl animos cxcitent , atquc admira- 
tione capiant (quod non parum confert, uti docec 
Pfychologia , ad mcntis progrcflus ) vcl planiorcm 
ante ipfam mcntcm (lcrnant viam. Hic quidcm 
oportune advcrtcndum in his clcmcntis axioma- 
tum , & poftulatorum ne mentioncm quidem fa- 
&um iri . Is enim cgo fum , qui intcr axio- 
mata , feu inter propofitiones indcmonftrabilcs folas 
propofitiones perfe&e idcnticas recenfeo , veluti 
tdem cum femet efl idem: impejjibi/e eft idem fimul 
efte,(jr non effe: quod eft, eft aliaquc hujufmodi ; 
qux vcro ab aliis axiomatum nomine infigniun- 
tur , videntur mihi primae quaedam illationes ex 
notionibus fimplicibus , in quibus rcbus tribuun- 
tur cx primae notae, quac in carum notione primo 
intuitu diftinfte pcrfpiciuntur . At fi ita fc rcs ha- 
bct , decentiorcm habent locum , ubi notiones ipix 
traduntur iuter carum corollaria. Quod quidcm 
non ab aliis fa&um cxiftimo , quia plerumque 
axiomata proponuntur cx notionibus pendentia, 
quas turpitcr omittunt . Sive demum capitum di- 
ftributio fpe&etur, (arftam tcftam hanc Icgcm ea 
obfcrvat, ut praeccdant , quas rationcm iufticiea- 
tem continent , ne ulla umquam propofitio dc- 
monftrabilis principii locum teneat in demonftra- 
tione , qux tamcn antea demonftrata jam non 
fuerit . 

Cui legi tam ftrittae profe&o adhasrent Geo- 

metr*, ut fi contigerit aliqua in demonftrationc opus 

cflc 
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cffe principio aliquo, quod nec in praeccdentibus 
capitibus locutn habuent , nec ad materiam ejus 
capins , in quo eo opus eft , pertinucrit , filum 
abr jmpant , ipfumquc fub Lmmatte titulo de- 
monftrcnt . 

_ m m •* m m m *«* • 



quidquam deltd crari pofle videcur ; fi corum , quas 
ipcdant ad diftinftas rerum (pccies , ad diftinfta 
capica redu£tionem cxcipias. Certe ca Geomctra- 
rum animos etiam nunc follicitos tenet ; cum prae- 
fertim in memorias gratiam ab omnibus fcientiis 
illud expoftulet Pfychologia, ut in diftin&as claflcs 
fpecifkas diftinctarum rerum fpecies diftribuantur . 
Quamobrcm aegre ferunt eodem in iibro Reftas 
cum Triangulis, Quadrilateris &c pcrmifceri. Dc- 
feltum hunc aliqua cx parte imminuit Wolfius , 
fed eum a Geometria pcnitus profligare illaefo ejuf- 
dcm rigore dcoionftrandi , impoflibile duxit. Cum 
cnim multa e . g dc Lincis re&is, deraonftrcn- 
tur Triangulorum ope , de Triangulis ope Parai- 
lclogrammorum &c. , cam ob rcm neceflarid fit, 
ut accuratae demonftrationis follicici, a Triangulis 
ad rcdas , hinc rurfus ad Triangula , ex his ad Pa- 
rallelogramma , indc icerum ad Triangula &c. di- 
jgredi teneantur. Adeo ab ordinc in varietate, in 
quo perfediionem ponit Wolfius, trahor, ut im- 
petrare a me ipfo non poflim , ut ab ordinc natu- 
rali difcedam ( licet ditficultas mihi in rc Mache- 
inatica penitus novicio defperationcm quamdam 
jndicat; ) intcrim idem pcrfeftionis amor eciatn 
hoc in ordinc Geomecricx , hoc cft accuratae dc- 



;ionis cfficit ftudiofiflimum . Sed fatis jam 

A i dc or- 
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t PROLEGOMEKA. 

dc ordinc mathcfcos tum in eenere , tum dc eol 
cui adhaercbimus . Vcniam igitur ad notiones gc- 
nerales, qaas cum Woltio fyftcmati non infcrui , 
quia vifas non funt citra naturalis ordinis l&lio* 
ncm in ipfo dccentcm locum haberc , exordiuui 
ab his defumcns , qux in Arithmetica prascipuc 
ufum habent. '•••'• ? 

i. Arithmettca , quam merito dixeris Mathefim 
iinivcrfalcm , cft fcientia, quae circa numerorum na- 
t uram , proprietates , & relationes vcrfatur . Nulla 
mathcfeos pars do&rina rclationum quantitatum, 
quae non nifi per numeros , ut patebit inferius, 
determinari poteft, non indigct; proindcque illa 
mcritd cseteris partibus praemittitur. £x hoc intel- 
ligitur ctiam, cur Piato homincs a natura ad nu- 
merandum benc difpofitos ad rcliquas omncs, nc 
dum Mathcmaticas , difciplinas idoncos praedicct. 
Pars ejus Theoretica iri contcmplationc veritatum 
ad numeros pcrtinentium immoratur; Pra&ica vc- 
ro in quibufdam operationibus datos numcros ita 
immutantibus, fcu modificantibus , ut datas rclatio- 
nes obtincant.- Pradica vulgaris circa numcros dc* 
tcf minatos , circa indeterminatos Pra&ica fpcciola 
Verfatur . 

; 2. Ut fingularum hujufmodi partium objcfta 
fcfte affequamini, ad fequentia attendatis oportet 7 . 
Duo quaelibet cntia refpe&u coium, quibus falvis 
fubftitui fibi poffunt, cadem dicuntur , diverfa rc- 
fpeftu casterorum? dignofcitur autem, an aiiquid 
poft fubftitutionem faluum mancat , fi ca vcl aftu 
fa&a , vcl fuppofita in ordinc ad ipfum jpcrinde f\t, 
ac fi nulla faQz fucrit fubftitutio. Sic u una libra 

• * plum- 
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plumbi, uni hbrx argcnti fubitituatur in ordinc ad 
pondus pcrinde cft, ac fi llibititutio facta non cfiet, 
fcd non m ordiue ad valorem, unde llludquidem, 
lcd non hic taluus manetj & hae duae metallorum 
portioncs e&dem dicuntur in pondere, diverfa in 
ordine ad prctium. Q.iod fi haec fubftitutio falvis 
omnibus fieri poflit, identitas habebitur maxima , 
& perfecta, fccundum quam fubftituibilia non am- 
plius eadem , fcd idemmet in fingulari dicuntur; 
quia taii pa&o fjbitituibilia non duo quidem funt, < 
lcd unum pcr fi&ionem quamdam conceptum ad 
modum duorum ; Si nimirum ens A habeat pra- 
dkata B, St C , & praedicata hujufmodi fimul conci- 
pianrur ad modum perfectionis, cui falvis omni- 
bus fubftitui poifit A, hujufmodi perfettio, & ens 
A dicuntur idemmet 5 fed hujufmodi perfe£tio, 
quam complent prxdicata omnia entis A , eft ip- 
fum Ens A , adcoque ipla , & Ens A funt unum 
conceptum ad inftar duorum , nec Ens aliud ullum 
D poteft eadem pnedicata fibi vindicarc, quin 
cum A fit unum, & idem . P. gr. fi fucrit ferics 
quaelibet globorum : A , B , C , D &c. C habebit 
haec praedicata, quod fit globus , quod pertineat 
ad hanc individuam determinatam fcriem , quod 
talem dicat ad cacteros ordinem , quas quidem om- 
nia fimul conccpta nihil aliud funt,quam ipfc glo- 
bus C, & nec in fcric, nec extra fcriem , quid- 

3' uam poteris concipere, cui illa fimul omnia prac- 
icata conveniant, nifi fit unum & idem cum glo- 
bo C . Qua quidem in dotirina duo veniunt con- 
{ideranda , identificatio prsedicatorum omaium entis 
A cum ipfo (indivifio infe juxtaThomiftas) & talis 

A + corum 
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corumdem appropriatio , ut ipfa alteri non poffit 
communicare ( divifio a quocumque alio ) . 

3. Ex his , qux de unitate ediflerunt Meta* 
m phyfici, lucem dclfumit fcnfus, quem eidem tri- 
buunt Arithmetici : apud ipfos nimirum A dicitur 
unum refpedtu B fecundum aliqua praedicata, quap 
cum B habet communia , dummodo fit indivifum 
\ in fe , & divifum a quocumque alio , ab ipfo etiam 
B, quocum aliqua praedicata communicat. v. gr. 
globus ligneus relate ad plumbeum dicirur unum, 

6 contra in ordine ad praedicatum fpha&ricitatis, in 
quo conveniunt , non in ordine ad materiam , ita 
ut cfficiant duas globorum unitates, feu duos glo- 
bos, fed non duos globos ligneos. Ifta porro con- 
venientia in aliquo praedicaro, juxta quam res una 
relate ad alteram dici potcft una, illud eft, ex quo 
xes ipfae homogene* dicuntur. Sic quia paimus rc- 
late ad horam dici non poteft unum, palmus , vel 
quaslibet alia extenfio ipfi horae , vel cuilibct alii 
tempori homogeneus non eft , fed heterogeneus , 
(quac cnim hqmogenea non funt heterogenea vo- 
cantur ) . Res, quae nulli entium generi homogcnca 
cfTe poteft, unica dicitur abfolutc quidem, fi fq- 
cundum quodlibet prxdicatum nulli homogenea 
cfTe poffit ; rcfpeftive vero , fi fecu idum aliquod 
pradicatum folum alteri homogenea efle non po£ 
fit$ Sic Deus abfolute unicus eft, quia in ipfo prx- 
dicatum non datur ullum , fecundum quod cutn 

^altera qualibet rc convenirc poffitj contra verd in 
Triangulo rcftangulo angulus re&us unicqs eft rc- 
fpeftive, koc eft, non quia angulus non detur, rc- 
late ad quem ipic dici poflit unus , fcd qviU non 
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datur angulus hujuimodi m codcm reftangulo trlan- 
gulo, unicus fcilicet dicitur ia ordinc ad praedica- 
tum hoc, quod ad Trianguium re&angulum pcr- 

t ' ncat • 

4» Porro unitas, una, atia, atque alia, itcrum 
alia, rurlus alia, adhuc alia &c. fimul etkiunt mul- 
titudincm, quae pro divcrfis tefpe&ibus magnitudo, 
quantnas, numcrus; Mum vocatur. Si unitates irt 
multitudine ut homogeneae non fpe&tantur , ipfa 
conuenientius dicitur totum, & unitates dicuntuc 
partes y (cc\xs dicitur aut multitudq, leu nunicrus 
4ut magriit udo feu quantitas ; multitudo quidem , 
ipfae unitatcs determinats fint, magnitudo, fi inde- 
tcrminata? . Index , axiculi , rotae , pendulum , lamella 
partcs funt fimul horologium unum conftituen^ 
tcsj fed quoniam earum quaelibet una quidcm in 
ic eft , fed non una relate ad aliam , horologium 
dicitur potius totum ex his partibus compofitum ; 
contra verd dcntes in rota qualibet multitudo, & 
numerus funt, quia eorum quilibet relate ad al? 
tcrum dici poteft unus$Tcmpus dcnique,quod ip* 
fum horologium dimetitur , magnitudo , fcu quan? 
titas dicitur, quamdiu non detcrminantur partcs, 
fcu unitates , horae , minuta &c. quae ipfum numo- 
rent. Quantitas , & numerus fupcr rationem totius 
.addunt homegeneitatem in partibus, qua praecifa, 
qnantitas , et numerus in totum evadunt . 

Partium,cx quibus extat totum , quaelibet ia 
le quidcm una cft , fcd in toto^confidejrat* omncs 
unum funt* quamobrcm totum , quantitas , multi- 
tudo quxlibet pro unitate etiam aftumi poteft . Hinc 
Mathematici unitatera guamiibet ia alias divi- 
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riunt, atque fubdividunt, cam non ad inftar verac, 
& in fc indivili unitatis rclpicicntcs , fcd ad inftar 
totius, numcri, vcl nugnitudinis. Sic in numeris 
fractis unitas fupponitur divifa, fcd co ipfo unitas 
jam amplius noa cft, fed numerus, (idcm fcilicct 
cum dcnominatore frattoonis ) ut in iyftemate ap- 
parebit. 

Vnitas crgo in fenfu qnidern proprio prima 
cft, atqae iniivifibilis quantitatis pars, caquc con* 
ftans, & quaatitatis expcrs ( nwn. 3. ) fcd unitas 
MathematicOfurti cft totum quodlibet , qUafelibet 
taagnitudo, quilibet numerus, atquc in matjnltu- 
dine qualibct quantacumque cjus pars pro unitatc 
fcam menfurantc detcrminati potett . Quacndm 
flOfidum ullamiri toto partcm pro unitate dctermi- 
hatam,fed qumcumqje partcm pro unitate dcter- 
fainabilem rctpicis , iplum ad unitatem indcterrrii* 
hatam rcfers. 

Caetcrum fivc dcterminatae fint, five indctcr- 
minatsB , qua: numcrum , vcl magrtitudinc&i tffici- 
lint, unitatcs, fcmper,ut ipfae fimul quantitas fint, 
Ut homogeneac fpe&ari debent, &, li in jis fola 
quantitas attenditur, in ipfa dcbcnt ide»tificari . Sic 
in numero pcdurh Vcnetoruth tuum rion eft pe- 
dcm referre nunc ad Parifindm, nunc ad Roma- 
num,fcd fingulaeunitatcsdcbentconvenirc in<juan- 
titatc pedis Vcncti . - < 

Aliquando tamcn urtitatcs prO data quaeftio- 
nc futit indivifibHcs, attitnen quantitatem habfent, 
& quidcm diveffafn , v. g. in cxcrcitu militcs uniti- 
tcs funt indlvilMei , fed fuam ipfi habcnt alti- 
tudincm j ntte tofoncs candcm > fcd tum attcii- 
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it 



dlfar fbliim efle fpecificum militis , quod fim- 
plex cft , in ordine ad qriod urius cum altero 
quantitate convcnire proprie dici non potcft , aut 
differre, — 

Unitatum multitudo , feu nuraerus a quo 
rci quantitas pendet, pro unitatum diverfitate irt 
eadem quantitate divcrfus cft . Sic , fi unitas ean- 
dem altitudinem numcrans fit dccempcda , multi- 
tudo unitatum in ca altitudinc divcrfa eft , ac 
fi unitas fic pes . Sed unitatc determinata ipfa 
quoquc dctcrminatur multitudo, & qaantitas ior 
de ipfa. Et cum ens intelligi nequeat, nift om- 
nes ejus determinationes agnofcantur , etiarn 
quantitas nonnifi. per unitatem , ai quam rc- 
fertur , intelligitur . 

Quantitatem , fcu magnitudfnem genere 
deffnic Wolfius prr id, quoi non intfclligitur, 
nifi per rclationem ad unitatemj & fenfui qm- 
dcm noftro conformitcr , in quo nbtiontth 
quantitatis a notione maltitudinis , & ndtioncm 
multitudinis a notionc unitatis repctinlus. Quati- 
titas alia pcrmanens cft, alia fu&effiva t perma- 
nens , cujus partcs fimul cxiftunr, fiiccefliv*, 



poris definente alia incipit, adcoquc ipfum quati- 
titascft fiicccflivajicd partc una fpatij ckiftentc alia 
quxlibct coexiftit, adeoque ipfius quarifftas cft pei> 
mancns. Utraque dividitur m contihuim, & dif- 
cretam. Continua ea inter cujus partes nihiil 
interponi pdtcft 5 ihtcr ^ dujlis partcs aliqutd interporii 
pbreft, difcrcta. Spatij partes ita cocxiftunt , iCa fibi 
fucc^duut pattcs temporis , ut intei; ipfas tiiftfl int*- 




fucceflivfc cxiftunt. Partc una tent- 
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rjici poffic , proinde quantitatcs continus funt: 
Stellac omnes,ex auibus ftcllarum multitudo com- 
ponitur, ita difpout* funt, ut inrcr ipfas aliquid 
poffit locari; multitudo proindc hujufmodi quan- 
titas cft difcrcta . Omne, quod in rc qualibct mcft, 
id vcl quantitas eft, vcl qualitas. Cum crgo quan- 
titas fic multitudo unitatum determinatarum , aut 
indcterminatarum , qualitas crit id omnc, quod 
ineft in cntc, ncc cft multitudo unitatum determi- 
nararum , aut indcterminatarum $ qj» proptcrea 
jncrito a Wolfio definitur per id , quod in- 
telligi potcft finc relationc ad unitatem. 
j 5. Nihilum pluribus modis detiniri folet a 
Metaphyficis 5 Woltio eft id , cui nulla refponde* 
notio, Erhardo Wcigclio, id quoi cogitamus, 
cum plane non cogitamus, aliis id, quod rclin- 
quitur re fublata, aliisid, quod eft impoffibiie, 
feu quod contradi&ionem involvit . Hi omnes 
fcnfus funt nihili abfoluti , fcu nihiii cntis in 
gencrc. Nihilum dati cntis poffet dcfiniri per 
id, cui nullo conveniunt modo , quac ad dati 
cntis notionem pcrtincnt 5 Sic qui nihil pofli- 
dct pccunia , nulium patitur fibi tribui praedi- 
catum corum , quae pecuniam poffidenti con« 
veniunt, abnuit elccmofinam petentibus, ad ta- 
bernam invitantibus &c. Nihilum quantitatis 
illud cft potiffimum, dc quo loquuntur quandc- 
cjue Mathematici, & mcrito dcfiniri pouet pcr 
id , cui quantitatis notio , & praedicata nullo 
modo convcniunt. Sed juvcrit ad ftatum nihili 
cx quantitatis notionc dcfccndcrc. Quantitas cx 
- unitatibu* .coalefcit, atque h* a Mathematitis cx aliis 
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unitatibus adbuc coalcfccntes confiderantur, itc- 
rum iftae ex alijs in infinitum ( ex num. 4. ) fed 
vcra urtitas ex aliis non coalefcit ( ex num. cit. ) 
ipfa quantitas non eft, fed primum quantitatis 
principium, Quod,fi quemadmodum quantitatem 
fuccefiive unitatc mulftantes ad unitatem defcen- >' 
dimus , ita ex ipfa defcenfum bujufmodi profo- 
quamur , ftatim ac unitatem hanc uitimam re- 
moveris, ad ftatum nihili tibi ventum eft. Ui- 
terius fi unitates removcre pergas, ftatus refpon- 
dens huic unitatum remotioni a nihilo deficiet 
per numerum unitatum ablatarum. Hujufmodi 
dcfe&us quantitatum verarum a nihiio dicuntur 
quantitatcs negativd , privativd , abfurda . Abfut- 
dae quidem merito dicuntur quantitates ncgati- 
vas, oriuntur enim , & coalefcunt ex unitatibus 
a nihiio , ex quo quidquam demere rcpugnat , 
dcmptis. Sed ca fictio , juxta quam ad modum 
quantitatum confiderantur , veri vicaria eft. 
A 

p . . . . . Q. Pergat Viator ex A mQJ 

nihil itineris ipfe perfecit , quamdiu manet in Ai fed 
primo verfus A paflu progreflus iter incepit, quod 
tanto majus evadit, quantd pluribus verfus Q paflibus 
promovetur, quantoque minor cftdiftantia inter ip- 
i»m , & terminutc , iter fciiicet crefcit decrefente 
cjusdiftantia a terminoQ , decrefcit eadem crefcen- 
te.Quodfi ergo ex Aregrcdiatur in P, minus itine- 
ris perfecifle dicctur,quam ubi manebat in A$ fed 
in A nihil perfecerat itineris 5 igitur in P minus 
nihilo cjus ltcr erit reputandum. Quantitas AP 
hoc ia cafu ncgativa eft f nan quia prodeat ipfa paC 
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fibus cx nihilo fublatis, quod utique abfurdum eft, 
jfed cjuia in hypothcfi , quod tcrminus itineris fit iq 
Q , & initium in A , ex nihilo fubtrahi quodam- 
modo videntur. Revera, fi terminus ftabiliatur in 
P eadem numcro AP evadet pofitiva , fic A Q 
jicgativa quantitas. Quatcnus ex nihilo fubtrahi fin- 
gitur quantitas ncgatiua, nullum omittere debet eo- 
rum rclpe&uum, quos habet,dum ut pofitiva con- 
itderatur, necimmutat quidpiam in ipla ea fi&io; 
ut fi pofitiva fit xqualis alteri pofitiv« , nc^atiya 
etiam alteri cidem negativae aequari debet. Reyera 
cnim quantitas quaecumquc femper cum fe ipfa ea- 
dem cft , qualilcumque tandcm fit cjus confidera- 
tio. Reda A Qfemper eft rc&a A Q fivc tcrmi- 
nus itineris fit in Q ,in quo catu eft pofitiva , five 
iit in P, in quo caiu eft negativa. Centum aurei 
funt femper centum aurci, five confiderentur ut 
ab Titio folyendi, cujus refpeflu erunt quantitas 
negativa, fivs ut Sempronio reddendi, cujus ref- 
pcftu crunr quantitas pofitiva . Nihilui$ crgo cft 
quoddam velufi mediujn imer aflirmativas, & nc- 
garivas quantitatcs. 

6. Si res unitate defignata fit ens in genere, 
piultitudo hujufinodi unitatum nallam rerum dt- 
t;crminatam fpecicm numerabit , lcd ad numeran- 
-cam quamlibct erit determinabilis , ficuti unitatcs 
ip£e . Porro quantitas illius eft fpegiei , ad quam 
jcferuntur unitates eam componentes , pofitiva fi 
iljae pofitivae , negativa fi negativae , continua , fi 
fontinuae , djfcreta fi difcretac &c. ( nun$. & 
5. ) qndc difta multitudp ad quantitateo? quam- 
libet num«andam crit applicatolis, fi qm umri- 
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bus cps jn gcntrc dt fignantjbus cae adjiciantur de- 
tcrminationes , quas habct if Ta quantitas. Ex hq* 
mogcncitate autem , quam intcr ie nnitates haberc 
dcbicnt (num. 3:} llatim illud fequitur, hujufmodi 
niultiti dinis unitates adhibcri non pofie ad numc- 
randas divcrfas quantitaps partcs, ita ut una appli- 
cetur exprimendae parti centefimaj , alia adhibeatu* 
ad cxpnipcndam partem decimam : Alias enim ia 
ipla non folo numero , fed fpecie ipfa diffcrrcnt . 
Hmc in determinationibus quantitatis recenfebitur 
fpecies cntis , ad quam ipfa ipe&af , qqalitas partis* 
ad quam numcrandam gcnerica unitas applicari ini 
telligitur , & multitudo unitatum gcncricarunj 
quantitatis partes omncs numer^ns . Haec fi ia 
quantitatibus eadem fuerinr, quantitatcs ipfae cxdem 
crunt, fi diverfa , diverfas . Quod fi quantitates fuc-r 
rint eaedctp , hacc cadcm in ipfis pariter erunt, R 
diverfae, aujt omnia,aut corum aliqua divcria crunt, 
Sic ccntum aurci, & bis quinquagmta aurei, & ia 
lpccic aureorum , & in partc pro unitatc iutnpta* 
& in mui|itudinc hujufmodi unjtatum conveniunt, 
ad^qc^c fiw csedcm pecunia: quaii|tit«cs 5 &4 cp 
haec quiem non fit in ccntupa aureis , & quingen- 
tjjs d^nariis, hx crunt diverfae pecunix quantitates, 
& comra qui% \±x poftrcmae %it 4iver& pecuni» 
Guantitatcs. in diftis detcrminationibus non con? 
ycnjyunt . ; crr> / ■• ? 

In du^us autem qus^itatibus ift gcncre , feii 
quarum unitatcs cns in gcperc dpfigjia&f , fPWi 
'Wtimo qan rcqujritpr 'ifcntkmm ipfarum, 
qu& cx c#tc in gsncrc icxcrmfrmH**. fceofic* 

c^udintijc^ Quftcu^n» p«hq ia iwa &demque 
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rcrum fpecie infinite diverfae quantitates habentur, 
tum pro divcrfa multitudinc partium , quas habcnt 
tota ad cam fpccicm fpe&antia, tum pro diverfi- 
tatc ipfarum partium pro unitatc fpcftabilium v. £, 
( In ipecie cxtenfionis lincaris infinitac diverf* dan- 
tur lincas diverfas palmorum multitudines conti- 
nentes , & una cademque linea diverfa multitudo 
eft unitatum pro diverfitate menfurarum , auae loco 
palmi pro unitatc aflbmi poffunt ) multitudo genc- 
rica , quae non folum ad quantitatcs omncs nume- 
randas, fcd ctiam ad numerandam camdcm modis 
omnibus apta eflc dcbct , infinite divcrfis modis 
unitatcm gcncricam continct , Modi hujufmodi 
funt nnmeri individui , dc quibus in Syftcmate. 
Quantitatibus folo numcro differentibus exprimen* 
dis illi individui numeri appiicantur, qui unitatcm 
in genere eodcm modo contincnt, ac quantitatcs 
ipf* unitatcs (uas: &,fi idem pro unitate fumatur 
in duabus quantitatibus, ipfae eacdem funt,fi eodcm 
numero numerantur, diverfae, fi diverfo. 

7. Habetis jam primitivas unitatis, multitudi- 
nis, magnitudinis , leu quantitatis, totius, partis, 
aJiafque notiones, quas Arithmetica (upponit. Rx 
his derivativae nonnullae cjufdem in Arithmetica 
neccc fiitatis componuntur , ad quas priufquam de- 
vcniam , principia quacdam ex didis immcdiate fln- 
entia hic reccnfcbo , in quibus prima praedicata,, 
quae in ipfis norionibus diftinfte clucelcunt, fubje- 
ftis dcfinitis tribucmus. 

a Quantitas quaxumquc pro unitate affumii 
potefl rcfpcflu alterius hcmopcneae. Fluit immc- 
diatc cx notione homogeneoriim . Sic A, A, A 
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quas folo numero differunt, incaeteris conveniunt, 
homogeneae funt , & una relate ad alteram dici 
poteft una,proinde quxlibct pro unitate aflumi po- 
teft relate ad alteram , & ipfae eodem modo nume- 
rari , quo numerantur unitates fimplices , ita ut A , 
A , A efficiant 1 A , ficuti 1,1,1 efficiant 3 . Re- 
vera in ipfo vulgari ufu numerari fblent quantitates 
ad inftar unitatum , quando funt homogencae , ut 
nos exigimus. Sic Aflcs Romae numerus funt Tc- 
runtiorum , Oboli Genuaz numerus Denariorum . 
ipfi tamen numerantur ad inftar unitatum > led 
obfervatur, ne dicantur unum, nifi refpe&uaflium 
afles , obolorum oboli . 

b Quantitati cuilibet praefixa inteiligi dcbet uni- 
tas , ita ut A. & 1. A. fint exprcflioves eaedemi 
( fiuit ex a ) 

c Si duas quantitates pofitiva altera , altera nc- 
gativa ex totidem unitatibus cooftent , quantum 
una fuper nihilum adiicit, tantum ex eodem altera 
demit > adeoquc perindc cft, ac fi nihil adiiciatur, 
nil dematur ( num. 5. ) & ipfac efficiunt nihil . 

d Quantitates negativx homogcncac funt fecun- 
dum eoldem refpedus , fecundum quos tales erant, 
quaado eraat pofitivas . Patet ex nnm. 6. 

8 Cum duas quantitates fimul concipimus , 8c 
per fubftitutionem corum, quac ipiis inlunt , aut 
aliquid, aut nihil in ipfis immutari dcpraehendcntes 
easdem cfle, vel diverlas judicamus , eas inter fe 
compararc , fivc ad fe invicem referre dicimur : Re- 
latio fiquidem in gcnere omnis fit res in (e prius, 
& ea, quae in rcbus infunt, confiderando, & de 
carum identitatc , vel divcrfitatc judicando , quod 
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quidem judicium fubttitutioms examcn fupponit : 
Variae idcntitatum , ac divcrfitatum ipccies coi fti- 
tuunt varias fpecics rclationum , quarum una eft 
idcntitas, aut divctfuas rcrum fecundum quantira- 
tem ; & dicitur earundem Ratio ; prima quidcm 
ratio aqua/itatis 7 a\tcta inaqualttatis . Adiicit cum 
Leibnitio Wolfius dctcrminationcm aliquam ipft 
relationi , exigens ipfam talcm , ut pcr eam quan- 
titas una cx alia dignofcatur $ kd id omnium om- 
nino rclationum proprium cft, ut pcr cas cx iis, 
quse infunt in rclatorum uno, intelligantur, quas 
infunt in altcro . Statim ac cnim duo in relanone 
cadcm eflc conftat, cx prxdicatis unius prxdicata 
alterius innotcfcunt : ftatim ac conftat efle divcrfa 
in relatione .in gencre, & innotcfcit modus divert 
fitatis in rclarione in fpecie , pariter ex prxdicatis 
unius innotcfcunt pradicata aitcrius , ita ut rclatio 
in genere poffit ctiam definiri pcr aftum mcntis rci 
uni prxdicata tribuentis cx confidcrarione rci altc- 
xius > fimultanca quippe rerum confideratio , de 
qua mentionem fccimus in fupcriori dcfinitionc, 
imo & confideratio rerum in fe ad relationcm non 
pertinent , fed prcrequiruntur . Scd in cxcmplis 
ctiam vidcre poflumus rationi quantitatum imme- 
rito tribui fupra relationes csteras illud privilegium, 
ut unum rclatorum in ea cx altcro dcterminctur . 
ac intclligatur. Numcrus bis lex ftatim acnofcitur 
ex «qualitatis ratione , quam habet ad ipfum duo* 
dcnarius, cx hujus pracdicatis omnibus determinan- 
tur , & agnolcuntur omnia prxdicata illius . Pcr ra- 
tioncm inaequalitatis cx duodenario agnolco praedi- 

cata generalia alterius numeri v.g. ea omnia , qu« 
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habet: numcrus in gencre , tum diverfitatcm in 
gencrc praedicatorum hujus numeri a praedicatisduo- 
<knarii , quatcnus duodenarius eft . Quod fi hsec 
inaequalitatis ratio dctcrminctur , & ftabiliatur ma- 
joris, vei minoris, ratio huiufmodi diverfa in gc- 
ncre ctiam fpecificabitur, v. g. ante determinatio- 
ncm hanc rationis folum innotcfccbat in gcnere 
numcrum hunc incognitum non eodem modo con- 
tincre i , 2 , 3 , &c. poft ipfam vero illud etiam 
innotcfcct, continere plurics, vel paucioribus vici- 
bus . Si denique ipia insqualitatis ratio tripla , qua- 
drupla &c. fubtripia , fubquadrupla &c. fit, illud 
ctiam conftabit, quot praciie vicibus contineat uni- 
tatem , vcl datum numerum, quinam numerus prae- 
cise fit . Sed nonne ctiam hsec praftant relationcs 
cetera? Liccat hic afFcrre exemplum, quod adhibct 
ipfe Wolfius ad contrarium cvincendum. Talis ejf 9 
ait ipfc, /inus rtBi ad finum c$mplementi in Trigmo- 
metria ( fupplc) re/atio,qax tamcn in rationum nume- 
ro non habetur, quippe per eam unum ex alio non 
determinatur , atque intelligitur . At , vel finus re&us 
comparatur cum finu complementi fccundum mo- 
dum s quo ad datum arcum refertur in fua pofitio- 
tic , & tum nonne ex hoc modo innotefcit modus, 
quo finus complementi , feu cofinus tum ad arcus 
complemcntum, tum ad arcum ipfum refcrtur in 
fua pofitionc ? C erte hx pofitiofics non ita procui 
a ic invicem diffbunt , imo ad fc»ita propc accc- 
dunt, ut finus dicatur cofinus, & cofinus finus falva 
hac pofitione ad fuos reipeftivds arcus . Quidni 
crgo pofitio unius cx pcfitione altcrius fufficientcr 
hoa intelliaetur r Vcl fccundum quantitatcm ; & 

B z tura 



Digitized by Google 



io PROLECOMENA. 

tum cx Trigonometria uno dato altcr invcnictur; 
cx Prob. i. Trig. JVoIf: §. 16. Immcrito ergo ra- 
tioncm a caeteris rciationibus pcr hoc dilfinguit 
Wolfius , quod pcr cam terminus unus cx aiio dc- 
tcrminctur . Addit ctiam finc homogeneo aflbm- 
pto , fcd ncc homogcncum aflfumptum in cxterh rc- 
Jationibus eft neccflarium ; fiquidcm cx , asquc ac 
quantitatum ratio , qualitatcs iunt . Imo in ratione 
inteliigenda tcrtium quidcm homogencum non cft 
neceflarium , fedutper rationcm quantitas una cx 
alia dctcrminctur , neceflc cft, ut una detur , ncc 
dari certc poteft quantitas ulla fine relationciad ho- 
mogcncum , at id non cvcnit in caeteris rciationi- 
bus . Hinc ita mccum ftatuo rationcm cum rcla- 
tionibus omnibus convenire in gencrc , ab iis non 
pcr aliud diflferrc , nifi per hoc , quod rclata in ipfa 
finc quantitates , in iliis non item , & relationcs 
ipfas omnes a relatis nomen defumcrc . 

Ergo tutum de aequalitate judicium fcrtur, 
quando unitas in una quantitatc cft pars cjufmodi , 
ut fubftitui poflit parti, qnas eft unitas in altcra 
falva rclationc, quam haec habct ad totam quanti- 
tatcm , & numerus idem exprimic unitates utriuf- 
que , fcu , cum numcrus cxprimat modum , quo 
multitudo unitatem continet, fi hujufmodi unita- 
tcm eodcm modo contincnt, & vice verfa fi aequa- 
les funt, eamdcm unitatcm eodem modo conti- 
xicnt 5 fi autcm camdem unitatem non contincnt 
eodcm modo aut eodcm mode contincnt divcr- 
fas, inaequales funt, & contra. Ut aurcm intclliga- 
tur , quid fit hujufmodi rclatio partis ad totum , ex 
qua partes qualitatcm deflumunt 5 ea nihil aliud 
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cft, quam modus,quo in ipfo coto continetur. Si 
ira continetur , ut aliquoties fumpta iplum adxquer, 
vel aliquoties ex eo detra&a ipfum annihilet , dici- 
tur aliquota , & in fpecie , fecunda , tertia , quarta , 
&c. fi numerus exponens cjus repetitioncm fit 2 , 
3,4, &c. fi fecus , aliquanta . Partes aliquot* di- 
cuntur ctiam in Arithmetica menfuras . Igitur fi fue- 
rint quantitates A, & B, pars X, quae eft unitas in B , 
iubftitui poteft parti Z , quae cft unitas in A , fi, fa&a 
lubftitutione ipfius X in locum Z , falvus manet 
modus , quo Z continetur in A . 

Porro inaequalitatis ratio in duas dividitur fpe- 
cies 5 inaequalium enim unum totum alterius par- 
ti necelfarid aequale cft , & corum primum dici- 
tur minus , alterum majus , ratio vero illius ad 
hoc dicitur minoris mtqualitatis , & ratio fe- 
cundi ad primum dicitur majoris inaqualitatis . De 
majori , & minori judicium qua ratione ferendum 
fit , ex di&is liquet fatis , fi nimirum ex duobus 
unum unitatem candem piuries continet, quam 
alterum, aut fi numerus exponcns unitatis ejuf- 
dem repetitionem in uno major fucrit , quam 
in altero, illud quoque hoc majus erit, & contra. 
Confultum cft quandoquc quantitatum ipfarum 
unam totam pro unitate aftumere . Signum aequa- 
litatis cft — , majoris inaequalitatis > , minoris inx- 
quaiitatis <;ita ut a b y a > c,a < d figni- 
ficct quantitatcm a jpfi b xqualem , majorcm iptar, 
& minorem ipla d . Quodfi ad expofitam rationum 
naturam animum benc advertas, illud faciic agnofces, 
cas omnes pendere a modo , quo quantitates cori- 
tiuent unitatcai eamdem , feu , fi earum una pro 

£ 3 tateuni- 
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unitate fumatur ( num.4.. ) a m-xio,quo carum al- 
terutra aliam continet . Heterogenea, quas ( num. 3 . ) 
ad unitates fpecie divcrfas referuntut , unitatem 
candem proprie, nec eodem modo, nec diverfo 
continent , ac proinde nec xqualia dici poflunt, 
nec inaequalia , (eu nullum rationis gcnus ad fc in- 
vicem dicere, contrario vero modo fc res habet 
ixi homogcneis. 

Privativae quantitates iis pofitivis, quarum funt 
defe&us, hetcrogeneac funt, nullum enim dan po- 
tcft prxdicatum , in quo uniras rclara ad ens con- 
veniat cum ea , quae ad non ens rcfcrtur ; hinc ncc 
aequales , nec inscqualcs dici debcnt . Scd privativas 
du* iiiter fe homogeneas funt, quando pofitivae, 
quarum ipfe defe&us cxprimunt, homogencae funt . 
Praedicata enim utriulque funt negationes eorun- 
dem praedicatorum in pofitivis ; atque hinc intcr 
fe rationem dicunt 5 imo fieri poteft , ut ratio 
duarum fit eadem cum ratione duarum aliarum , 
fi rcfpe&ivas pofitivas eamdem rationcm dicant. 
Dc rationc redibit fermo in fyftematc. Identitas 
duorum fecundum qualitates dicitur fimilitudo^ 
ejufque fignum eft c/> , divcrfitas dijfimihtudo. 
Lcibnitius fimilia appellat, qux non diftinguuntur, 
nifi per compraefentiam 5 vere quidem ; comprae- 
fentia cnim, aut immediata in limilibus,& aequa- 
libus, aut mediata, &, ut ita dicam, mentalis, ia 
inacqualibus difcernendis eft neceflaria . Scd nega- 
tivum hoc praedicatum eft fimilium attributum, 
non eficntia $ qua propter ab hujufmodi dcfini- 
tionc merito cum Wolfio ( §. 24. Ar. ) diftedi* 
mus . Ex his omnibus k fluunt fua 4>ontc iequentia 
univcrfalia principia . c Cum 
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e Cum idcm falvis omnibus, adeoquc falva <5c 
ipft quantitatc fibi fubftitui poflit , idem fibimet 
sequaie eft. Dux autcm quantitates vel ftbi fubftitui 
poflunt inviccm, vcl non j ergo vel funt acqualeSj 
vel inaequales. Eadcm ratione evincam idem fimile 
efle fibimct, & duorum quorumlibct alterum altcri 
vcl fimile eflc , vel diflimile . 

/ Si duae quantitates A, & B fint aequalcs eidem 
tertiacC, loco C fubftitui potcft B falva guantitate; 
Scd Afaiva quantitatc poterat fubftitui ipnC {hyp.) 
ergo ctiam fubftitui potcrit ipfi B falva quantitate, 
adcoque A,& B aequalia eidem tertio C scquantur 
intcr fe. Similitcr fi A,& B sequantur aequalibus 
C , & D, erunt ctiam «qualia inter fe . Nam ( hyp. ) 
A s= C fcd ( hyp. ) C=J D ergo A=3 D (i.pam 
num. hujus ) ied paritcr ( hyp. ) B ss D ergo (u 
part. num. bu.,\~ B . Simili prorfus moio cvin- 
cam fimilia cidcm tertio, imo & fimilia fimilibus 
inter fe fimilia efle . Nemo etiam libentcr non tri- 
buet, ut aequalia inter fc cum aliquo tcrtio, vel ali- 
quibus aequalibus,aut fimilibus acqualia clfe,aut fir 
milia aflumamus ; ex quo v enim duo in quantirate, 
vel qualitatibus idcntificentur , non excluditur ter- 
tium, faltcm poflibilc cjufdcm quantitatis , vel qu*- 
litatum carumdem . 

g Si aequalium unum ab alio femcl aufcratut; 
ftatim evanelcit tota hujus quantitas , adcoquc rc- 
manet nihilum, ( num. 4.. ) ex quo iterum auferti 
non potcft . Igitur atqualium unum altcrum noa 
nifi iemel continet ; & vice verfa , fi quantitas un* 
altcrath femel continct tantum, alterutra Cx alia 
detrafta ftatim nihtlum remanct , quod indicio cft 

unata 
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unam nihil aliud praeter aliam continerc, adcoquc 

ipfas aequales effe . 

b ldem aequale cft fibimet ( e ) crgo fc ip- 
ium nonnifi fcmel continet [ g ] 

/ Partes totum componentes fimui fumptas 
funt ipfum totum ( num. 4. ) undc fimul fumptas 
cum toto identifkantur , criam fccundum quantita- 
tem ; feu cum ipfo «quantur . 

* Minus majoris parti aequale cft ( num. 8. ) 
unde majus cft veluti totum compofitum ex mi- 
nori, & alia adhuc parte, qux dicitur diffcrentia, 
& cum totum partesomnes fimui contineat (num. u ) 
majus continet minus , & differcntiam . 

/ Inaequaiia ita funt inter fc comparata , ut 
unum totum toti alteri aeqnale effe non poflit 
( num. 8. )$ rcmanct ergo,ut aut pars unius xquc- 
tur altcri toti, aut totum unum acquctur altcrius 
parti : nimirum inaequalium unum ncceflario ma- 
jus eft, alterum minus [ num. 8. 1 

m Si A fit aequale B , & C (it majus quam A, 
crit etiam majus quam B . Nam ( hyp. ) C > A . 
Scd ( num- 8. ) loco A fubftitui poteft B, crgo C 
> B . Simili modo oftcnditur , fi ponatur C < A, 
fore ctiam C < B . 

n Sit totum quodcumquc T compofitum cx 
partibus X , & Z , ponatur X aequalis V . Igitur tota 
V cs X parti totius 5 fed T|> V (0.8.) ; ergo 
ctiam eft majus X ( m ) fcilicet totum eft: 
majus qualibet fua partc, & pars quaelibet fuo toto 
minor eflc dcbet . 

0 Si A s= B,& A > C,cum loco A fubftitui 
poflit B, (*.8.) ctit ctiam B > G&,fi fuerit C D, & 
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A > C,erit ctiam B > D ;nam A > C (hyp. ) 
fod C ps D (byp.) crgo A > D (i.p.num.hujus) 
fcd A cs B ( typ. ) crgo (*») B > D: eadem 
rationc , fi unum xqualium minus fit codcm tcrtio, 
codcm minus e(fe altcrum cvincetur , & fi *qua- 
lium unumuno «quaiium minus fit,alterum altcro 
efle ctiam minus . 

p Quodfi A fit majus B , & B adhuc majus 
C , pars ipfius A , qu« aequatur toti B ( *. 8. ) , crit 
major toto C ( 0 ) adcoquc a fortiori totum A 
majus crit , quam C , & ( / ) ctiam C multo 
minus dici debcbit ipfo A , fcilicct quod minore 
minus eft , adhuc multo minus crit majorc , 
uti quod majorc majus cft, minorc adhuc cft 
majus. 

q Quantitas ftatim ac fufcipit mutationcm , fit 
diverfa ab ea , quae crat antca ; divcrfitas autcm 
quantitatum eft carumdcm inasquaiitas ( num. %. ) 
& inxqualium unum neceffarid majus , aliud 
minus , ( / ) quantitas crgo non mutatur , 
ftifi , fi major , vcl minor evadat , nifi incre- 
mentum fufcipiat , aut decremcntum , fcu ut 
phrafi communi utat , nifi fcufcipiat magis , & 
minus . 

Atquc has quidcm funt cas notiones , quarum 

redificanonem adeo fub initium commcndavimus % 

carum ufum ex ipfis principiis jam per eas oftenfis 

agnofcerc potcftis , longc j)lenius cognituri, & in 

mathcfi tota, & frcquentillime in ipla ctiam Phi- 

lofophia s cx qua vos ad haec prolcgomcna facpc 

provocabo. Nc miremim , fi terminis iscpe uius 

ium ontologicis ; idco cnim cos adhibui , quia 

mihi rcs 
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mihircs cft vobifcum > quiutrmfquc facuitacis ftudia 
coniun<*itis ; imo cx hoc ipfo luccm , quam Ma- 
thcfi affuudit Ontologia , recognofcite^ 

t • » • 

C A P. L 

DEFINITIONES 

lN TOTA ARJTHMETICA NECESSARI^E 1 
A R T I C U >L U S I, 

■ 

Dc Unitatc , & Numero. 

... . ... i 

Definitio I . "H Etcrminatio m ?* [ ■ <F> 

v J JL/ quantitas quaehbet unita- 

tem continet, aut m unitatc continctur, Numerus 
appellatur : Illud vcro homDgeneum , ad quod pro 
lubitu quantitatcm ipfam rcfcrimus, dicitur Unitas. 

Corollarmm I . T T Nitas fivc "» dc . fum * 

\J pta , five arbitraria , aut 
quantitatcm non cxprimit, aut id , quod exprimit, 
ttt quantitas npn confiderafur ( num. 4. Prolcg. ) 
quamobrem numerus dici non poteft ( Dcf i.)fcd 
potius, cum cxprimat id primum, quod fupra nihi- 
lum ponit quantitas ( num. ). Prol.) principiutn 
numeri dici debet. 

Scholion I 17 Xcipics fortaffc unitatem nm 

JuJ effe principium corum faltcm 
numtrorum, quihus determinatur modus, qtio quan- 
titas in unitatc continetur y fed eorum p$tius finem*. 
Vcrum eo in cafu mttas ipfa ad infiar numeri con- 

fidcra^ 
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fideratur , dr vel ipfe numerus uvitatc mimr , <yet 
altqua ipfius pars ad inftar umtatis (nunif Prol.) 
Hora v. g. quantitas eft durationis , qu<t refpectu 
alterius temporis q%antitatis tqualis una dicitur 9 
jed refpeclu duorum quadrantium y qui in ipfa con* 
ttnentur y unitas non e/i y fed quadrantium nume- 
rus , cujus unttas eji quadrans unus y medietas nem-- 
pe temporis y qtod duobus quadrantibts numcratur . 

Cor. 2. \A ^ us 9 quo ^^^ 8 unitatem, 



bus unitas niliilo addenda , vel repetenda eft , ut 
ipfa adaequetur (num. 8. Prol.) numerus crgo, qut 
modum hunc dctcrminat , ipfos viccs decerminct 
ncccfle cft. 



JTl p&rsis fud pro unitate fumpta re~ 
fultat quanthas y ex repetitione vicis unius prodire, 
veluti ex unitate utiliter fingitur , (jr quemadmo- 
dum in unitate arbitraria Mathcmaticorum alia 
adbuc partes , vet unifates contineri fape fingimus, 
ita inuna vice partes dari etiam fingemus y ita ut 
perinde fit dicere quantitatem continere dimidiam, 
tertiam &c. unitatis partem , ac eamdtm conti- 
nere unitatem dimidia vice , vel tertia , quarta (jrc. 
parte unius vicis . 

Cor. 7. (T\ Uantitas augctur cx unitatum ad- 



cium,quas ad ipfum,ut unitatcs,fe habent[<SV&.2.) 
ut igitur quantitas omnis augcri , atquc imminui 
potcft (£. inProi. ) ita & numauu quiiibet. 



continct, pendcc a vicibus , qui- 





ditionc , numei us ex additionc yn 



Cum 
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Cor. 4. ^ m in numero unitatum locum 
• # rucantur v'\cc$(Scb. 2.) qux in 

fc , ncc difcretionem , nec coutinuitatcm , ncc 
cocxidentiam , ncc fucccflionem dicunt , fcd com- 
muniter ad hxc omnia indifferentcs habentur ; 
numcrus omni quantitatum gcncri exprimendo, 
& detcrminando idoncus eft . 

A RTICU LUS II 

J>e Variis numerorum fpeciebus. 



Def. 2. Kf Umcrus in quo viccs unii 
J 1> mftar fc habent, dicitur 1 



unitatuni 

nume- 

rans, quantitas vcro ipfa, cujus relatio ad unitatem 
exprimitur per numcrum, dicitur numerus nume- 
ratus . 



Sch. I. 7y 



generi exprimendo deftinantur , (fr ad omnia rerw* 
genera funt determinabiles 5 numeratus , qui contra f 
juxta ea , qu* innuimus ( num. 6. Proleg: ) fed prt- 
fens noftra definitio f & eamdem , quam pradiffa, 
prdfefert f&cunditatcm , & interim ad eommunem 
loquendi ufum magis accedere uidetur . Numerando 
nimirum exploramus , quoties in numerata multitu- 
dine unitas repetatur , vel quot vicibus contineatur; 
& dimetiendo (metiri 9 & numerare in hoc tantum 
differunt , quod unitates ibi fint continua , unit£, 
hic fecus, nifi metiri , ponamus in attu y quo unitas 
metiens menfurando app/icatur) inquirimus , quoties 
mitas pro menfura ajfumpta menfurando applicari 

poffi* 
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foffit\ cum igitur tllud quotics numero numerante 
in utr$que saju exprimamus , Itquet ejus unitates 
nos ad vices, non ad ens in genere communtter rc- 
ferre . 

J)efl 2. ***** <*• Prole^. numerus intrkir 

J " 5 * Jjj fccc dctcrminatur ab unitatc , &' a 
modo,quo unitatcm continet; unde numerus de- 
ttrminatus eft, in quo unitas, & modus unitatcm 
contincndi dctcrminantur 5 indeterminatus , in quo 
aut alterutrum , aut utrumque tamquam determi-. 
nabile confideratur. 

JDef. A T 7 Num cum uno appellantnr duo> 
J* T yj <j uo cum uno dicuntur tria f tria 

cum uno quatuor , quatuor cum uno quinque , 
quinque cum uno fex , fcx cum uno feptem , fcp- 
tem cum uno otto 7 o&o cum uno novem^ & hi 
quidem numcri omnes dicuntur fimpliccs , vel uni- 
tates, vei atticuli primi ordinis , novcm cum uno 
decem dicuntur, qui numcrus compofitorum pri- 
museft. ■! 
JDtfl ^ T T Bi ^d dcnarium ventum cft , fem* 
J * J ' vy pcr reaflumitur initium numc- 
randi . Duae decades efficiunt viginti , trcs triginta y 
quatuor quadraginta , quinque quinquagtnta , fcx 
Jexaginta , feptem feptuaginta , o&o ottuaginta, 
novem nonaginta 5 atque hi articuli fecundi ordinis. 
Z>f£ 6. Ecas dcca< tom dicitur centum, duas 
. * JL/ dicuntur ducenta , tres trecenta f 
quatuor quadringenta , quinque quingenta , tcx 

fcptem feptingenta 9 ofto otttngenta ,novcm 
nongenta^ hos autem dico articulos tertii ordinis. 

■ 

Decas 



N 
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)gf y r\ Ecas centenarum dicitur unum, 
* m^J & ufquc ad centum ejufmodi 
decades exclufive eadcm obtinent nomina , quae 
unitatibus, & decadibus impofita funt in Def.4. & 
3. addita tamen voce miile^ atque hi articuli quarti 
ordinis * Ccntum hujufmodi decadcsdicuntur unum, 
& ufque ad centum cxclufive obtinent nomina 
( def \*i* 6* ) addita voce miiie-y atque hi articuli quarti 
ordin>s . 

J)fff g # Ecas ccntenarum millium dicitur 
J% # U unum,adiefta particula miiiio,&c 
pfqjue ad milhonem exclufive gaudct refpe&iveno- 
miuibus , qucc allata funt in def.bus 4 . 5. 6.7. adreda 
femper parricula miilio, atque hi articuli fcxti , & 
feptimi ordinis . 

f)ef. O \A m ^ioiium dicitur unum, & 
j* y. jy^ ufque ad millionis millionem 
cadem habet nomina, quae in def. 9. millionibus 
tribuuntur, cxcepta particula millio , in cujus locum 
fubrogatur billio. Millio billionum vocatur rutfus 
unum adje&a particula tfillio \ millio trillionufn 
dicitur quadriliio % millio quadrillionum quiritiliio, 
jquintiilionum Jextilio &c. qui etiam claffcs articu* 
iorum conftituunt ordinum fucceflivorum. 
Cor. I Omina igitur trium primorum ar- 

iN ticulorum in omnibns confe- 



, fi terni terni fumantur , repctuntur cum 
aliqua adjefta particula , quae in fingulis claflibus 
trium divcrfa eft, adcoque juvat numerum quem* 
Jibet conciperc divifum in dafTes trium articulorumi 
Cor 2 : C ,njil i tcr quoniam fex nomina prU 

' D motnm amculorum repetuntur itx 



» * > 
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fcx articulis confequentibus , ( def 9. ) confultum 
cft numcrum concipcrc divifum in clatics fcx nota- 
rum,quibus poft prima fcx nomina aliqua adjicien-- 
dn cft particula earum, quae tn dcf 9. recenientur. 
Dtf. IO. numeri difponantur eo ordine, 

i3 quo ipfos definivimus, ita fcili- 
cet, ut confequens antcccdentem unitate cxccdat, 
fcriem naturalem conftituunt , in qua primus,ter- 
tius, quintus &c. altcrnatim proccdendo, dicuntur 
impare?, /ecundus vero, & alternatim proccdcndp 
quartus, fcxtus &c. pares. 
Cor. T) Arium primus eft binarius^ fecun- 

JT dus autem conftat ex unitate , dc 
ternario ( def. 4. ) hoc eft ex unitate , binario , Sc 
unitate ( def 4. ) , cx duobus fcilicet binariis ( def 4.) 
eadcm ratione oftendam parcm quemlibet ex tot 
binariis , quot unitates habet numerus cxponcns ejus 
ordinem in ferieparium,conftare,nimitum par qui- 
libet oritur cx binarii pro unitate fumpti repctitio- 
ne , £t ( num. 8. prol. ) parem quemlibet binarius 
metitur 5 pcr hoc attributum parcm dcfinit Wol- 
fius §. 72. Arith. 

Dcf. I I. V[ U mcrus cxponens modum, quo 
r * ' -JlN quantitas unitatcm cominct , in- 
teger , exprimens modum , quo in unitate quan- 
titas continetur, dicitur fraffus , mixtns verq > a qqi 
cx intcgro , & fra&o componitur . 



■ • » » 
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A RTICU LU S III. 
De Comparatione Numerorum f 

F)cf 12 Tl ^ Odus , quo quantitas una aliam 
Jm 9 jyjl continet, dicitur multiplicitas\ 
modus autem , quo quantitas una in alia contine- 
tur , fubmultiplicitas . 

Cor 1. Q " quantitas , quas in alia contiaetur, 
i3 ad inftar unitatis fumatur (num. 4. 
Prol. ) multiplicitas exponetur per numcrum inte- 
grum , in quo unitas numerans toties repetatur, 
quoties difta quantitas in alia continetur ( def. 11. ) 
Sic fi longitudo hujus Scholas bis continet latitu- 
dinem , binarius bis unitatem continens longitudi- 
nis fuper latitudinem multiplicitatem exprimet . 

Cor. 2 Q 1 vcro °l uantitas continens unitatis 
O inftar confidcretur,[».4..^™/.]mo- 
dus, quo quantitas in quantitate continetur, per 
numerum tra&um exponetur [def. n. ) . 
Dtf. 12 Unicrus, quo multipiicitas ipfius 
J* r W A fuper B determinatur , dici- 
tur exponcns multiplicitatis A fuper B , & fub- 
multiplicitatis B refpeftu A • • „ - 

Sch. C ' iwltiplicitatcm A fuper B exponat bi* 
O narikf , A duplum >fi ternarius , triplum 
fi quatemarius , quadrupul um &c. dicitur y & B ref 
peclive fubduplum , lubrriplum , fubquadrupium 
&C. Jmo cum fimp/um , quod eft minus 9 aquale fit 
parti multipli, quod eft majus, ( n. 8 Prol.) fim- 
plum refpcftu multipli vocari ctsam folet pars di~ 

m" 
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midia , tertta , g«<rr*0 , &c fi diltus expo- 

nens fit btnarius , iernarius , quaternarius , 40**4*! 
r/«j gjwwfyf multiplum ita contineat fimplum 
a iquoties , 0/ tamen fuperfit in illo pars y qud fim~ 
fium integrum non amplius contineat , yiri y«£- 
multipla Jtt , multiplicitas [ cor. 1. & 2. dcf. 
11. ] exponetur per numerum ex integro f & fra- 
itione compofttum , boc eft per numerum mixtum. 
Fx quo quatuor multiplicitatis fpecies numeris mix* 
tis exponuntur , uti apparet ex enumeratione ca~ 
fuum, quam hic fubdo . 1. Aut multiplum continet 
fimpium femel , (jr unam prdterea ipfius partem 
a/iquotam , 2. aut femel , & p/ures ipfius partes 
a/iquotas 5 3 . aut p/uries y & unam , 4. aut denique 
p/uries y & plures partes aliquotas. Mu/tip/um in 
1. cafu dicitur fupcrparticulare , in Jpecie fcfquialtc- 
rum , fefquitcrtium , fefquiquartum &c. fi pars 
ii/a fit fimp/i dimidia , tertia, quarta dre. in 3. 
multiplum fuperparticularc , & in fpecie duplum- 
fcquialterum , quadruplum fcfquifcxtum &c. fi con- 
tineat bis 9 quater &c. 9 & pars ii/a fimpli fit fc- 
cunda , ve/ fexta &c. in 2. dicitur fuperpartiens, 
& quidem fecundas, tertias , quartas &c. fi partes 
UU fint fecund*, tertid, quartd&c. & fuperbi- 
particns vel tripartiens , ve/ quadriparticns , fi par- 
tes illd fuerint dud , tres , quatuor : in 4. demum 
cafu dicitur multiplum fupcrparticns in fpecie tri- 
ptum fupcrtriparticns quartas , fi ter cmtineat fim^ 
plum y & tres ejus partes quartas &c. . Jguinarius 
\ *efpe£lu quaternarh ; eft fuperparticulare , quia con* 
tmet femel ipfum, & unam prdterea ejus aliquo^ 
, tam 9 quartam fci/icet , proindeque in fpetie eft fc£ 
, C quiqu*> 
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quiquartumj refpeftu autem ternarii ejt fupcrpdr- 
ticns , quia ipfum femel continet , pr*te- 
rea ejufdem aliquotas , qua cum fint numero dua , & 
qualitate tertia , dicetur fupcrbi-partiens tcrtias . 
Novenarius refpcttu quaternarii eft mulciplum fuper- 
particulare, & quidem duplum fefquiquartum , quia 
bis quaternarium , & unam infupet quartam ejus 
partem continet ; Denarius refpeftu ejufdcm multi- 
plum fuperparticns , & quidem duplum fuperbipar- 
ticns quartas , quia bis continet quatuor^ & duas 
tjus partes quartas . In omnibus his cafibus fimo/um 
gaudet iifdem nominibus , quibus mu/tipium, prtmijja 
tamen particula fub . Hdc fufe profequutus fum in 
gratiam eorum , qui Muftca Theoretica operam da- 
turi funt . His nominibus exponuntur divifiones Mo- 
nochordi , quibus fua refpondent confonantia , vel dif 
fonantia . Sic divifioni dupU correfpondet confonam- 
tia , quam o&avam dicunt , fefquialtera ea 9 quam 
dicunt quintam &c. 

Def. IA. /"^Uoniam pars aliquota dicitur 
™ V£ ctiam mcnfura (num. 8. Prol.) 
Quantitates, quarum una cft aliquota alterius, vel 
quas communi aliquota gaudent, dicuntur commct* 
furabilcs, fecus incommenfurabi/es . Dari hujufmo- 
di ouantitates videbimus in Gcomctria. 
Sch. C 1 Mmmenfurabilium i//a f qua alierius 
O aliquota ejl 9 adhuc a/iquotam habeat 
utrique communem , numerus exprimens primam 
quantitatem relate ad fecundam a/iquotam tam- 
quam unitatem , erit etiam commenfurabilis numero 
txprimentt quantitatem fecundam in ordine ad uni- 
tatem candcm (dcf. \*& 14. )rSif» minus , primx 

nullus 
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nuttus refpondebit numerusjed fola uoitas 9 cui unice 
commenfurabiiis erit numerus fecundo refpondens . Si 
communis meufura ipfa aliquotam habeat fibi , & 
commenfurabilibus communem, tum ipfi menfura, tum 
quantitatibus commenfurabilibus re/pondebunt nu- 
meri y quorum i//i y qui commenfurabi/tbus quantitatibus 
refpondent , commenfm abtles erunt ei 3 qui refpondet 
commxni menfurd , dr praterea dicla fecundd ali* 
quou tamquam unitati . Si vero communis menfura 
talem aliquotam non habeat , nullus ejdem numc- 
rus refpondere pbterit ^ fed fola unitas (dcf. 1.) cui 
unice commenjurabilcs erunt numeri quantitatibus 
conrmenfurabi/ibus refpondentes . In incommenfura- 
rabiiibus autem neutri , neutriufque parti refpondere 
poteft ulla unitas , cui commenfurabi/es fint numert 
ipfis incommenfurabiltbus refpondentes , unde nec in m 
tegri^ nec ftacii 7 nec mixti ipfis refpondere pojfunt 
( dcf. 11.). XJt id intelligatur , debet fingi exem- 
plum juxta hypothefes noftras , eique applicari de- 
bent accurate fingu/a. 

J)ef. I K Umerus unitati tantum com- 
J* XX mcnfurabilis primus in fc , com- 

furabilis altcri numcro in fe compofitus dicitur. 
Duo numcri fimul commcnfurabilcs tantum uni* 
tati inter fe primi dicuntur , commcnfurabilcs al- 
tcri numcro , vcl talcs , ut unus fit mcnfura alterius 
inter fe compofiti funt . 

Dgf j5. "VfUmcrus unitati commcnfurabi- 
Jm " xN lis Rationa/is 9 unitati incomen- 
furabilis irrationa/is dicitur . 

Sch. Xc *P ies f orta ff e numeros irrationa/es 

J j j froprie numeros dtci non pojje , cum 

:.: ' C 2 de ra- „ 



Digitized by Google 



3 6 VEFINIT. INTOTA ARITH. NECESS. 

de ratione generica numeri fit continere unitatem . 
Sed obferva in definitione numeri generaltffima 
nos pro unitate fumere partem quamcumque , 
five ea aliquota fit , five aliquanta . J^uantitates 
incommenfurabiles carent aliquota unitate , fed non 
aliquanta. Latus , & diameter quadrati funt in~ 
commenfurabilia ; fed diameter continet latus pro 
unitate fumptum modo determinato , veluti refta 
qualibet rcttam fui aliquotam determinato continet 
modoy dr fi latus fumatur pro binario, vel pro quo- 
libet numero , diameter femper determinato modo 
continet lateris medietatem , vel partem quamcum- 
que lateris pro unitate fumptam . Cum igitur non 
minus determinatus fit modus continendi unitatem 
aliquantam , quam aliquotam, <jr determinationes 
fecundi modi conftituant unam numerorum fpeciem, 
rationalium fciltcet , eodem jure alteram numcro- 
rum fpeciem conftituent fecundi modi determina- 
tiones » Jj>uodfi numeri irrationales dicuntur incffabi- 
les , dicuntur in boc fenfu , quod rationales , qut uni- 
tatem refpiciunt tamquam a/iquotam y velut totum 9 
cujus ipli funt vel altquota , vel aliquota , eorum 
valorem neaueant attingere . Longe operolior eji re- 
duttio Wo/Jiana, in qua dejfudat, in Ontologia Wo/- 
fius , irrationa/ium numerorum ad rationem numcri 
genericam , & minus fortaffe felix . 



CAP^ 
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C A P. II. 
DE CHARACTERISTICA 



NUMERQRUM 

■ 

ARTICULUS /. 
De Charafteriftica Integrorum: 



r » »»• 



Def. 17. Haraftcres primitivos appelloco*, 
* ' \+j qui numeris fimplicibus , feu ar- 
ticulis primis deflignandis deftinantur; tales vcro 
primitivorum eombinationes , quas confequentes 
qxprimaat , dico derivativos . 
Sch A Rticulorum divifio prorfus arbitraria 
jLl eji , ficuti arbitrarius eji terminus 
nutoerandi , poftquem inittum reaffumitur . Foffet 
entm quemadmodum poft denarium , ita pojl bina- 
rium , ut in Dyadica Arithmetica , poji quaterna* 
tium , ut in T crra&ica , vel poji alium quemlibet 
numerum numerandi intttum reaffumi , ex quo arti- 
culi prodtreut dtverfi ab iis , qui decadicae proprii 
funt. 



^TheOVema I. T N ? mn * fP ec * e Arithmetics 

Ji univtrfa numerorum ehara- 
iierijlica per figna primitiva numerorum fimplicium % 
& ordinum artjculorum abfolui poteji . 

DemottfiratW. A Rticuli cujuslibet ordinis 
9 JL \ lunt umtates ordinis pri- 

mi, cum adje&a aliqua particula lui ordinis {def< 
4* }. <5« 7. 8. 9. ) ac proinde inipfis umtates fc 

C 3 habenr, 
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habent , ut genus, & particuia iila.ut difFercntia; 
Cum crgo detinitio rei compteta habeatur , fi ge- 
nus, & differcntia exprimantur, cujuslibet ordinis 
fufficientcr definicntur articuli omnes, (i chara&cre 
primitivo exponatur quaiis fit atticuti unitas , & 
cujus articuii fit unitas; ac proinde.per hujufmodi 
chara&eres tota numerorum chara&eriftica abfol- 
vetur. JPuod erat demonftrandnm . 
^Theor. 2 /~i R do articulorum numeris expo* 

KJ ni poteli . 

jDevft. f\Rdines arcicuiotum a fc inviccm 
V-/ folo gradu diffcrunt, ( def. 4. 5. 6. 
7. %. 9. & 10. ) cum ergo gradus qualitatum fit 
quanritas , & qu*ntitas quaciibet numeris cxponi 
poflit [cor. 4. def. 1.] , omncs igitur arriculorum 
differentiac ita numeris cxpoMi poflfant , ut ipfi 
fufficienter agnofcantur,adeoque, &c. q. e. d. 
Sch. C attentio ad mod*m 9 quo ordines def- 
l3 cripfimus 9 affenfum vtndicat huic pro- 
pofitioni 5 ita cnint ji in hajufmodi defcriptione fu~ 
periores evadunt , & quodammodo crefcunt 9 ficuti 
vnitatis additione crefcunt numeri . Th. hoc etiam 
obtinet, in omni fpecie Arithmeticd . 
TheOF. 2. T N qualibet Jritbmetica fpecie 9 
' * * * X fi cujufvis articuli nota fimplesc 
ita hcetur in ferie 9 ut ipfam tot notd pracedant 9 
quot ordines articulus ille fub fe continet 9 numero 
exponente articult ordinem opus non erit . 
X)em. Q ^ cnim notae prscedentes numerentut, 
l3 eo ipfb dignofcetur , quot articuli da- 
tum praccdant [hyp.] ut fi datam notam prascc- 
dant trcs not*, ca crit articulus continens fub fc 

tres 
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tres primos ordincs . Sed hoc ipfo fufficicnter agno- 
fcirur, cujus ordinis articulum indigitet illa nota, 
Vj g. in dato cafu indigitare quartum , addendo ici- 
licet unum numero notarum prxcedentium [ Sch. 
prac. ] . Quare numero exponente ordinem articu- 
li per eam notam indigitati opus non erit . q. e. d. 

^ThcOT A. T ^ onm * fpf c * e Arithmetica , fi 
■ X articulus infimus numeri non fit 
articulus infimi y fem primi ordinis^fed alicuius fu~ 
perioris, notam ipfius tot hca vacpa pracedere de- 
bcnt , quot articulos ille habet fubfe. 
Detn. 0} numerantur hujufmodi loca vacua, 
O co ipfo numerantur notae, quas illum ar- 
ticulum praecedere dcbent , ( hyp. ) & inde agno- 
fcitur , cujus ordinis fit articulus dati numeri infi- 
mus, (7h. 3.) quare cum in dato numcro [hyp.] 
articuH locis illis occapandis apti non habeantuc 
(Th. 3.) ca ioca vacua relinquenda funt q. e. d. 
Sch. D °ft rema b*e duo Theoremata mtrum %n 
JL modum compendiofam magis , atque 
fmpliciorem reddunt numerorum charaftcriflicam • 
His enim fublatis tot exponentibus opus cjfet , quot 
funt numeri cujufvis articuli ( Th. 2. ) qut fuperflui 
evadent fub bis legibus poRrtmis . Caterum locct 
vacua impleri folent nota aliqua non fignificativa, 
feu fignonihili^ quod etiam punctorum ope fieri pojfet. 
Theor. K T N omni fpecie Arithmetica , fi 
/>* J * JL numerus componatur ex arti~ 
cuiis intcrruptis, inter quos fcilicet a/ii mediant f in~ 
ter notas eorum articulorum tot loca vacua deffi* 
fnari debent t quot junt articuli mediantes. 

C f J>em. Duo- 



> • 



Digitized by Google 



4 o DE CHARACTERISTICA 

Dem. "T) Uorum intcruprorum articulorum fu- 
L-J penor lub fe continct ahum cum 
ejus infcrioribus, & tot infuper, quot intcr ipfum, 
& inferiorem mediant ( def. 4. 5. 6. 7. 8. & 9 ) 
quare cum tot locis promoveri debcat quilibet ar- 
ticul«s,quot fub ie inferiores habet articulos( 7fc.3.) 
& loca, quibus occupandis articuli idonei defunr, 
vacua deffignanda fint [Th. 4.} & articuliis infe- 
riorante fe habeat tot loca, quot articulos habet 
iub fe [ Th. 3. ] inter ipfum , & fuperiorem tot mc- 
diabunt loca vacua, quot funt articuli mediantes. 
q. e. d, , i '■ :•" «. 4 ■ 

^Theor. 6 Y ^ omni fpecie ArithmeticA not* 

X articalorum ejufdem ordinis etm- 
dem tbtiuent locum^ & contra. , 
Dcw. A 'Rriculi cjufdem ordinis totidem ordi- 
jf\ nes continent fub fe . Jam vero 
quemlibet articulum tot loca praccedunt , quQt or- 
dines ipfe habet fub fc ( Th. 3. 4. 5.) nfcc ea lex 
pro ullo articulo difpenfatur . Igitur notas articu- 
lorum ejufdcm ordinis totidem loca prarcedunt* 
unde eundem occupant deicrminatum lccum q.e.i. 

2. Quot funt loca praeccdentia , tot praeccdunt 
acticulorum ordines, adeoque fi totidem loca prx- 
cedunt , totidem articulos fub fe contincnt illi, quos 
indicant notas, quas loca praeccdunt. Atqui ji,qui 
totidem ordincs fub fe continent , amculi funt 
cjufdem ordinis ( def 4. 5* <*. 7. *. 9.) ergo noti 
eundem occupantcs locum indigitant notas cjat- 
dcm . ordinis. q. e. r.- >: :* - , ' < , 

^Theor 7 T N omn * fP ec * e ^ritbmetic* ntt& 
'* JL occupantcs eundem locum funt 
numeri homotenci . . J>em. 
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Dem T\'fiflMnant articulos ejufdcm ordinis ( 2. . 

'JL>/ p. Tb. 8.) in qaibus lcilicct numcran- 
dis cadem adjicitur particua poft nomina limpli- 
cia [def 4. 5.6. 7. 8.9.] fed ea particula[<&/i *//.] 
indicat quid in co ordinc dicatur unum . lgituc 
notas occupantcs cumdcm locum camdem habenc 
imitatem , adeoquc ( m j. Prol. ) numcri homo- ■ 
gcnci funt . q. e. d. 

Sch T T f ce ty es g enera ltJfi m ? s Arithmetics 
JTl decadsc* applicabtmus, . Ea ftquidtm 

non moio omnium fimplicifiima eft ' fed & commodtf : 

fima . Denarius procul dubio digitorum numerus ho- 

mines compulit ad reaffumendum poft decadem nu± 

merandi initium % in qao confiftit Aritbmctica dc- 

cadtca % v » , . 

ProMema I XT Umerum ^ewiibet confcru 
1, i . * x Ar bere . 

Re/blutlO . Hara ^ crcs PfimWvos nobis Ara- 
< J # V^-/ bes tradiderunt , qui funt ^ 

unum y 2. duo 9 3. tria y 4. quatuor , 5. quinque 6. 
yiw, 7 . fcptem, 8. ottow novem^ o. »/&//, cyfhrd^ 
vel qu« pro deflignandis locis vacuis adhi-- 

bctur. Notandum ob arabicum fortaffc fcgcndi i 
morem notas in numeris diftribui procedendo a 
dcxtera vcrfus finiftram. His pofitis. * 

1. Si numerus confcribendttf fucrit fimplex p * 
ipfutn deflignabit aliqua cx fuprafcriptis notis. 

2, Si vero fitxompofitus ,' obfervftue numcrus i 
fimpicx, qui pronunciatur ante particulam indigi- 
tantem ordineni articuli, ifque nota ^ropria itidir 
cctur , atquc ca nota ad finiftram debice promo* 
?carar juxca lcgcs. allignatas ( Tk+ y f 4; 5. ) 
faclum. Obittr 
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Sch ^ lter b* c notandum prtmo cujuslibei^ 

\Jr ordtnis articulo nullum prafigi nume- 
" rum fimpliccm , fcd fubintclligt unitatcm . Sic f non 
dicimus wam dccadcm , unum ccntum , «*///* 
cjr*. yir^ fimplicitcr , tfattii , ccntum , m///* cfc. 
ftril iw* prdmittitur nomcn alicujus numcri fim- 
pltcis, vcl intcgrum , w/ obtruncatum. Sic dum 
dtcimus duomilita , triamillia &c. nomina binarii 
& tcrnarii intcgra pramittuntur voci millium in- 
dicanti nomcn articuli , at dum dicimus viginti 9 
triginta <jrc. eadcm nomina mutilata prtmittun- 
tur . Cdtcrum ad prompte confcrtbcndos numcros 
mcmorU figi bcnc dcbcnt particuU fingulorum ordi* 
num proprU^ ut auditis ipfts fiatim dignofcatur , an 
articuli fint continui, an difcreti, & tnde .an inter 
eorum notas fimpliccs intcrponcnddt fint cyphr* , nec 
ne , dr quot intcriici debcant , an y & quot pojl notam 
ulttmi articuli dati numeri poncnda fint cyphrx . 
Prob. 2. T^JUmerum confcriptum cnun* 

X\ ciare . 
JR.e/bl. 2. ^asratur in principio rcfolutio 
T ' * V£ nis praecedentis nomcn cujusli- 
bet notas, & cx loco cujufvis ordo, cujus articu- 
lum illa nota indicat ( Th. %. +. & 5. ) atquc ia 
def 4. 5.6. 7. s. 9. particula iliius ordinis propria. 
Quodfi nomini (implici cujuslibet notx adiiciatur 
diria partcula ordinis propria , nameri confcripti ar- 
ticuli omacs , ad proindc numerus ipfc debite 
cnunciabitur . q. e f. 

$ch. T" l ce * * aww * rl ** a confcribantur , ut locus 
V I j articulorum computetur a dextera vcr~ 
f p$fini{lram 7 pnmmMur tamtn a finiflra verfus 

dcxtc- 
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iexteram , incipiendo fcilicet ab articul is fupcriori» 
6us f & definendo in inferioribus . Nota etiam par- 
ticnlam millc , utut commmem tribus articu/is f 
non pronunciari , nifi poft eorum infirmm , & parti- 
eulam millio , billio, trillio &c. utut communes 
fex articulis , non enunciari tamen , nifi poft eorum 
infimum ; hinc praftat numerum , prdfertim fi fit 
prolixus , dividere tn claffes 1 . trium , 2 . fexnota- 
rum , articulo fecundarum claffium fupcr- 

ponere fignum aliquod particuU adiicenda , v. g . 1. 
y? /fr.millio, 2. fi billio, $. ^ trillio &c. particu- 
lam millc enunciando Jcmper poft infimum articulum 
elaffium , fuper quem nullus index particuU adii : k 
ciendrt habetur. His bene intcllcttis efto pronun* 

5 4 
eiandus numerus $2 ,047, 9 5 4, 5 * 0 , 6 $o 9 

1 1 * 

41 5, ^ 47, 94 5, 000, 200, 41 5 , 94 5, » 
gw curavi , *f 0/»*/* pracepta locum habeant * /ft* 
enunciabitur triginta duo millia , 404« 
draginta feptem quintilliones , nonfenta quinqua* 
ginta qnatuormillia , tercenti ottuattnta quadrillio* 
nes y fexcenta trig/nta mittia quadrin%e*ti quinde- 
eim trilliones , ducenta quadraginta feptem millia 
nongenti quadraginta tres billiones , ducenti miltio* 
nes , quadringenta quindecim millia , nongenta qtta- 
draginta tria y in quo obferva tot articulorum nomi* 
na omitti , quot loca vacua occurrunt . In nota 
dextima claffium , qua nullum habent indicem ferr^ 
per addenda eft vox millc , quod idcirco moneo y quia 
tam tyrones omittcre frlent * 

Cfcr. Ia 
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Cor. Arithraetica decadica nora quariibct 

X uao loco promota ad fiailtram acquirit 
valorem decuplum , promota duobus decuplum de- 
cupli, tnbas dccuplura decupli dccupli &c. a fini- 
ftra aatem ad dcxteram procedens obtinet valorem 
fubdecupium totics , quoc funt loea , quibus pro- 
moyctur. 

A R TICUL US II. 

« • . .... 

Dt Charailcrifiica numerorum fraftorum 2 

Sch. /^lUoniam fimplum confidcratur ut pars 
LS multip/i, [Sch. def. 13.] & quidcm, 
aliquota , quippc aliquibus vicibus 
fumptum prjtcife in co continetur , fcilicct cum add- 
qtiJt , ex eodem principio , ttndc denominatur fub- 
multiplicitas fimpli , petenda ffi denominatio par- 
tiftm aliquotarum . Hinc fcrinde cjt Jivc dicas fub- 
trtplurn s five dicas tertiam partem , nift quod in 
fecundo cafu fupponitur , aut rcalis 9 aut mentalis 
multipli divifio ex w, quam habct nomen partis^ 
non itcm in primo . Hinc fit ,; ut ipfe illc numcrus 
gaudcat nominc cxponcntis in primo cafu 9 Jed in 
fccundo alio nomine 9 quod explicat fcquenSi 
Dcf. l8. TCr Umcrus, cx qup partes aliquo- 
J * ' JlN tas nomcn deflTdamnt 9 dicitur 
denominator. 

Cor Q Implum unum refpe&u altcrius ejufdcm 
v O cxponentis, & ad idcm multiplum rc- 
lati dici poreft unum [ p. 4. Prol. ] crgo pattcs aii- 
quots cjufdcm totius , & codera dcnominatorc 

fruen- 
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frucnfcs dici poflimt unum, & numcrari cadcm 
ratione, qua numerantur integra. Scd non item, 
fi aui lint cjufdcm totius, & divcrfi nominis, vel 
vice verfa, vel & diverfi totius, & nominis. 
Def TO XT Umerus partium aliquptarum 

j. xy. j^j d . dtur numerator m N 

^Theor 8 H6r*8&*JHc* frattionis ex du~ 

\s plici numero componi debet. 

Dem TP Aiis ea cCfe dcbct * uc P cr cam ^ uan- 

X titas denotata fufficicntcr intelliga- 
tur. Iam vero fra&io eft illc numcrus, qui unita- 
tcm refpicit, tamquam aliquota, vcl aliquotae (def 
3.) cum igitur partium muititudo non nifi pcr nu- 
merum (def 19.) & carumdcm denominatio per 
numerum itidcm [def 18.] fufficienter determi- 
nctur , chara&eriftica hsc duplici ex numero , nu- 
mcratore fcilicet , & denominatore coakfcere dc- 
bct q. e. d. 

^Theor O Enominator frattionis exponit 

+ 1 J omnes unius integri aliquotas 
illtus mminis , quod ab ipfo deffumitur. 
Dern. TjXponens multiplicitatis eft numcrus 
jLj oricns cx repetita unitate toties , quo- 
tics fimplumin multiplo continetur [fcb. def. 13.] Sc 
cjus omncs unitatcs rcfpondent omnibus fimplis, 
quorum fubmultiplicitas co exponente exponitur, 
in multiplo contcntis. Sed fimplum eft aliquota, 
multiplum cft integrum , dcnominator cft cxpo- 
ncns multiplicitatis (def 19.) igitur denominatoris 
unitates relpondcnt omnibus unius integri aliquotis 
nominis illius , quod ab ipfo dcnominatore dcf- 
fiuniturt 
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Cor I T\J Umerator cft numcrus hufufmodt 
JlN aliquotarum pcr fraftionem expo- 
fitarum, ( def. 19. ) confcqucntcr in fra&ione nu- 
merator , & denominator numcri funt ad ejufdem 
nomiuis aliquotam relati , quorum primus numc- 
rat quantitatem fraftionc cxpofitam , alter dmnes 
unius integri partes, feu ipfum integrum ( e in ProL) 
eadem aliquota pro unitate fumpta . 
Cor 2 4T\ ^Jantitas numero quolibct nume» 

Vc_ rata dicitur communiter humeri 
valor i unde ( Cor. 1 . ) numerator exponit fra&io- 
nis, & dcnominator integri valorcm per relatio- 
jicm ad unitarem eandcm. 
{J or n (~\ Uanto ergo numcrator dcnoml 
5 ' V/ natore maj6r,vel minor, tanto 
valor frattionis erit major, vcl minor valore integri, 
&, fi numerator denominatori sequalis fucrit, uni 
sntcgro fraftio asquivalebit . 

Def. 20. Thi Ra & i6 it&c&o «qualis , aut inte- 
J * JL gro major dicitur fpuribi vera, 

quae intcgro minor . 

Sch A -Lty* 0 ** numerantur eodem modo , quo 

cdterd unitates , nec in ipfis numeran- 
dis termtnus ullus oceurrit , ficutt non octurrit in 
numerandis cateris unitatibus, ex quo elucet poffi- 
hilitas fra£iionum fpuriarum ; qu& tamen Jub fra* 
ttionum genere centinentur , in quo confulto non de- 
ierminavi , an partes per frattum expofiu paucio- 
res y an plures effe debeant partibus integri, ut nu- 
weratio aliquotarum , & integrorum eodem modo 
ejfent indefiniu . 

« - 

Prob. 3. 
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Prob. 7. Ra tt* onem conJcribere f & cori* 

fcrtptam cnunciare. 
Rcfbl. Uoniam fraftionis charafteriftica du- 
J * V^f plici conltat numcro (Tb. 8. ) nu- 
mcratorc fciiicct, & dcnominatorc , ut altcr ab al* 
tero probc diftinguatur, utriquc diftin&a, & con- 
ftans fedcs afiignetur , & [prob. 5.] ponatur in (cde 
numcratoris fua chara&criftica , fuaquc in fedc dc* 
nominatoris , quae [Cor. 1. 7h. 9.] eadcm cft f ac 
char&eriftica intcgrorum. d. f. q. e. 1. 

2. Numcrator enunciatur codem modo, quo 
integra, & dcnominator enunciatur tcrmino adje- 
Aivo: quippc hujufinodi voces rerum qualitatibus, 
& denotaiinationibus cnunciandis a Grammaticis 
deftinantur. d. f. q. e. 2. 

Sch C 1 ^^* s nUMe ratoris a Jcde deneminatorh 

dijiinguitur cqmmuniter Itneola bori- 
zontali , numcratorcm Jupra , dcnominatorem injra 

fcribcndo . Sic tres quinta fcribuntur , & b4£ 

5 

fraftio fji enunciatur quinque feptima. 

JProb. 4 D i rtes i" te Vi q«™*ocumquc *qua- 

~ X tecr dtvtjt frailtontbus cxprtmere • 
Rc/bl. Umcrus omnium partium xquafium, 
J * XN in quas totum intcgrum dividitur , 
fta&ionis dcnominator cft ( Th. 9. ) numcrus vero 
partium fra&ionc cxjjoncndarum numcrator (Cor. 
1. Th. cit. ) quibus fi aflignctur fcdcs juxta Scb. 
t prac. d. f. 

Sch T T Abes ^ tnc moium cxprimcndi in fra* 
- # XjL &** mcnfurarnm gcncra Ge+ 

wctra* 

1 
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metrarum , variaque genera ponderum , nummorum 
&c Decempcda divtditur in decem pcdes, fi ergo nu- 
merus altquis pedum fit frattione exprimendus , ille 
numerus erit numerator , denarius autem denomi- 
nator . Gradus dividitur in 60 minuta 5 fi igifur 
numerus aliquis graduum fit exponend*s fratttone, 
ipfe erit ejus nurnerator 9 & 60 erit denominator$ 
libra in duodecim uncias , igitur unciarum nume- 

rus v. g. 7 exponetur fra£iione . Affts Roma* 

nus in 5 teruntia , tria igitur teruntia dquivaleqt 

•^* unius affts . Obolus Genuenfis in denartos 1 2 , 

5 • - ' ■ 

ttto ergo Genuenfes denarii aquiualent «— 1 unius 



Cor. Tj^Ra&io «quivalct uni integro, ubi nu- 
JF mcrator aequatur dcnominatori . Nu- 
merus rcrum v. g. menfurarum, ponderum , num- 
morum, minutorum &c. fpccici inferioris , quas 
contincr fpecies fuperior, eft denominator fra&io- 
nis , qua ipfa ifcferiora cxponuntur [ fch. prac. ] 
Igitur unitatem fpeciei fuperioris efficiunt tot unita- 
tcs inferioris fpcciei , quot in partcs infcrioris fpe- 
ciei dividitur ipfa fpccies fuperior . Sic decem pe- 
dcs tfficiunt integram libram , fcxaginta minuta 
integrum gradum &c 

Def. 21. T} Ra & io decimalis eft, cujus deno* 

JT minator eft primus alicujus or- 
dinis articulus, puta 1, 10, 100 &c. & in gene- 
re, fi fraftionis donominator fit primus alicujus or- 
dinis articu^us in quacumque fpecieArichmctide, a 
: «v* aoixunc 
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nominc illius Arithmeticae fra&io nomcn dcflumit. 
Cor. I. f\ Uoniam articulus quilibet fupc- 

V£ rioris ordinis decuplus cft arti- 
culi homologi inferioris, primus fcilicct decuplus 
primi , fccundus fccundi &c. ( cor. prob. 5. ) & dc- 
nominator partibus pcr numeratorcm cxpofitis no- 
men tribuit decimarum % centefimarum &c. fcu fub- 
decup/arum y fubcentuplarum &c (def. 18.) infra- 
ftionc decimali aliquorae a numcratorc expofitae eo- 
dcm ordine per fubdccuplum , fubdecuplum fub- 
dccupli &c. dcfcendunt , quo dcnominator pcr de- 
cuplum, dccuplum decupli &c. afcendit. 
Cor. 2. T.Gitur fraftio decimalis, cujus dcno- 

JL minator fit articuius infcrior , ref- 
pcftu altcrius, quam denominat proxime fuperior, 
fc habct, ut articulus fupcrior refpe&u infcrioris. 
Cor. 2. Q" numcrator fraftionisdccimalis adfi- 
5 ' *3 niftram promovcatur , valorem ac- 
«juiret decuplum ( cor. prob. 2. ) , & , fi denomina- 
tor mutctur in articulum fupciiorem, cvadit idctn 
numerator valoris fubdecupli [ cor. 2. ] dccimalis 
crgo ejufdcm manct valoris , fi quot locis promo- 
vetur ad finiftram numerator , totidem gradibus 
augcatur ordo articuli , ad quena fpcttat dcnomina- 

tor y hinc *i , ^ c f unt decimalcs 

i# ' 100 9 1000 9 

ejufdem valoris. 

Cor. 4. TT Abes hinc methodum rcduccndi 
" # XjL fra&ionem decimalem ad aliam, 
Cujus dcnominator fit articulus fupcrioris ordinis 
cujufqumque, tot cyphras fcribcndo poft nume* 
ratorcm, quot gradibus dcnominator novus fu- 

D pcrat 
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pcrat vctcrcm ( cor. 3. ) v. g. »i reducendx funt 
ad iooooo.as , quoniam ordo fcxtus 4. gradibus fu- 
pcrat fccundum , fraftio J< 3 J 0000 - 

* 7 IJ IOOOOO 

Cbr. < TT* nc cx pluribus divcrfi nominis 

JLl dccimalbus ficri potcft una eju£ 
dem nominis , fi omncs rcducanrur ad denomi- 

natorcm maximum, [cor. 4.] u g. fint »2h *— ^-t 

> u T J 0 10 J 1000 

r { 

9 , qu« rcdu&as cvadcnt in- 



100000 100000000 

30000000 400000 5000 8 



H 00000000 ' 100000000 9 ioooooooo ' 1 00000000 ' 

quodfi in locis vacuis convcntentibus numeratoris 
primi fubftituantur notae figniticativae reliquorum* 
(alvo earum notarum valore [Tb. 6.] prodibit unica 

fraftio ^ 004 °\ 00> omnibus illis «quivalens . 

lOQOQOOOO 

Prob. A. Td* XaSfmem decimalem ad formam 

■* xt integri reducere . 
Jie/ol. (^S Uoniam denominator ctijuslibet dc- 
J * V/ cimaiis conftantcf cft 1. cum tot 
cyphris, quot graduum cft articulus, ad quem per- 
tinet , dempta una, fi numcrator ita con(cribatur, ut 
cumerus locorum ab ejus notis occupatorum fit 
idem cum numcro cyphrarum, feu o adiicienda- 
rum , ipfe dcnomipvor , quin confcribatur , fuffi* 
cienter intclligetur , & dccimalis intcgri fpeciem 
prxleferet . Si ergo numcrator totidem notis con^ 
ftct, non alia re opus eft, nifi ut conicribatur fim- 

pta numcratar t f\ vcro dcfciat aliquibus notis 

toti- 
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totidem cyphrc , feu o ipfi ad finiftram adiiciantur, 
& poft ipfam adhuc una interie&o pun&o , quas 
defllgnat locum, in quo integra tcrminantur, & eo 
iplb numcrum confcriptum eflfe decimalem figni- 

ficat: fic — il— fcribetur o • 000+5. & 3. 

IQOOuO 

JL. fcrbentur 3. 004. 
1000 

Sch C Icuti '* & vt & ant ordinis cujuslibet prp* 
*3 V r * a Aritkmctic* decadica dccimalcs^ 
ita ex divifione alifl qualihct attcrius fpecici Arith- 
meticA propria alix fraftionum fpccics dcrivari pof- 
funt y quarum proprtctatcs ita hadenus dcmonftratis 
affines funt , ut iifiem fcre vcrbis , ( mutatis tantum 
vocibus dccupli &c. propriis diviftonis Arttbmetic* 
decadica, quibus dcctmalium proprictatcs enunciavi- 

ntus) dcmonftrari pojftnt^ earum rcduttio adformam 
integrorum eddem prorfus regula peragatur . Hoc 
unice interccdtt difcrimcn inter charattcrifticam de- 
cimalium y & earum y qu& oriuntur ex divifione or- 
dinis h flures articuJos, puia in 12, vcl in <5q, 
quod in his contingit aliquando , ut coicm dcnomind- 
fore qffici#ntur dud nou , quoa in dccimalibus non 
cwttngit . Dari poteft fraftio v. g. fcxagcfimalis 

compofita ex , & — — , qua characlcriftice 

60 3690 

exprejfa juxtq lcgcm allatam evadct p. 2354, V** 
prdferre videtnr dcnominatorem quarti gradus ip 
ArttkmcttcQ ftxagecupla . Scd huic mato fufficien- 
ter pccuritur f ft nof* afcfl* eodcm denomwdtort 
tliquo intervalh ab affcftis alter* rcmoveantur . 
Sicfifmbmr 0. *i $4 numerator irt dsms tantttm 
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claffes divifus apparebtt , & denominatorem fecundi 
tantum ordinis ftbi vindicabit . Caterum id ex e* 
critux , quod Arithmeticd fexagecupla numeri om- 
nes fimpltces peculiarem charaSerem fimplicem non 
habeant , ut habere deberent , fi ea Arithmet/ca 
obtineret . Sic fi chara£fer 23 effet f f & cbara- 
£ier 54 effet x, ejus fraftionis chara£leri/iica dua- 
bus conftaret notis o. f x , atque ea fcparatione 
cpus non effet , ut nec in decadica . 

C A P III. 

PE OPERATIONIBUS 

ARITHMETICyE 
ARTICULUS I. % 
De Operationibus in Generel 

* 

Def. 22 A ***** c ^ opcratio, qua e* duo- 
J * ' J[\ rum, vel pluriutn numcrorum 
unitatibus omnibus numcrus componitur. Numcri 
dati dicuntur addendi, fcu fummandi, numerus in* 
ventus dicitur fumma , aggregatum . Signum addi- 
tionis cft 4- , enunciatur plus : fic a b cnunciatur 
a plus b, fignificat b addendam ipfi a . 
Cor I. HPOtum partes fuas omnes fimul 

X continet , atque iis fimul fum- 
ptis aequale eft ( e in Prol. ) $ fcd aggregatum 
continct omnes omnium fummandorum unitates, 
feu ( e in Prol.) fumpiandos ipfos» cft igitm fumma to- 

turu 
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tum quoddam fummandis omnibus fimul fumptis 
sequale . 

Cor. 2. Q * partcs caedcm mancnt , quolibct 

v3 ordine reccnfcantur , totum fcm- 
pcr manct idem . [ d in Prol. 1 Utut igitur di- 
verfimode difponantur fummancli iidem , fumma 
corum femper eadem elt [ cor. 1. ] perinde eft 
ncmpc exprimere fummam *,& b per -* a +- b, 
ac pcr 4- b a . 

Cor 7 C I ipfi * addatur o , cum o nullam 
' i3 contineat unitatem (prob. i.)fum- 
ma nil aliud continet praetcc unitatcs ipfius a : unde 
a +- o sa 0. 

Z)*/? 2? OUbtraftio cft opcratio, qua invc- 
J ' * ' i3 nitur numerus datorum duorum 
differentiam numcrans . Datorum major dicituc 
minuendus ,minor fubtrahendus , qui invenitur n^S* 
, exccjfus % fcu differentia 5 fignum fubtra&io- 
ais cft < — 1 cnuneiatur miiMffi f vcl fubtratto . Sic 
4 £ cnunciatur 0 minus £,vel fubtra&o 
fi^nificat numerum b fubtra&um efle ex a . 
Cor I ^' us .continct minus , & diffe- 

JLVJL rcntiam [ / in Prol. ] minu- 
cndus crgo continct fubtrahendum cum refiduo . 
Cor. 2. minuendus , & fubtrahcndus fint 

O conftanter iidem , ctiam rcfiduum 
conftantcr idcm erit ( e in Ptol. ) porro fubtra- 
hcndus eft , qui figno ^ afficitur , & minuen- 
dus, cui fignum *h praefigitur > adeoque fi eidem 
quantitati conftanter fignum +-,&alteri fignum »-< 
conftantcr praefigatur, quocumque tandcm ordinc 
quantitatcs ipias confcribantur, valor formulas idcm 
«Qnftaotcr crit. D 3 Sch. 1. 
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Sch. I TP x hoc c orollario , & ex fecundo 

/y def. 22. /f rfewr formula termi- 
nis quotcumque, dr quocumque figno ajfcftis con* 
ftans +- a +- b^,c + d 4- c — f — . g 
&c. ea quocumque modo perturbari pottfi ( modo 
eadem retineantur figna ) falvo femper ejufdem 
vaiore , v. g. d +- c — « g +- b — . f -« c 
•4— a eumdem babet cum prima valorem. 
Cor. 2. C 1 ex ^ fubtrahatur o , differentia 
5 ' erit totus exceffus ipfius a fupcr o, 
hoc eft tota ipfa a ( n. 5. ProL) unde a*-* o-=z a. 
{Jor. 4. C I ex * fubtrahatur a , vcl quodlibct 
■ 0 aliud quantitati a aequivalens , refi- 
duum crit o ( g in Prol. ) , nimirum a * « o . 
Cor. K. quantitas * =3 b +- fivc excc- 

O dcns £ exceffu d, ex b fubtrahatur, 
rcfiduura crit b *—* a 9 8t fubftitucndo 4 H-rf locO 
ipfius a (n. 8. Pro\. )b^a^b^b^d 9 
ledA 1— 1 b 53 o (^r.4.)igiturrefiduumcrit 
iSV/f. 2. C ' tfi** 9 ****** affetta figno in (e 

l3 7 /5^ fpc£letur feclufa alia quali- 
bet , m concipitur nthtlo addita , adeoque pofiti- 
va\ fi vero in fe conftderatur quantitas affctta 
figno _ , concipietur cx nihilo fubdutta , tfir*. 
51** negativa ( num. 5. Prol.) quantitates 
pofitivd merito figno 4- afficiuntur , negativd figno 
. Cdterum pofttivd folitarid nullum prdfigi folet 
fignum y ficuti nec pofitivd in initio formuU confti* 
tutd^fignum autem a privativd prdfigi femper dt- 
bet; fi quantitas occurrat figno nullo affctta^ eidem 
prdfixum fubintelligitur fignnm 4- , quod unice ali- 
quo in cafu reticert poteft, numquam fignum . 
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T>ef. 24 \/[Vltiplkatio eft operatio , qua 
J ■ jLVA cx duobus datis tiumeris ter- 
tius invenitur altcrutrum datorum totics repctitum 
continens , quotics in altcro rcpctitur unitas . Da- 
torum ille , qui rcpetitur multiplicandus , qui mo « 
dum repetitionis dctcrminat , multiplicans , feu muU 
tiplicator , qui invenitur f faiium , feu produttum 
vocatur : multiplicator , & multiplicandus dicuntur 
ctiam faffores . Signum multiplicatioftis cft ( . ) 
cnunciatur in : apud plurimos adhiberi ctiam folct 
fignum ( x ) . Sxpc etiam conjunguntur faf>ores 
nullo interpofito figno 5 fic a . b aequivalet a b 9 
cnunciatur a in b 9 vei a b 9 Sc fignificat * in £ du- 
ftum , feu pcr b multiplicatum . 
Cori I. Q 1 muitiplicandus totics rcpctatur; 

i3 quotics in multiplicatorc rcpeiitur 
unitas, numerus,qui ita ipfum repetitum continet, 
crit fumma tot rtiuttiplicandorum , quot unitates 
continet multiplicans (def. 22.) , cx quo intelligi- 
tur illud arithmeticorum , multiplicationcm effc 
compcndiofam additionem. 
Cor 2 * multiplicandus ad inftar fimpli con- 
*0 fideretur, faftum erit multiplum, & 
multiplicans cxponcns multiplicitatis [def. 1 2. & 1 3 . ] 
Cor. 2. "\T Umcrus quilibet femci fc ipfum 

JlN continct , ficuti femcl k contincc 
unitas [ b. in Prol. ] igitur faftum ex unitatc in 
fcumerum qucmlibct cft ipfc numcras . Similitcr 
fa&um cx numcro quolibct in unitateta totics con- 
tinet unitatem, quotics is numerus eamdem con- 
tinet > adeoquc fa&um ci numero xquatur ( num. 
t. Prol. ) 

D 4 Cor. 4. 
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Cor 4 C 1 * per o multiplicctur , faftum to- 
» v3 tics continebit a , quotics o con- 
tinct unitatem. Arqui ( prob/. i.) o nihil continet 
unitatis . Ergo faftum ex a in o =3 o . Similter 
It o multiplicctur per tf,fa£tum toties continebit o, 
quotics continct unitatcm 5 atqui cx rcpetitione 
o quantacumque numerus non prodit [ def 1. ] 
ergo (aftum cx o in numcrum paritcr cft o . 
Dcf. 1v*fi* cft opcratio , qua cx duo- 

^ * 2" «L/ bus numeris tcrtius invenitur, 
ita contincns unitatcm, ut datorum ille, qui divi- 
dendus proponitur , continct illum , pcr quem di- 
vidi dcbct. Datorum primus dicitur diaidendns 9 
fccundus divifor , qui invcnitur , quotus , feu qvo- 
tiens. Signum divifionis eft ( : ) enunciatur per, 
fic a : b indicat quotum cx divifione a per b , & 
enunciatur a per b . 

Cbr. I , f 1 ^ m quanwas * n alk totics conti- 

V^/ neatur, quoties ab alia demi dc- 
bct, ut eam annihilct (».8. ProL), quotus expo- 
nit quotics divifor ex dividendo fubtrahi poflit. 
Ob hanc rationem divifio apud Arithmeticos dici 
etiam lblct compcndiofa fubtradtto, 
Cor 2 Q * divifor fumatur ut fimplum , di- 
# i3 vidcndum corrcfpondet multiplo. 
& quotus cxponcnti fubmultiplicitatis ( def ia. 
& 13.) 

Cor 7 C * ^ cm P cr ^ ernct dividatur , cum 
5 ' O fe ipfum non nifi femcl contincat 
(d. in Prol. ) quotus crit 1. 

Cor A * numcrus quilibet pcr unitatcm di- 

O vidatur, quotus & dividcndus eo- 

dem 
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detn modo unitatem continebunt , adeoque aequa- 
les crunt ( ». 8. Pro/. ) 

Cor. K. (^S Uodfi unitas dividatur per nu- 

merum , non unitatcm quidem 
integram una uice continebit quotus, fcd aliqua,uc 
ita dicam, unius vicis parte, ficuti ipfa unitas divi- 
denda m divideqfe numero continetur. Quoniam 

crgo fra&io ^-1 toties continetur in 1 , quoties nu- 

merator 1 continetur in n ( cor. 3 . Th. 9. ) fi n fit 

numcrus dividens, frattio totics continctur in 

n 

1 , quoties dividenda x in n dividentc cpntinetur, 
h. e fraftio ^ eft quotus cx 1 pcr n . 

Cor. 6. T * n § cncrc <l axlibet ftaftio totics 

A continet 1. vel in 1. continctur,quo- 
tics numcrator n continct denominatorcm d, vel 
in eo continetur ( cor. $. 7b. 9. ) Quotus ergo ex 
divifione numeri cujuslibet per numcrum quemli- 
bet exponitur per fraftioncm, cujus numcrator fit 
dividendus, denominator autcm divilor. 

Xj[ gnum quoti promifcue ufurpan- 
tur , iia ut frattio ^ fcribatur etiam a : b , & 

vice verfa , ubi id commodum videatur . 

Cor. 7. Q * 0 dividatur per numerum , quo- 

i3 tus nihil unitatis continebit , fi- 
cuti o nihil continct numeri ( n . 5 . Prol. ) , adcoquc 
crit Ojcontra vero fi numcrus dividatur per o,quo- 

aianj o infiaitics rcpetitus cum numerum num- 

quara 
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quam adaequare potcft , ( n. eit. ProL ) ita ncc uni- 
tas infinities repctita potcrit adaequare quotum, 

- 

qui proindc erit infinitus ( n. 8. Prol. ) & frattio 
crit infiniti valoris (cor. 6.) 



Car. Generale . Um in additionc cx uni- 



natur unicus numerus , fcilicct fumma , vnitas quas- 
libet dati necefle eft cx legc numcraodi, ut dici 
poflit unum refpectu unitatum cujusiibet alterius 
dati , & fummae ipfius , atque hinc dati , & fumma 
ipfa homogenei efle dcbcnt. In fubtractione pari- 
ter cum minucndus refpiciatur exprefle , ut numc- 
rus maior,fubtrahcndus ut minor(<&/. 23. ) Sc uoa* 
nifi homogcnea aequalia , vei inaequalia propric di- 
cantur ( n. 8. Prol. ) minuendus , fubtrahendos , & rc- 
fiduus hic paritcr homogcnci cfle debent. At in 
jtnultiplicatione cum datorum unus exprimat quo- 
ties inveniendus contincrc dcbeat altcrum , & 
illud quoties notct relationcm ad viccs , datorum 
crgo unus, ut numerans confideratur, atquc ut ab- 
ftrahens a quacumquc rationc fpccifica , qua pro- 
jptcr necefle non eft,ut fpccic cum altcro con? 
veniat , feu ut cum ipfo fit homogcneus 5 & cum 
uterque pro multiplicdtore fumi poflit , ut infra 
parebit , urcrquc numcrans eft , proindeque ncc 
fa£tum fadtoribus homogcneum efle ncccfle eft. 
ln div;fionc paritcr, quotus ut numcrans Cxpreflfc 
refpicitur (def. 25.) qui proinde cum datis homo- 
gencus fit neceflc non eft . Imo , ubi infra often- 
denmus dividendum eflc fa£tum cx divifore in 
quotuta, conftabit non requiri quotum divifori, 




tatibus datorum compo- 



aut 
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ailt dividendo eflc homogenfcum . Nec exdpias 
fa&um effe fpecicm llimmx . Nam hujufmodi 
furtima tx. dittis non refpondet numerans, fed 
numerantibus faftorum unitatibus i atque ident 
diceodum de divifione • Caeterum dum datos, 
& inventum in additione dicit efle homogeneos 
Wolfius § 70 Arith. propterea quod illi funt 
partes, hic totum, fuffidenter rton videtnr artin- 
gere homogen&tatis ratidnem , fiquidem ad ra- 
tioncm totius nec ipfe in Arith. & Ont. nec 
alij exigunt partcs eflc homogeneas. 
Sch 2 77^ Ieri 9#idtm poteft , */ fatfum 

JO non contineat fattofum mul- 
tiplicandum , fed potius in e$ contineatur , cum 
fcilicet multiplicator eft vera frattio , & ut quotus 
non contineat unitatem 7 fed in ipfa potius conti- 
neatur , cum nempe divifor eft dividendo major f 
quo ipfo multiplicationis , & divifionis dcfinitiones 
exceptioni obnoxU videntur . Sed , fi attendatur 
ad noftram numeri notionem , dijficultds omnis 
evanefcit . Numerus fcilicet exprimit modum , quo 
quantitas unitatem continet, qui modus per vics 
determinatur 7 & quidem per vices inteyrasjubi quan^ 
titds contintt aliquoties unitatem integram , pet 
vicium vero partes , quando quantitas tantum 
continet ejus partem, aut partes .cum ergo cafus f 
in quo quantitas unitatis tantum partem y aut 
partes continet , refpondeat illi % in quo quanti- 
tas in unitate continetur ; in noftra numeri notio- 
ne voce attiva * continirt ttiam fecundus cafus 
exponitur , ficuti cafus primus, totaque diferentia 
fendct a numero numerantc vices txponente $ it* 

ut pr*> 
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ut perinde fit diccre quotum contincri in unitatt, 
ac diccrc quotum eontinerc unitatis partem, aut 
partcs f continerc unitatcm non integra vice , fed 
aiiqua parte vicis; & dUerc faclum contineri m 
mu/tiplicando pcrindc fit f pc dicere ipjum continere 
multtpiicandi partem, vcl continere multiplican- 
dum aliqua parte vicis unjus. 

J)ef. 26. 1h A&utn ex numero a iu fe ipfura 
J * JT dicicur numcri a potentia y feu 

diyiius fecunda y fcu etiam ejus quadratum 5 fa- 
dtum ex nuqiero a in ejus quadtatum dicitur nu- 
mcri a dignitas , vel potentia tertia , vel eriam 
ejus cubus , faftum ex a in ejus cubum potentia 
quarta , fa&um ex a in cjus dignitatem quartam 
dignttas quinta , & fic deinceps. Porro loco fcri- 
bendi aa f vel aaa , vel aaaa &c. fcribi folet 
fP*** & c - ^quc hi numeri, qui indicant quo- 
ties rcpeti dcbcrct pro dignitate data numerus a , 
dicuntur exponcntcs dignitatum , v. g. 2 cxponens 
fecundae, 1 exponens tertias &c. Numcrus a ref- 
pe£tu dignitatis fecundas dicitur radix fecunda , feu 
ctiam quadratica, tertia f vel etiam cubica refpe- 
ftu tcrtias potcntiae , quarta refpedu quartac , & fic 
porro. Signum radicis eft V~" , exponcns vero ip- 
itus cft idcm cum cxponentc potcntiaj , ad quam 
rcfertur , ncmpe 2 quadraticae , 3 cubicas : cxpo- 
nens hujufnoii folct locari intra crun figni radi- 

calis ad hunc modum V -1 V~* V~* V" 1 &c. , & 
exponcns radicis fecundas omitti folct , ac loco fcri- 

bcndi Y- 4 fcribituc Vr e 
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r* / numeri polinomii potentia , vel radix 
" l3 exponi iebeat , /p/Jr conc/uditur intra 
parenthefes , <^ ^ftf fmiftram prafgivr fignum 
radicale y vel ad dexteram ponitur exymens dtgni- 
tatis . Sic radix cubica trinomii a +- 2 b — 3 c 

fcribitur V""" ( a +- 2 b — • 3 c), & dignitas 
quinta fcribitur ( a +- 2 b — 3 c ) s Multi fcru 

V" -1 a 4- 2 b — 1 ? c »^ a +- 2 b — 3 c * . 03- 
fervandum bene eft dtfcrimen inter numcrum, qui 
pntfigitur literis , ac vocari folet cocfficicns , & 
ipfum exfonentem diznttatis . Ille enim figntficat 
repetitionem per additionem , v. g. ja figntficat 
fummam a quinquies repetiti y feu a +~ a +- a +- a 
4-35 & a* /ignificat rejetitionem ejufdem a per 
multiplicationem , feu f*£t um a . a . a . a . a . 

Ctfr. Th X 2 +- ut radl * unitatena continet, 
JLj ita quadratum radicem, ita cubus qua- 
dratum , ita digmtas quxiibet fuperior proxime in* 
feriorem. 



A RTICVLUS II. 

» • » »4 ■ 

Tbeoremata in toto Algorithm neceffaria 

a • 

^JTb. 10. C * ^ttalibus a , <£■ b addatur 

O c , w/ dqualia c , c£* 

d , w/ g«W perinde eft cor. 2. def. 22. y? 
eto c , w/ aqualtbus c , & daddantur a , b 
tftalia 9 fumrn* crunt aquales ; 2 t*/<fcw 

* 9 — * 



uigmz 
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c , vel aqua/tbus c, & d addantur inaqualia 2] 
& b , vcl quod rutfus pcrinde eft ( cor. cir. } (i in- 
tqualibus a, & b addatur idem c , w/ dqualia 
c, ^ d, aggregata erunt inaqualia . 
Z)tfW. i.° 0 4- * c; 4 4- * ( * /* Pr<?/.) fcd 

loco a fubftitui potcft A ( d - 
1*. 8. ProJ.) fafta igitur a&u fubftitutione a 4- r 
t= i + r 1 porro etiam Iocq * lubftitui poteft 
d ob candcm rationcm , crgo ctiam a c 
*= £ 4-- d & ( w. *. dfe/. 22. ) * 4- a =3 * 
4- & <r 4- a d b . q. e. 1. 

2. 0 Quoniam falva quantitatc ficri ncquit 
fubftitutio in cafufccundo (n. 8. Prol.) crgo fum- 
mae in codcm inaequaies: {n. cund.) q. c. 2. 

^Th. II C 7 f ueri * a > b, crit a+ c> 

lj c,^c+* a>c4- b; 
Si prdtcrca fuerit c =s d , e rit a 4- c > b 4- d , 
l^cf a > d 4- b y fi vero c > d,m> * fortiori 
a 4- c > b +, d, w/ c 4- a>df b. 
Dfm. I . Qltd exceflus ipfius a fupef £ , ita 

O ut a =3 b+- d (kin P t rol % ) crit 
crgo tf^ r =j i-i* f \Tb. 10.] fed £4- 
+- * > * 4- ' ( n. in Prol. ) ergo ctiam a 4- * 

> i +-f (m /f» IV*/.) c. 1. 

2. « +- r ^ f 4- & i 4- f =1 c +-b (cor. 
2. def. 22.) crgo (i.p&mw Prol.) c 4- a > 

?. 2. 

3. Quodfi c =s rf, crit i+-/=3 4 4^ ^ (7#. 
10.) fed a 4- c > £ 4-* * ( 1. p, ) ergo a*- * 

> £ 4- d (nh in Prol.) q. c. 3. 

4- Eodcm modo , ac in 2. p. oftencjititf eflc 
* 4- a ;> 6 4- j. e.+. 

5. Si 
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5. Si* > d, erit h 4- c > h 4- d( I. p.) fcd 
I f 4- * > A 4-f (i.f) crgo a fortiori * +- * 
i ^ b d (p. in Prol.) q. e. 5, 

6. fct ctiam a fortiori efle c 4- a > 4- h 
oftenditur codem modo , ac in 2. p, q y e. 6. 

Cor. * +> * > * 4- hyp- th - & (HnProl.) 

h ^<;a+-^; & umili rationc evin- 
cam h 4- <; a +- * &c. h. e in fingulis parti* 
bus theor. primo aequationis membro ad fecun* 
dum , & fecundo ad primum locum transjato fi- 
gnum > mutari in < . Porro a 4- c 'fignificat 
eandcm c additam majori a , & b 4- c candem f 
additam minori h. (def. zz.) igitur co ipfo, quod 
oftendimus fummam primam efle majorem fecun- 
da, ubi majoris, & minori idem addatur, oftendi- 
mus ctiam fummam primam eflc minorcm fecunda, 
ubi minori, & majori idem adiiciatur; atque ideni 
caeteris partibus applicari poteft . 
^theor. 12. T i^ra&ione fignck fubtra* 

Ji hcndi mutantur in contrarid 
Detft. qu^ntitas fimplcx b cx minucn? 

. i3 d^ quacumque, fivc fimplici , five 
cqmpofita 0 (def. 23. ) fubtrahi deheat, refiduum 
crit a — b y \\ fubtrahatur comppfita f> 4- c eri$ 
fa&? fubtra&ionc primae partis b refiduum a ^h % 
quod confiderari potcft ad inftar fimplicis quanti- 
tatis , quam dico x , cx qua fi fybtrahatur c 
refiduupi crit x -< c ( def. 23. ) $c fubftitu^ndci 
a — * b loco x ( n. %. Prol. ) crit idcm rcfiduum 
a -4 b c . Si fubtrahenda componatur ex aliii 
adhuc partibus pofitivis, codcm njodo oftcndetap 

in jrefiduo ea§ afftftom «i figao * adcoqu? 

gnuni 
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pnum in fubrrahenda pcr fubrra&ioncm mutari 
in— . Quodfi fubtfahenda componatur cx parte po- 
fitiva , & negativa , ut x — , z, , cx minuenda a non 
rota x fubtrahi debet, fed tantum excdTus x .fuper 
z. [defi 23.) Porro x continet z, y & hunc excef- 
fum (k in Prot.) . Igitur fi ex a fubtrahatur x , cx a 
fubtrahitur hic cxcefliis, qui verc fubtrahi debct, 
& praetf rca z. , qua: fubtrahi non debebat . Nc 
igitur plus aequo fubtrahamus , fubtratto x cx a 
refiduo a ~ . x adjici debet z, plus aquo fub- 
tra&a, adeoquc rcfiduum verum eft a x 4— z,\ 
confequenter fignum < in in 1— in 

fubrractionc mutari debct q. e . d. 

j o r> / ab aqualibus a & b idern c , vel 
5* ^3 aqualia c y & d y w/ ^ *3 eWtrj» 
c aqualia z, & b fubtrahantur , refidua erunt 
aqua/ia . 

2.0 j3 aqua/ibus a, b, w/ 
x fubtrahantur inaqualia c, 0* d>. w/ y? ^3 
in*?jua/tbus c, & d fubtrahatur idem a, w/ 
kqualia a, c£* b, differentU erunt in&quales. 
JDcm * c a * c ( e in Prol. ) 

icd loco 4 fubftitui poteft * (num. 8. 
Pr*/. ) crgo a — * =3 b — c. Quodfi c d 9 
ft loco * fubftituatur </ ( »0«. 8. _°rt>/. ) crit 
Ctiam * — r =3 b ~ d , fimilitcr e a =3 r 
rp a (e in Pio/. ) & loco a fubftitui poteft 

2.0 Quoniam in fccunda hypothefi numquam 
fubftituerc licct d in locum c y patct. ( n. 8. _Pr*/.) 

in cadem ditfcicmws fcmper tbrc inaequales. 

Z*. 1* 
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• # O b — c, c =3 d # w> 
1° a - c> b — d.^j,°x - a<x— b^quodfi 
x =2 z, m/ *//<**» 4. 0 x — a < z — b. J/ c < 
d , erit 5.0 m H lto magis a — c> b — d;^y?x 
< z m/ 6. # »w//0 jmgft x — a < z — b . 
Z>W. I. Q 1 cxoflus fupcr * fit rf, crit * 

l> c= * 4- * [ * /0 Prol. ] undc * 

— c b +- d ~ c [Tb. 13.} ftd b +- d ~ i 

> b — r ( ». /» ?ro/. ) crgo ( * in Prol.) a ~ t 

> 3 -+ c. q. e. 1. 

2. * — r > * — r [ 1. p.] fcd A -« r. s=s 

* — d (hyp. & Tb. 13.) crgo (0 in Prol.) a ~ c 
*> b ~ d. q. e, 2. m . : 

* 3. x ~ a x b -< d {Th. 13.) x 

— ^ cft pars ipfius x ( def. 23.) quas fi dicatur p , 
erit x ~ b* dzz p-< b. Porro x > /> («. /0 
Pr*/. ) ft ( t. p. ) k * > p - A , adcoquc p - 

* < * ~ A ( 1 . p. ) ftd p —h £ =3 x — 3 — d ~ 
x — a (hyp.) crgo x~a<x-*b(oin Ptol.) 
5. r. 3. 

4. QtK>dfi#:=: *,crit(i. p.7*.ij.)x ^ 4 =s £ 
£ , atquc hinc [ 0 /» Pra/. ] * ~* 4 ( 50* < x 

~ b( 3. p.) < z - b. q.e. 4 

5. * - * < * - d (hyp. & 1. p.) fcd a ^ 
c > 6 -> r (r. f.) crgo ( p.*>/ /V*/.) 0 ^ r > 
b — d. q e. $. 

6 m z,*-a<z,~b (hjp. & 3. p.) fcd (i.p.) 
x *— a < c — * . crgo ( p. /* Pr#/.) a fortiori 
x ~ * < s _ * . 9 . r. 6. 

*5b& /^OnJulto thcorethata identidcm entinch 
\^ cbaratteriftHc , nr/ fiatim afitcefcath 

E iw//> 
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notionihus abftraciis , & ftgntjicatus caratterum 
vobis rcddatur famtiiaris . Afpcrum vtdebitur hu- 
juimodi idioma , fcd expcrientia tpa comprobabit 
effe mn modo famtiiart compcndiohus , & fclicius % 
Jcd ettam clartus , modo ftgnts prompte idcas rerum 
ftgnatarum adncciatis . Ea dc caufa utilifftmum 
vobis erit , fi thcorcmata , qua cnunctamus cbara- 
Iterifticc , in familiarc idiema y & fi , qud enun- 
ciamus familiartter , in tdioma charatterifticum 
traducatis , & vos ipfi mutuo vobis proponatts 
etiam alias propofitiones hujus gcncris , aut fami- 
liariter cxprejfas, & chara£ieriftice cxprimendas, 
aut vice verja . 

<J*Ij s~\Uo/ibet ordine fe multiplicent 

J * \J dud quantttates , idem faftum 
producunt . 

Dewt Q k multiplicanda a , multiplicans b 

O crit fa&um [ dcf. 14, ] a b , quod 
f\ multiplicans fucrit a , multiplicanda b , idcm 
fa&um crit ba [ dcf. cit. 1 intelligarur porro b £bi- 
vi in unitatcs, fa&um a b toties contincbit a. 1. 
quot funt unitates ipfius b 9 Rc\xtiba tocics continct 
candemj lcd a =3 * z. ( a>r. 3. 24.) adco- 
que £ a toties continet tf. quotics a b continct 
a , quoties fcilicet b continet unitatem . Igitur 
(num. S.Prol.) b a a b.q. e. d. 
Cor I Q 1 quantitates multiplicand* fiierint 

i3 a , b , c . duas quaclibet ipiarum 
a > 6 quocumque ordine muitiplicatae unum, 
ac idcm fa&um proiucent , adeoque fa&um ipfum 
unica litcra . v.g. x. indigitari poterit. Eft vero x c 
&r c. x. ( Tb. grac.) ergo abc^ c s b Scbac 

~ cba 
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zzcba, fa&a nimirum fubftitutione ( num: %. 
Prol. ] fimiliter a y & c quocumquc ordine multi- 
pliccntur etiam idem fa&um producunt , quod uni- 
ca litera z, indigitare licet . Eft vero bz^zb (Tb.prac.) 
igitur acbzz b a c & c a b bc ^fimili modo v 
oftendetur quatuor, quinque &c. quantitatcs quo- 
cumque ordine multiplicatas femper idem fa&um 
producere . 

Cor. 2. P^m multiplicans fit cxponcns 

multiplicitatis fa&i fupra multipli- 
candum [ Cor. 2. def. 24. ] & pro multiplicatore 
habcri poffit quivis fa&orum , patct , fi exponens 
fnultiplicitatis fumatur pro fimplo, fimplum cvade- 
re exponentcm multiplicitatis • Sic 3 exponit multi- 
plicitatcm 12 fuper 4, & vicc verla 4 eiufdcm 12 
multiplicitatcm fuper 3. 

*Th. 1 6. T N nudtiffoatime figna eadem ejfi* 

Jt ciunt 4- 9 diverfa h— . 
JDeW. C * nt 1 • p ambo fa&ores a, & b pofitivi, 
J h. e affc&i figno +- . Fattum a b 
totics continct pofitivum a , quoties b continct 
unitatem . ( def. 24 ) adeoque , fi a in fafto pro- 
unitate fumatur , fa&um ipfum coalcfcit cx unitati- 
bus pofitivis. Eft itaque pofitivum, ( n. 5. Prol. ) 
adeoque affedhim figno (fcb.idef. 2j.)Sit 2 .• 
fa&or alterutcr a negatiuus, & alter b pofitiuus 
laflum a b totics continct ta&orem ncgativura a 9 
quoties b continet unitatcm [ def. 24 ) adeoque, 
si a fumatur pro unitate , fodtum a b coalcfcit ex 
unitatibus negativis. Eft igitur [ num. 5. Prol. ) 
fadum a b in hoc cafu negatiuum , adeoque affici- 
cndumfigno*— • {fcb. ctt.) 

E * . 9 Sit 
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3 &it deriique fa&or uterque negativus, hoc efl: 
figno — utcrque atficiatur, crt:o fa&um a b tories 
continet ta&orcm — a y quotics \ztXoi — b continet 
i. ( def. 24. ) Porro fatior — b non continet 
unitatem pofitivam, ied potius unitatis negatio- 
nem, leu unitatem negativain [ num. 5. Proteg. ] 
ergo etiam fa&um non debet continere fa&orcm 
negativum — a , fed ipfius potius negationem, feu 
fa&orem pofitivum d y adeoqut debet efle pofitivum 
( num. 5. Pn/eg.] & affeflum figno 4- (fch. cit.) 



tineri 9 & vice vcffa, & quidem vere 9 ac pro- 
prie. £>uantumlibet enim una repetatur 9 val<h 
rem alterius numquam attingit , imo ab eo femper 
tnagis removetur . Nthilominus fingitur a mathe- 
maticis 1 ad o rdtionem habere infinitam 9 feu 
infinities continere , & o a d — . i iterum infinitam 
rationem habere 9 unde \. ad ~ 1 rationem habet 
infinities infinitam. Cum vero ( num. 5. Prol. ) 



vi 9 & in hoc cafu pofitiuum ad inftar negatim fe 
babeat , etiam _ 1 ad 1 habet rationem infini- 
ties infinitam confiderata in _ 1 ratione defetius 9 
cujus conceptus fenfus efi , ficuti pofitiuum infinite 
fuperat nihilum , & nibilum infinite fuperat nega* 
tiuum , ita verus defeclus infinite fuperat nthil 
defc£lus 9 dr nihil dcfeBus infinite fuperat ncgati- 
uum dcfcctum, nempe quantitatem pofitivam. Ex 
quo fequitur _ b ad 1 dicere rationem toties in~ 
finities infinitam , quoties b continet unitatem , & 
ab ad ~ a , fm dividcndo antcccdcns 9 & con- 





fequens 
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fequens per a , b a d _ 1 ittdem rationem toties 
infinities infinttam , quottes b continet unitatem, 
mli quoi in prima ratione , 0/ termini in aliquo 
reipeclu ( num. 8. Proleg. ) conueniant , c£* 
homogenei fint , habetxr ratio ne^ationis , /« /<r«WM 
<fo habetur ratio pofitionis . Certe unius ejufdem- 
que rattonts termini opus e% , 0/ r pecientur fub eo- 
dem refpeflu ( njrn. 8. Prol. ) ut a nobis hic fa- 
cium eft 7 fed ntl vetat quowiwts termini unjus 
fub uno,& termini a/teriut fab altero fpefientury/ic 
in una ratione termini referri poffami ad pretium % 
tn altera ad pondus mercis . J$h$$d/i n fit numerus 
inhnitus, n* infinities infinitus % erit u* b: 1 ratio 
b: i y & n l b: 1 ratio a b: _ a, adeoq 9 
b : 1 =: ab : — a :=* n* b : 1 =: b: — 1 . Nom 
nuila ex capite IV hic defjumpH compendium lo~ 
quendi faciurus, cum tamen non defint in ante- 
cedentibus principia ex quibus intentum meum 
oftendi poffit . Hac idcirco monui, ut occurrerem 
difticultati , qu£ contra 3. part. demonftrationis 
afferri folet . Alijs etiam modis demonftrare potuif 
fem y ut alij omnes Arithmetici , hanc partem % 
fed nullum haSIenus inveni , qui ex natura mul- 
tiplicationis flueret , ficuti prafens nofter 5 qui fi 
alicui difftcultati obnoxius eft , id ipfum incommo- 
dum habeo commune cum ctteris , licet cdteri non 
omnes, (& ni fallor nemo) ei difficultati occurrat . 
Cor. Q 1 fi§ na u tr tafque fattoris mutentur in coi> 
O traria, poft mutationem manent adhuc 
eadem, vei^direrfa , ficut ante mutationcm, adeo- 
quc fcdtum obtinebit idem fignum, pfcrinde ac 
fi mutatio fefta ixoa eflct. m • ' 1 

E | Tb. 17. 
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Th 17 Q 1 f a & um dividatur per faftorum 
' * O alterutrum , quotus erit fattor 

alter . 

2 Si quotus ducatur in diviforem , fattum erit 
dividendum . 

JDem. z - A&um a b totics continet faftorem 
JP alterutrum a , quotics b contincc i 
(defi^.(jrth.i$. ) fcd fi fadum a b funutur pro 
dividendo, & a pro diviforc, ctiam quocus to- 
tics continct i , quoties a b continct a {def. 25) 
crgo quotus, & 0 codcm modo unitatem con- 
tincnt, proindcque [ num. 8. Prol. ] funt aequa- 
lcs q. e.. 1. 

2 Si divifor fit </, & quotus r, faftum * d 
totics continct </, quotics e continet 1 ( def. 24 ) 
fcd ctiam dividcndum totics continct diviforcm 
rf, quotics quotus c continet 1. ( def. 25 ) igi- 
tur fa&um, & dividcndum codem modo conti- 
neat eundcm numcrum d, proindcquc [num: S. 
Prol.) aequantur .. q e. 2. 
Cor. I. r\Ivifor, & quotus (e habent ut 

JL>/ fa&ores dividcndi ( 2. p. ) cum 
igitur, fi faftum dividatur pcr fadorum alteru- 
trum, prodeat altcr ( i.p. ) ficuti ft dividcndum 
dividatur pcr diviforcm, prodibit quotus, ita fi 
dividendum dividatur pcr quotum, prodibit divifor . 
Cor. 2. /^Uoniam fattum negatiuum re- 

fpondet fa&oribus , quorum unus 
fit pofitivus, negativus alter ( Th. 16) igitur si di- 
vidcndum fuerit negativum, & divifor pofitiuus, 
quotus crit negatiuus, fi quotus pofitiuus, nccceilario 
divifor erit negatiuus, Sc cum faftum pofitiuum 

(Th 9 
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[ tb. 16 ) refpondcat fadonbus , aut firoul pofiti- 
vis, aut fimul ncgativis,si divid:ndum fuerit pifiti- 
uum, & diviior pofitiuus, etiam quorus crit poittiuus, 
f\ divifor ncgatiuus , uiam quotus ent negatiuus, 
fcilicet criam in divifione figna eadcm cfficiunt 
diverla minus. 

Cor. 2. LJ T , si diviforis , ac dividcndi figna 
5* C mutentur in contraria, fignutn 
quoti erit illud ipfum , quoJ forct ijs non mutatis 
Cor A ^v 1 quantitas a ducarar in£,fa&um 
" * O erit a b ( def. 24 ) quddfi per b di- 
vidatur , quotus erit a ( 2. p. Tb. praf. ] confe- 
quenter fi eadem quantitas multiplicetur, & divi- 
darur pcr idcm,eadvm femper manct. 
Cor < Q 1 ^ a ° r a ducatur in c y & faftor al- 
* *3 tcr fit b, fa&um crit a c b (dcf 24) 
feu a b c ( Th. 15] adcoqae crit ita multiplum 
ipfius a b , ficuti c eft multiplum unitatis ( cor. dcf. 
24 ] Quodfi praterea fa&or alter b dividatur pcr c % 
ipfe cvadct ita fubmultiplus , ficuti c eft multiplum 
unitatis ( cor. 2 dcf.i$)& faftum ex a c in ipfum b 
per * divifum ita erit fubmultiplum a b c , ficuti f 
cft multiplum unitatis ( c$r, 2 def. 24 ) igitur si 
fadlorum unus multiplicetur,altcr dividatur per idem, 
pcrinde eft, ac si fa&um ipfum oer idem multi- 
plicctur,ac dividatur ( def. z^ 9 '(f 2$ ) adcoquc 
faftum manet idem ( cor. 4. ) 

Cor 6 ^ m dividcndus a * reff ondcar 

V-/ fafto,& divifor a faclorum uni, 
quotus d alteri, (i dividendus a d ducatur in 
divifor a ducatur paritcr in c , fitquc a b c ^ a c b 
) quotus fcmpcr crit b ( z.p. Tb. prtf. ) 

£ 4 ifiitur 
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igitur si divifor,& div dendus per idem c multipli- 

centur, quotus idem manebit. 

Cor. y. Q ldivifor*,&dividcndumtf Adividan- 

tur per r,quoti erunt ^,6c i (fcb. 

* € C 

I. def. 25.) fcd falvo quoto prodeuote ex divifione-^ 

c 

per i-i poffumus multiplicare tum diviforem, 

ab 

tum dividcndum per * ( cor. 5. ) & fa&a mul- 

tiplicatione prodit in primo cafu a , in fccundo a 6 
(per 2. p. Th. praf. ) perinie eft crgo dividcrc 

ab a 

i—i pcr f— 1 ,ac * b pcr *,fcilicct fi divifor, & di- 

videndum pcr idcm dividantur, quotus manet idcm . 
Th. l8. Clfnrit a y b erit ac =3. bc, & 

bd,c^-ca^ db. a .y? a > b,etiam ac > bc f 
ca > cb , & ,y? c =: d, erit ac > bd, ca > db. 
3*& ,aforti$ri y /t c > d,*r// ac > bd, & ca > db. 
JDem. T7Adem cft cum dem. theor. 10. & 
Jjj 11. ita uteashic tranfcribere liceat 
mutato tantummodo figno additionis in fignum mul- 
tiplicationis , & vocibus figno additionis rcfpondcn- 
tibus in rcfpondentes figno multiplicationis. 
Cor. I. C 1 frftotes ijdem manent , idem cti- 

v3 am manet fattum ( 1 . JX ) fcd si 
figna faftorum mutenrur in contraria, lignum fa- 
fti non mutatur ( Cor. 3. Tb. 15, ) crgo si fi- 
gna faftorum mutcntur in contraria , & foftorcs noa 
mutentur, faftum idern cft, pcrinde ac si nulla 
mutatio fa&a cflct . ' Cor. 2. 
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Cor. 2. f~* ^ m mu ' ti P licator fit cxponcns 

V^mulnpliatatis, mulriplicandus fim* 

plum, & factum mulnpium [ cor. 2. def. 24. ] 

er^o fi fimpla tuerint xqualia,& cxponcns multt* 

piicitatis idem,vcl duo a^quaks, ctiam multipla iunt 

«qualia, si idcm fit cxponcns multipiietatis , fic 

fimplorum unum altcro maius, ctiam muitiplum 

primum erit altero maiusjfifimplumprimumlecun- 

do maius , primus cxponcns fccundo itidcm maior, 

multiplum primum crit multo maius fccundo. 

Th. IQ. C 7 /""' a ~ b > ** a: c =* 
y O b: c, & c : a ^ c: bj> pr*. 

/fr*i c =3 d , w> a : c =5 b : d, dr c : a =: d: 
b. 2. /? /**r/> a > b, *r// a: c > b: c, 
fed c: a < c: b. yF prdterea c s3 d , rr/> a: 
c > b: d,/rf c: a < d: b. 3 ,^ denique d 
c, m/ afortiori c > b: d, /W' r/*w» a 
forthri c: a < d: b, & contra. ■% 
n/»f^ C 1 lcviflima quavis attentionc uta* 
! i3 ris , ctiam Theoremati huic demo* 
ftrationes Thcorcmatnm u. & 14- facili ncgotio 
applicabis* ut proindc cas hic rcpcti (uperfluum fir. 
Cor I T? ^dcm wtionc, ac in ( cor. 1. tb: 
* JZ# prtc. ) liquct quotum. mancrc 
cundem, codcmquc figno affeftum , fi divifor, 
& dividendus ijdem maneant, licct eorlun figna 
mutcntur in contraria. 

Cor 1 15^ rPO cr ' am hic divilor fimplo, 
# JL dividcndus multipto/ quotus cx- 
poncnti rcfpondet . Igitur fi mulriplum , & fimplum 
in duobus cafibus fucrint cadcm , ctiam idcm 

cot . utrobiquc exponcns iubmultiplicitatis : fi mul- 
^ tiplum, 
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tiplum , & cxponens fuerint eadem , eadem quo» 
que cmnc fimpla , feu fubmultiplicia : & , fi 
multiplum unum fit maius altero, exponcns idcm, 
ctiam pnmum fimpium crit fecundo maius, fi 
mulcipiun unum altero maius, & fimplum idcm, 
vcl dao asqaalia , exponeus primus lecundo erit 
maior. Contra, fi multipia duo fuerint «qualia, 
& fimplum unum altcro maius. cxponens primus 
crit fecundo minor , fi exponcns primus fucrit 
altcro maior, timplum primum erit fccundo mi- 
nus. Dcniqie fi muitiplum primum fuerit fecundo 
minus, & fimplum primum fecundo maius, orit 
cxpcxiens primus multo minor fecundo, fi mui- 
tipium primum fecundo minus, & cxponens pri* 
mas fecundo mator, etiam fimplutn primum mul- 
to mjnus fccundo. 

Ha bes in prdenti , atque antecedenti corollario 
txemplum traduclionis propofitionum ab idiomate 
cbaraftcriftico ad idioma commune f quam iu fcbo< 
Ito 'Tbcor: i+. commendauimus . 
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A RT ICU LUS III 



De tperationibtts Arithmetict m 
numeris integris . 

± \ trabere , multiplicare , & 

dividere . 

Bjefbl I . 1) ^° ^dditionc cx lcgc numeran- 
J ' 1 di tradita in if/i 4. 5. <*, 7, 8. 9*. 
notetur numerus fupcrior , quem effidt dato- 
rum unus cum unitate, iterum iilc, qucm efficit 
inventus cum alja unitatc , adhuc ille , qucm efficic 
fecundo invcntus cum unitate , rurfus ille , qucni 
cum alia tmjtate cfficit tcrtio invcntus &c & haec 
opcratio fcvies rcpctatur, quot funt unitatcs fccua- 
di fimplicis dati. Numcrus ultimo inventus crit 
fumma primorum duorum datorum . ( def. 22 ) 
haec fumma confideretur, ut datorum primus,ciquc 
adijcUtur datorum tcrtius,nunc invcnto adijciatuc 
quartus , & ita porro . Quoniam [ hyp. ] dati nu- 
meri funt fimpliccs, qui numcrum digitorum cx- 
ccdcrc nequcunt ; commodum eft unitates adji- 
cicndi demgnare in digitis manuum , & pro fingu- 
lis vicibus , quibus una unitas additur aitcri datorum 
tamquam fundamcnto , digitum unum claudcrc, 
ubi cnim claufi omncs fuerint , numeri deflignati 
in manibus unitates omnes ab invento cxhauftas 
cflc ccrtue cris [e in trol.} q. e. i.f. ' . 

a.Prg 
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2. Pro fubtra&kmc eadem cft operatio 
cum hoc tantum difcriminc , quod in addi- 
tioae fumenias fir numerus proxime fuperior, 
in fubrr.i:tione vero numerus proxime inferior. 
CommoJum ctiam hi: c tunitates fibtrahcadi, qui 
[ hyp ] fim^lcx eft, deifignarc indigitis manuuin. 
CastLrum minuendum efle fimplicem non eft nc : 
ceflc, arquc ita fit q. e. 2. 

j. Detcribatur quadratum ABCD, & cjus la- 
tcra fin§ula dividantnr in 9. partes aequales , ac 
5 pui&a divifionum rettis conne&antur : hoc ipfo 
quadratum totum dividetur in novem feries qua- 
drarulorum , quarum qu&libet 9 quadratulis con- 
ftabit . In quadratulis horinzontalis feriei fupremas 
AB fcribantur a finiftta verfus dexteram numeri 
fimplices , & itidcm defccndcndo in quadratulis 
ferici finiftimas vcrticalis AD. Numerus , qui eft 
in prim3 quadratulo cuiufcumque feriei , adda- 
tur fibimet ( t. p. ) , & fumma fcribatur in fe- 
cundo quadratulo eiufdem fcriei . Huic fumms 
rurfus addatur illc numerus ( 1. p. ), & fumma 
fcribatur in tcrtio q ndratulo, atque ita porro, 
donec omnia fcriei l ius q ladratula implcvcris. SU 
mili rcgula invenies numeros in quadratulis fe- 
ricrum reliquarum confcribendos . Tabula hac 
methodo defcripta dicitur Pythagorica , ea multipli- 
cationi , & divifioni fimplicium mirum in modum 
infcrvit; fcd anteqiam ad has operationcs cam ap- 
pliticmus, aliquid in ipfa obfcrvandum eft. 

1. Numerum in quolibet quadratulo confcrip- 
tum , totics contincrc numerum confctiptum in 
^rimo quadratoferiei, quot iocis promovetur a finiftra 

vcrftu 
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vcrfus dexteram illud ipfum quadratulum [ i. p.) 

2. Numeros fcriptos in frontc Tabulae indi- 
care quot locis a finiftra vcrfus dcxtcram promota 
sunt fingula inferiora quadratula {conftrutt.) e . g. 
in quadratulo 5 *° quartas fericj habetur 20 , qai 
quinquies contincnt 4 fcriptum in primb , & iri 
frontc Tabuiae ipfi quadratulo quinto refpondct j>. 



A 



TABULA PTTHAGORICA: 

9 i B 



L 



2 
\ 

4 

5 



iL2 

4 F 



8 



6 

mmm 

8 



9 

12 



12 | 18 

14 I 21 
24 



D 1? ^8,27 fl* 



12 



6 
12 
78 



5 

10 
15 

1* , 20 | 24 
3« 



*5 



20 



24 
2* 

*2 



3° 



7 
14 



8 

72; i 18 



21 1 24 

78M|2 



27 
72 



42 f3 j 54 



45 i 541*3 k 72| Si | £ 



4. Numcrus crgo cuiuslibct quadratuli totics 
continet numcrum primum feriei,ad quam fpc&afc 
quotics numcrus confcriptus in frontc continct i. 

adcoquc cft fa&ura cx niuncro primo fcrcii ia 

numc- 
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numerum in fronte,qui refpondet illi quadtatulo, 
( def. 14 ) proindeque ad multiplicationem fim- 
plicium non alia re opus cft, quam ut multiplican- 
dus in ferie finiftima horizontali , multiplicator in 
fronte Tabulae quaeratur, noteturque quadratulum, 
in quo feries horizontalis illa fecat verticalem , in 
cuius fronte multiplicator habetur * in eo cnim le- 
ges faftum quaefitum . 

5.0 Si dividendus non excedat numerum ulti- 
mum Tabulas Si, eadem tabula infervit etiam di- 
vifioni. Quxratur enim in ferie verticali finiftima 
divifor , & in ferie horizontali divifori refponden- 
te dividendus; numerus in fronte Tabulx huic di- 
videndo rcfpondens erit quotus ( 2. p. Tb. 17. ), 
quodsi dividendus in ea lcrie non habeatur , ejus 
loco in ipfa ferie fumatur numerus proxime minor 
ipfo dividendo, & quotus proximus exhibebitu r in 
fronte Tabulae, ut fupra . Dico quotum proximum, 
quia exa&e refpondebit folum numero in Tabula 
aflumpto, & non vero dividcndo, cuius excefliis 
fupra numerum alfumptum in Tabula adhuc divi- 
di debet per eumdem diviforem , ut habeatur verus 
quotuss v. g. debent dividi 59. per 7. in feptima 
columna horizontali, quas in primo quadratulo 
cxihibet diviforem 6 , non occurit dividendus 59, 
Sc numerus ipfo proxime minor in eadem occur- 
rens cft 56, cai refpondtfnt in frontc 8; igitur 
quotus proximus erit 8 , & refiduum ( excejfus 59 

fupra 56), erit 3 , quo per 7 divifo , habentur ^ 

y 

( eor. 6. def. zs. ) quotus ergo accuratus cft nu- 

mcius mixtus 8 4- j* Numc: 
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6. Numeri ctiam indcterminati in /implices, 
& compo/itos dividuntur; ita ut compofiti dican- 
tur,qui cx partibus conftant mediantibus fignis,vcl 



binomia , trinomia , quadrimmia &c. fi duabus, tri- 
bus 9 quatuor &c. partibus componantur; in quo 



qucmadmodum dcterminati, fcd quia involuunt 
plurcs numcros mediantibus opcrationibus pcr fi- 
gna indicatis in unum numcrum reduccndos . Sic 
a +- £ eftnumerus compofitus cx duobus in unum 
rcducendis mcdiante additione ,«4-4 - c cft nu- 
mcrus in unum rcducendus mediante fumma pri- 
marum partium a % & b. & fubtra&ionc tcrtias c 
ex di&a mmma 5 & fcnfus a b ef\ fumma a y & 
fenfus a +- b — c cft diffcrentia inter c & fum- 
mam a 9 & b $haec omnia manifcfta funt ex^/. 22» 
^•23. monomiorum igitur, feu fimplicium numero- 
rum indctcrminatorum additio fit mcdiantc 
figno +- , fubtradio mcdiante figno i— c , multipii- 
catio coniugcndo fa&ores nullo intcrpofito figno, 
divifio intcrpofito figno ( : ) intcr dividendum,& 
diviforcm, vcl pofito dividcndo loco numctatoris, 
& diviforc loco dcnominatoris ( cor. 6. def. 25. ) 
vel dcnique delcndo divisorcm in dividcndo, si 
ipfuai fit produftum fattorum , quorum aliquis ca- 
dem litera, quo divifor, indigitctur. Qux omnia 
manifefta uint ex definitionibus 22, 23, 24., 25, 
cx (cor. 6. def. 25. & ex Tb. 16.) e. g. fumma 
monomiorum *, b, c y d y e, &c. erit a 4- b h? 
G 4 c &c Diffcwntia monomiorum a , & 6 

critt 




fenfu 
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crit a — b ; faStam ex monomiis a,dr b erit a b\ 



atque cn tibi methodum opcrandi in fimplicibus numc 
ris tum detcrminatis f tum indcterminatis q. e. f. 



Jiefbl Ontingit f ut aliquot polinomij partcs 
J ' V^-/ cadem lirera indigitentur , quo in ca- 
fu poltnomium ipfum reddi poteli fimplicius . Duo 
©blervantur in noc caiu, nimirum fignum, quo 
partes cadcm litera dcflignata afficiuntur, Sc an 
numerus aliquis ipfis praefigatur, an nullus, quo in 
cafu prsefixa intclligitur unitas ( e in Prol. ) fi igi- 
tur partes cadcm litcra defignatae fuerint omnes 
pofitivae, vcl ncgativae omncs, in unam fummam 
colliguntur numcri ipfis praefixi ( i. f. prob. 6. ) 
vcl si ji numeri compofiti fucrint ( pr$b. %. ) & 
huiufmodi fumma praefigitur datas literae, caque 
crit pofitiva io cafu pofitivarum partium, negativa in 
cafu ncgativarum; fi vero partium carundcm aliac 
fuerint pofitivx , negativ* aliae , in unam fummam 
colllgantur numcri pofitivarum, & negativarum, 
& borum numcrorum minor ex maiore fubduca- 
tur, rcfiduumque rurfus illi liter* praefigatur , quod 
crit pofitiuum , vel ncgatiuum , si numerus minu- 
endusfucrit pofitiuus, vel ncgatiuusrfic pofinomi- 
um • a -b + a ~- 1 1 b +- 4 c _ d ^ 

r r" b 4-8^=5 M a ^ 3 b +- 3 c — d 
Dem uonianl [ e in ProL ] quantitas quas* 

V/ libct refpcQu homogcnese una eft$ 
igitur quantitas litera indigitata aumero prarfixo 





hunc 
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hunc habct fcnfum, ut littcra fit nomcn unltatis, 
fcu indigitet quid pro unitatc iumatur , numcrus 
vero ciusunitatis repctitionem exprimat. Quamob- 
brem, eandcm ratione. qua in numeris, in ildcm 
quantitabus cftopcrandnm. Caetcri a&us refolutio- 
ms rationcm habcnt in fignis polinomii 5 additur 
cnim, ubi occurrit fignum 4- , lubtrahitur ubi oc- 
curit fignum * ,prsemititur fignum 4- fummx, 
& differentiar, quando cft numerus prodiens cx rc- 
pctitionc unitatum pofitivarum, & prsfigitur fignum 
«— < lummsE , ac differentix , quando cft nume- 
rus oricns cx rcpctitione unitatum negativarum. ; 
Sch A T etiam adduntur fibi inviccm ncga- 
I\ tivd : ita , fed adduntur , ut in unum 
numerum colligantur numeri omnes jis prdfixi y dr 
huic numero prdfigitur fignum *—* , quo tpfo uno 
fimul aciu fubtrahuntur , qud in polinomio pro- 
poftto non nifi pluribus attibus fubtrahebantur . 
guod vero 7 ubi partes eadem litera deffignatd 
partim fuerint pofitivd, partim negativd y fignum 
tninuendd prdfigendum fit diffdrcntid , patct ex 
( cor. 4. def. 23. ) £>uoniam enim minucnda M 
confiat ex fubtrahenda S , & Diferentia D , fi 
minuenda fuertt pofitiva, erit M =3 S +■ D, 
fi ncgativa y erit M =2 ^ S ~ D, ( k in Prd. ) 
guoniam vero S +- D - S =2 D, — S 
~ D +- S =s h- D ( cor 5 4. dcf. xj. ) patet 
refiduo femper effe prdfigendum fignum minuendd. 

Prob. 8. 7VT Umeros *** e ff?* detcrminatos , 

X\ & indcterminatos addcre . 
Re/bl. i. 0 T"\Ari numcri dcterminati , fcu 
J 9 jLJ uulgares fub fe invinccm con- 

^ F jTcriban* 
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valent. Polinomla crgo adduntur, fi & ipfa con- 
iungantur mcdiantc figno 4- prafixo primx cuju£ 
libet dati polinomii parti, quae plcrumque nullo 
figno afficitur ; fi aliquod polinomium primg 
fuae parti prafixum habcat fignum — , tunc nullum 
ipfi fignum praefigitur. Nam [ Sch. 1, def. 23.] 
ftgnum 4- iam praefixum cft ilii parti , quae prima 
fuifiet, nifi polinomium pcrturbatum fuifTet, ita 
ut pars ncgativa obtinerct locum primum in ipfius 
pcrturbatione . Caetera vero figna , quibus afficiuntur 
cxtcvx dati polinomii partes mutari non dcbcnt , 
fccus [ def. 22: & 23. ] mutarctur illud mono- 
mium , cui ipfum polinomium aequivalet 5 [ 6 p. 
Prob. 6 ] , & fumma non datis polinomiis aequi- 
valcret, quod eft contra ( def 12. ) e. g. Sum- 
ma polinomiorum a 4- b , —* c + d 9 f g 9 h 
i erit a +- b ~* c+-d+-f~*g+- A_ i 9 

& fumma polinomiorum 204-3?, 4 # ~» 
2 c 9 ~,b+-a 9 d+-bc, crit 2 a 4- 3 b 
4- 4 0 — . 2 c ^.£4-04- d +- b c 7 a 
4- 2 2 * 4- 4- (pr^. 7. )d.f.q.e.i. 

Dem I. C* nt i* 1 datorum primo unitates 

O V , dccadcs D , centenae C , 
millcnaria M &c. in fccundo unitatcs u, dcca- 
des d, centenae c, millcnaria m, erit fumma 
V4-D4-C4-M4-U 4- d 4- c 4- m 
cu (6.p. probl. 6. ) feu [ Sch. 1. def. 23. ) 

V4-U4-D4-d4-C4-C4-M4-m, 

in qua formula unitates unitatibus, decadcs de- 
cadibus , ccntenae ccntcnis &c. adduntur falvo 
fummae totius valore. Caeterorum a&uum ratio 
allata cft in ipfa rcfolutione. q. e. 1. 

z.Patetexdefzz.q.c.i. f 2 rrob.^ 
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— • #4— 9 z, — i 2 4 - 9 c, 4— 4 — • 
p 4— =2 6 0 4— £ — 13*4— 9</-*X 

4— 9 ;& P [ P**k ] 4 /i f. 2. 

Z>«». I. C^t minuendus V +- D +- C 
x - O 4- M &c & fubtrahcndus u 
4— d 4_ c 4- m &c. pofita denominatione, 
uc in prob. 8 erit ( 6 p. prob. i ] rcfiduum V 
4— D 4— C 4— M — . u — • d c, ~ *1 
^ V ^ u+- d +- C c +- M - 
m ( Scb. p, z. def. 23. ] In qua formula falvo 
rcfiduo, quod prodit fubtrahendo ex toto mi- 
nuendo totum fubtrahcndum , exprimitur fubtra- 
hi pofle unitates ex unitatibus, decades ex decadi- 
bus &c. csterorum actuum ratio allata eft in ip£a 
rcfolutione . 

2. Patet ex def. 23. & tb. X2. 
Vrob K m \TUmerum integrum per alium 

J m x\ integrum multiplicare . 
~ e/ol. I. Q 1 Numeri dati fint determinati , 
J * # i3 fcribatur fub multiplicando mui- 
tiplicator (ecundum fupra allatam regulam, duca- 
turque fub ipfis linca re&a . Dextima nota multipli- 
catoris ducatur in fingulas multiplicandi notas a 
dcxtera verfus finiftram [ p. 4. prob. 5 . ) faftum pri- 
mum fcribatur loco omnium dextimo fub dcxti- 
ma multi- plicandi nota, reiiqua vcrfus finiftram 
promoveantur eoordine, quo inveniuntur , transfe- 
rendo iuxta regulam in p*ob. 8 traditam ex loco 
dexteriore in finifteriorem pro quacumque dccade 
unitatem. Duc deinde eodem ordine fecundam 
multiplicatoris notam infingulas notas multiplican- 
di, & ta&a partialia eadem regula fcribito fub numc- 

F $ ro pri- 
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ro primo loco invento , ita tamcn ut fattum pri- 
mum rcfpondeat notx (ecundas numeri fuperioris. 
Eadem lege ducarur tertia nota multiplicatoris in 
totum multiplicandum , & fa&um fcribatur fub 
numero fecundo invcnto , prlma rurfus nota refpon- 
dente fecunds notse numerj fuperioris; & eodcm 
modo procede in cxrcris multiplicatoris notis. Siia 
altcrutro, velin utroque fa&orc occurrat i, vcl o, 
quale faftum prodeat , monent CoroL % . & 4. def. 
24. Denique numeros in ventos omnes in unam fum- 
mam colhgito,ca erit fadum. q.e.i. 

2. Si fa&ores fuerint polinomia iadetermina- 
ta , duc fingulas partes multiplicatoris in partes 0111- 
ncs multiplicandi ( 6. p. prob. 6. ) & faftis praefigi- 
to fignum fecundum regulam traditam in Th. 16). 
quod si literis aliqui praefigantur numeri , i j multi- 
pliccntur fecundum regulam traditam mi.p.buius 
prob. , & eorum faftum prafigatar fafto ex literis 
ipfis. Sit ducendum polinomium a — 4*+- 2A 
-* 8 e in polinomium b 4— 3 / 5 g , erit fa- 
ftum a b~< 4 b c 4— 2 b d 8 b e 4— 3 * f 

— i2cf+-6df~2+ef-<$ag+- 20 c g 

— 10 d g +- 40 e g. 

Dern. T 7 T cutn di ^ inaionc proccdam , de- 

V/ m oftrationem divido in duas partes, 
qnarum in una exponam rationem , cur fafta ordi- 
ne expoftto dcbeant confcribi, in altera rationem 
caeterorum a&uum. 

Fa&um ex prima nota multiplicatoris in pri- 
mam multiplicandi erit exfaftoribus fimplicibus. (pro- 
bl. 1. ) adeoquc unitates ipfius , quas involuit pne- 
terdecadcs, primum a dcxtris locum merentur 

Probj 
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(Prob. 1 ) fa&um vcro cx prima nota multiplicato- 
m in fccundam multiphcandi cft cx articulo primo 
in fecundum ( Prob. 1. ) jamvero unitatcs articuli 
fecundi dccadcs cxmprimunt , adcoquc fa&um cx no- 
ta prima muitiplicatoris in fecundam multipli* 
candi continet tot dccades, quot unitatcs continct 
prima multiplicatoris nora , uno vcrbo cft numerus 
decadum, qui fccundum locum mercturj fimilt 
modo oftendam factum cx prima in tcrtiam cflfc 
promovcndum ad tcrtium locum , fa&o cx prima 
in quarram dcbcri locom quartum &c. Porro fa- 
ftum cx lccunda multiplicatoris nota in primam 
multiplicandi codem modo, quo fa&um ex pri- 
ma multiplicatoris in fccundam multiplicandi, eft 
numerus decadum: crgo primum fadum, quod 
invenitur duccndo fecundam notam multiplicatoris 
in primam muitiplicandi , cft articulus eiufdem 
ordinis cum fccundo fafto invcnto, dum prima no- 
ta multiplicatoris ducebarurin multiplicandum [ Th. 
7 ) . Simili modo oftendam fecundum fa&um in- 
ventum in fccunda multiplicarione effe homogc- 
neum tertio inucnto in prima , tertium quarto, 

Slquartum quinto &c. imo etiam primum inventum 
in tcrtia eue homogeneum fccundo fa&o invcnto 
I in fecunda , fccundum terrio , tcrtium quarto &c. 
uamobrcm cum hac faftorum feries in unam 
immam colligi dcbeant , & articuli eiufdcm ordi- 
nis, feu numeri homogenei fub homogencis fcribi 
debeant ( i.)patet eo ordine fingula faftacoa- 
fciibenda cffc , qucm in folutione aflignavimus. 

Sit multiplicaandum 4- V 4-D +- C M , St 
multiplicator u+- d +- c, crit fa&um {z.p.rcf.bu.) Vir 

F 4 4- Dd 
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+- Dd 4- Cc 4- Mm 4- Vd +- Dd 4- D 
c-f- Cu 4— Cd 4- Cc 4— Mu 4- Md 4— 
Mc =5 Vu 4- Du +• C u Mu +- Vd 
4— Dd 4— C.d +- Md 4— Vc 4- Dc 4- 
Cc 4- Mc [Scb. 1 def 23 ] co in qua tbrmuia 
ordine, quem praefcripfimus in rcfolutione, unita* 
tcs muitiplicatoris ducuntur in omncs articulos 
multiplicandi , inde dccades multiplicatoris in om- 
nes articulos multiplicandi &c. & fa£ta fingula in 
unam fummam colliguntur. Caeteri a&us rationem 
adncxam habcnt in ipfa refolutione . 

2. Ratio multiplicationis fpeciofae eft in def 
24 & in Th. 16. Ad numeros praefixos quod atti- 
net, vide refolutionem Fro 6, ubi dcmonltravi- 
inus literas numcris affe&as eodem modo efle nu- 
merandas , five numeratio fiat per additionem , fivc 
per aliam quamcumquc operationcm, cadem legc, 
qua numeri vulgares 



fivc fignificatiu* fint , fivc non , crunc o ( cor. 6. 
def 2+. ) undc tot prodibunt feries cyphrarum 
o, quot cyphras habet in finc multiplicator , ( 1. p. 
refol. hujas ] & dextima cyphra primae feriej dexti- 
mum locum in fumma, dextima fccundae fecun- 
dum locum, dextima tcrtiae tertium locum in 
fumma, & fic deinceps occupabit, ac proinde 
tot loca dextima occupabuntur a cyphris, feu o 
quot o funt in finc multiplicatoris . Si igitur 
multiplicator cyphris aliquot tcrminetur fumcict 
antecedcntcs multiplicatoris noras fignificativas du- 
ccre in multiplicandum, 3c fummae fa&orum (ic 



Cor. 1. 




inven- 
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inventorum adjicere tot cyphras, ku o, ad dex- 
teram, quot lunt hujufmodi cyphrx, feu o^in fi- 
ne multipiicaroris . 



mam notam lu;nificativam muitiplicatons duces ia 
fin^ulas muiptcandi , tot fa&a prius repcries as- 
quaha o , quot erunt cyphrae in fine muitiplicandi , 
( cor. >. def 24. ) adeoque fa&um ex notis fi- 
gftifkativis multiplicatoris in mulcipiicandum tot 
cyphris, feu o terminabitur, quot cyphra feu o 
terminant multiplicandum. Cui fa&ocum (cor. 1.* 
fint praeterea adjiciendx tot alias cyphrae, feu o/ 
quot fiwtt in fiae mjltiplicato;is. er^o fi factor 
uterquc cyphris terminetur , faftum habetur , fi no- 
tas ante ipfas in utroque multiplicentur, & fa&o 
earumvkm adijciantur ad dcxteram cyphrae fa&o- 
rem utrumque terminantes. 



V/ inter notas fignificativas multi- 
plicatoris, ubi ad earum primam perveneris , orie- 
tur cyphrarum feries, quarum dcxtima terminabi- 
tur fub fecunda nota numeri fupcrioris, 4c, ubi 
ftcundam multiplicaveris, orietur alia, cuius nota 
dextima terminabitur fub cyphra fecunda feriei 
antecedcntis , idemque continget, fi alias adhuc 
focrint in multiplicatorc cyphrx, atquc ubi poft 
ipfas vencris ad fcquentem notam fignificativam 
multiplicatoris , primum faftum ex ipfa in primam 
multiplicandi notam fcribendum erit fub fecunda 
eyphra, (eu o, ultimas feriei ( ex ref. 1. probh 



Cor. 2. 




Jod fi etiam multiplicandus ter- 
mmetur cyphris, fcu o,dum pri- 
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-bantur omnes , ncceflc non elt , nifi quitenus 
notas iuniricativas promoveut ad finiftram[J&. >.] 
fi in nultipltcatore occurrant cyhprae , fcu o in- 
ter cjus noras fi^niticativas , multiplicat o peragi 
potent perindc ac fi cz non tubcrentur, dum- 
modo fa&un cx prima nota poft ipfas cypnras 
non p:r umcum locam ad finiftram promovca- 
tur , fcd pcr toc adiiuc loca , quot cyphra: ad 
dexteram illam notam prccedunt. 

Sic fe&um cx 20 in 4 ^ 80 [cor. 1.] ex to 
in 40 =i 800 ( cor. 2. ) 
& (cor. j.)fa&um ex 44 in 203 ^ 44 

203 



13* 

88 



8932 

ubi quidem vides fa&um ex fecunda multiplicatoris 
nota in muitiplicandum, feriem fcilicet cyphrarum, 
quas mediarct inter 1 32 , & 88 , omitti 5 quia tamcn 
hasc ferics locum fibi vindicaret fub 3*primum,fub 
x. fecundum , faftum 88. primum fub i. locum 
habcrc debet. Atquc hscc quidem numericas mul- 
tiplicationis compcndium rcfpiciunt 5 compcndium 
fpeao& docet cx Leibnitio fcquens. 
Sch T rnultiplicatione literali non exiguum 
jf etiam calculis commoium affert fdpe 
fota multiplicationis indicatio , fattortbus poli- 
moniis intra parenthefes inclufis . Sic fattum ex 
a 4- b 4- c 4 a d w c +- j d - f indica- 
tnr per(* +.2d) (c^jd^. f), 

trob. ii. 
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Cor. A "C Aclum ex a b in a 4- 6, fcu ( 
• Jl def. 26 ) [ a b ]» s 4- 
2^4+.^ [ p™£. p"*/; ) igitur qaadratum bi- 
nomij aequatur fummae quadratorum partium, & 
bis fa&o cx una partc iu aliam, Similiter fatium 

b+„cina+-b+-c ^ +- z a b 
b* 4- 2 a c 4- 2 £ * + feu fccunda digaitas tri- 
nomii aequatur quadratis partium , & duplis fe- 
&is partium fingularum in fingulas. Idcm patct ia 
quadrinomijs , quintinomis , & polinomiis qui- 
buslibet, 

J JTfeu ( def. 26. ) [a 4- b ] %-ai 4~ 
i a b 4- 3 4 b % +- *.J ( Prai. pr*/. w. 
pr**. ) igitur cubus binonij aequatur cubis partium, 
& triplo fadorum ex una qualibet parte in quadra- 
tum altcrius . Similiter (<i+-4+-f ]J a% 4- 
3 <faif 3 ab* + £ 3 4- j * 2 r 4- 3 i 2 * 4- 
3 tf£ 2 4- 3 bc* 4- 6 4- c* > fciiicct cubus trinomii 
aequatur cubis omnium partium , & triplo fafto^ 
rum ex parte qualibet in quadrata reliquarum» 
cum bis triplo ia&i omnium partium. 

Prob. 1 1 TVT Umertim iutezrum compofi- 

±\ umu per fimplicem^i. per 
compofitum dividere. 
efcl I TV vifor fimplex ad finftiram fcriba- 
J # # JL/ tur, ipfique ad dcxteram conftt- 
tuatur dividendus,dufta inter ipfos rc&a,ut feccrnantuc 
Prima notadiviforisapplicetur primasdividendi(Pr^. 
<*)&quotus fub illa notctur,vel id fi ficri ncqueat, 
pcr dj viforcm dividatur numcrus compofituscx prima, 
& fecunda nota, quotusque notctur fub fccunda nota^ 

ind« 
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inde dividatur r< rtia nota, quotus fub tcrtia fcriba- 
tur, atqie lta deiiiceps. Quodfi occurrat diviforem 
in aliqua nota non contineri fcribatur o, fi aiiqua 
quoti noca iam prxcedat , fccus loco o fubftituun- 
tur daae lincoiae paralellac , & divifor ipfe applica- 
tur numero compollto ex paerdi&a nota,& fequen- 
tedividendi. Si quod occurit indivilione refiduum, 
quomam umtaies m loco fimftro funt decades in 
dcx ero ? notas fequenti tot decades adjicies , quot 
funt umratcs rcfiiux : quod si hoc refiduum ha- 
bv-atur in fiae divifionis , ipfum crit numeratoc 
fndionis quoto adkingendae, ut accuratus fit, eiuP 
que dcnominator erit divifor. (5. p. Prob.6.) 

2 Scribantur dividendus , & divifor ut fupra* 
fcd fubtus diviforcm agatur re&a, ut fub ip(a 
quotus diftinftim a divilbre notari pofit . Ex dividen- 
da lecernantur tot notae finiftimae , quot notas ha- 
betdivifor, earumque dcxtima pun&o, aut figno 
alio quocumq ie notetur, si eae notae efficiant nu- 
merum divilore majorem , fed si componant nu- 
merum divilbre minorem, notetur punfto nota 
fequcns dividendi. Dividatur in primo cafu prima 
nora dividendi, per primam diviforis, fecunda per 
fecundam, tcrtia pcr tcrtiam &c. tranferendo, ut fu- 
pra.ad feqientem notam decades pro unitatibus rc- 
iiduis in nota anteccdcnte , & si quoti pofteriores 
fint ptimo aequales,vel primo maiores, primus ipfc 
notetur ad finiftram fub divifore, si eorum aliquis* 
fucrit primo minor, primus ipfe unitate imminua- 
tur, & quidcm tamdiu , quamdiu pofteriores om- 
nes cvadant primo aequales, rel maiorcs , fcribatuc 
iu prano loco fubtus reftam fub divifore du- 

ttara, 
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£hm quotus hic, & quocus hic invcntus ducatuc 
in diviforem , & factum fubtrahatur cx notis refectis 
dividcndi . Refidui ad dcxrcram appo.ie notam fe* 
quentem d vtdentis, &, qui indc prodit numerus, 
dividarur , ut fupra, qaotufque notctur ad dexteram 
primi quoti. Refiduo in hac fecunda divifionc in- 
vento iunge ad dcxtcram fcquentem aliam dividen- 
di notam ^& , opcratio repctatur ufque ad ultimam 
notam dividcndi ; si contingat diviforem eflc ma- 
jorem numero , compofito , ex refiduo, & nora rcf- 
pe&iva dividcndi, loco quoti fcribatur o, & huic 
numero , qui crit rcfiduum refpe&u o , apponatur 
ad dexteram fequens dividendi nota ; in cafu fc- 
cundo dividendus eft numerus coipofitus ex dua- 
bus primis dividendi notis per primam notam divi- 
foris, tcrtia nota iilius pcr fecundam huius, & ita 
porro,cctcra prorfus fiunt utin cafu primo?.*. 

3. SiPolinomium pcrmonomium fit dividen- 
dum quaerantur in dividcndo partes 9 quas tamquam 
fa&or divifor ingrcditur , & fingularum divifio fiat 
ut in Prob>6* 7 reliqas partcs intra parcnthefes clat*- 
dantur, & intcr ipfas,& diviforem intcrjiciatur fignum 
diviforis, nifl vclis diviforem ad modum fra&io- 
nis indicarc . 

4. Si dcnique polinomium pcr polinomium 
fit dividcndum , divifio fit fere ut in numcris uui- 
garibus, nimirum pcr partcm quamlibet diviforis 
dividitur pars quaecumquc dividcndi, ut fit in divi- 
Jione fimpiici, quotoque dufto in divfiorcm fa&utn 
cx dividendo fubducitur, tc deindc in rcfiduo co- 
dem modo repetitur divifio, doncc in refiduo nihil 

ftperfic per notara qmmlibet divifori* cUvifibiic : 

atquc 
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atque ultimo refiduo, nili fit o , Uibfcribitur divifor 
ad inftar denominaioris : Cum arbitrarius fit ordo, 
quo polinomii partes confcribuntur (Scb. dcf. 23.) 
ab arbritrio etiam noftro pendct divifionis principium 
fumcrc a quacumque diviforis,& dividcndi partc, imo 
in potcftatc etiam dividentis cft modo unam , mo- 
do aliam diviforis partcm affumere pro divifore, cum 
id non quorivalorem,(ed tantum ordinem partium 
Ipfius perturbet 5 quodfi in dividendo non occurrant 
litere, quae habentur in diviforc, divifio indicatur 
intra parenthcfes claufo diviforc , & dividcndo , & 
interie&o inter ipfos fis;no divifionis, quod nonnum 
cjuam fit , ctiam quando divifio attu fieri poteft , at 
in calculi progreflu depraehenditur non necceffaria 

DeYft. 1,0 CJl nt m dividcndo millenaria M 

O ccntcna: C , dccadcs D, unitatcs V; 

M +■ C+- D +• V 

Sn diviforc unitates u crit quotus t= 

M c D v / x 7 \ 
— « 4- ~-t 4- f— 1 4- *-4 ( 6.p. Prol. 3. ) 

u 1 u u 

Quod fi quotus J£ in intcgris fit a , fed jufto 
minor , fitquc rcfiduum R , crit quotus accuratus 
ca a-H«— 1 +- t— < 4- 4- *-h • Curo autcm 

II u u u 

R rcfcratur ad articulum fuperiorem (byp.'] cujus 
unitates funt decadcs articuli infcrioris , laluo fuo 
valore pro vnitatibus R transfcrri poftunt totidem 
dccadcs ad C, atque indc loco dividendi fimpli- 
citer C , dividi poteft fimul R +- C . Idcm 
oftcnditur , fi ctiam hic habcatur aliquod refi- 
duum S &c adcoque &c. Quod autem quoti 
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hdtx fint arciculi cjus ordinis, cujus eft nota di- 
videndi ipfi rcfpondens , ita patet. Quoniam di- 
videndum fe habct ut fadum , divifor , & qiiotus 
ut fa&ores. (2. p. Th. 17.), & nota quaslibct di- 
videndi babct in fe valorem , quem habet nu- 
merus compofitus ex ipfa nota , & tot cyphris, 
quot notas ipfi ad dextcram jacent {Th.$. &+.) % 
ergo etiam faftorum alteruter totidem cyphras ad 
dcxteram exigit pro fuo integro valore [ c$r. prob. 
10. ] cum igitur divifor fit (implex ( hyp. ) , ergo 
ex cyphras intelligcnds funt conftituendx ad dcx- 
tcram quoti. Quod cum obtineatur promovendo 
quotum ad locum fub nota refpondcnte divi- 
dcndi , patet propofitum . 

2. Secunda divifio quamvis videatur diverfa a 
prima , tamen intimius perfpetta cum illa penitus 
coincidit. 1. In prima quidem non fit multipli- 
catio , $c fubtra&io prefcripta in fecunda , quia 
refiduum vel immediate cx Tabula Pythagorica, 
vel ctiam ex multiplicatione memoritcr pera&a 
innotcfcit 5 casterum refiduum utrobiquc quaeritur 
cum hoc unico defcriminc , quod in prima faci- 
lius , quam in fecunda invenitur . 2. Quotus in 
prima fcribitur fub dividendo , non itcm in fccun- 
da,quia hic fub dividendo fcribitur refiduum,ied 
illic mcraoria retinetur . Caeterum tum hic , tum 
illic promovetur ad finiftram eadem pcnitus lege^ 
ut poft notam quamiibec quoti tot adhuc fcriban- 
tur , quot fuperfunt in dividendo notac . Nova crgo 
demonftrationc hujus fecundas refolutionis opus 
noneft. 

3 & 4 immediatc fluuot ex */• & 6 - P* 
Irfi. 6. Cor. i % 
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Cor I. Q l duiforcm & dividcndum tcrml- 

O nent cyphrse, ieu o, & omncs 
diviforis cyphrae delcantur, fimulque totidem a dcx- 
tcra vcrius tiniftram in dividcndo, utriuique arti- 
culi pcr aequaies gradus* dciccndcrc intciligentur 
( th. }. 4. ) feu numcri rclidui crunt totidcm 
vicibus iubdccupli diviforis , & dividendi ref- 
pedive [ cor. prob. 2.) igitur fi numerus, qui 
remanct ablatis cyphris cx dividcndo, dividatur 
pcr cum, qui rcmanet dclctis cyphris indivifore, 
quotus mancbit idcm (cor.th. 8.) ficiooooooo di- 
vifum pcr 5000000, =: 10: s : ^ 2, & 11000: 

5000 =3 11 5 : =: 2 

Cor. 2. /^Uodfi dividendum cyphris non 

terminetur, vcl fi terminctur 
paucioribus, quam dwfor, tamen locotot notarum 
ultimarum dividendi , quot fant cyphr* in finc 
diviforis licebit fubftituere totidcm cyphras falvo 
valorc notarum antccedentium ( th. 3. cor. 4. ) 
& numero indc prodeunti adijcere notas a cyphris 
cxclufas, ut faluus mancat valor totius. Sic hic 
numcrus 545 14*68 :=: 34514000 4- 968 =2 
34500000 4— 14968 &c. fi igitur ex dividcndo 
tot notae refcccntur, quot funt cyphrae in fine 
idiviforis, notae rcfidux dividcndi dividi potcrunt 
pcr rcfiduas diviforis, ut in cor. 1. falvo quoti 
valorc, & fupcrcrit numerus fub figno +- adic- 
ftus pcr totum diviforem dividcndus, fic fi divi- 1 
di debcat numcrus 46234 pcr 200, habebis, 1 

46200; 200 4- 34; 200 ;=s 462; 2 4- 3+- 

• 

200 
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200 — 231 ij— -it, Compcndij igitur gratia, 

Si in diviforis finc occurrant cyphra, totidem 
notis ultimis dividendi fubfcribitur totus divifor, 
atque huiufmodi fra&io adijcitur quoto cmcrgcnti 
cx divifionc notarum refiduarum dividcndi pcr 
diviforem fublatis didis cyphris. 
Sch. * n dh ifionc atiuali aliquid fuper/it t 

^ hoc rcfiduum dcnominabitur a fuo di- 
vifore , a diviforc ncrnpc dato a cy- 
phris cxpurgato y inde in hoc cafu du* diverfd cmer- 
gunt frattioncs, altcra cx divifione attuali, & 
huius dcnominator cft divifor fine cyphris y altera 
ex notis a dividcndo rcfcftis, cuius dcnominator 
cft divifor cum fuis cyphris . Sic fidividatur 4^528 

per 8200 , quotus erit 5 +- ^ +- T3o «** 

quomodo in unam reducantur y oftcndctur in cor. 
fequcnti. 

(^ r oCI divfori,& di'idendo totidcm ad 
dexteraui cypnra; adijciantur , pcr aequa- 
les g ra dus eorum articuli afccndere inteliigentur 
[ th. I & 4 ] adcoque valor quoti manebit 
idem V cor. 6. th. 17. ) 5 fi crgo numeratori, 
& dc n ominatori fra&ionis adiiciantur totidem 
cyphrae, ea manebit ciuldem valoris [fch 0 u 
def. 25. ], hinc prima fraftio cx fupradiftis in 
fch. praced mutatur in aliam ciufdem denomina- 
toris cum fecunda, fi dcnominatori reftituantnr 
cyphrae a divilbre ablatae , & totidcm numeratori , 
& cum locum harum cyphrarum obtincrc pof- 
fuit notae numcratoris fecundas fra&ionis ( tb* 3. 

G &4t 



Digitized by Google 



5>8 VE OPERATIONIBUS 

& 4 ) quem obtinebant antc divifionem , utraquc 
fta&io rcducitur in unam, fi pott notas numcra- 
toris primx fcribantur notas numcratoris fecundas, 
iifque fubfcribatur intcger divifor . Sic luperiorcs 

r cl- 2 5 28 , 252S 

fractioncs 4- -75 reducuntunn 

%i 8*00 c^oo. 



J>rob. 12 T7* Xammare fingulas Arithme* 

Jjj ttca opetationes. 
JLefbl r * A Ccurata eji Jumma , fi ex fum- 
J ' Jljl ma fubtrahatur datorum unus, 
ex refiduo datorum alter , cx refiduo fecundo 
iterum alter uique ad ultimum, quo fubtra&o 
nihil remaneat. 

2. Rejtduum f {[ fubtrahendae addatur refiduum, 
& fumma minucndam adacquet. 

3. Faftum, fi ipfo divilo per fa&orum alte- 
rutrum, quotus emergens fit fa&or alter. 

4. guotus 9 fi ipfo dufto in diyiforem , ft- 
dum una cum refiduo ( fi adfuerit ) dividendum 
adaequet. 

Dem. I. 1W[ Aius continct ™ inus / & dif ; 

lyJL ferentiam , ( * m prol. ) 
igitur fumma continet datorum primum, & 
refiduum, & refiduum primum continet da- 
torum fecundum cum rcfiduo fccundo, adeoque 
fumma primum , & fecundum datum cum fecun- 
do refiduo continet. Porro hoc refiduum ob 
candem rationem continet tertium datum, & 
refiduum, adeoque, fi loco fecundi refidui lub- 
ftituatur tertium cum tertio dato, fumma con- 
tinebit primos tresdatoscum tertio refiduo, eo- 
dem modo procedendo oftcadam contmere da- 

tosre- 
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tos rcliquos ufque ad ultimum cum ultimo refi- 
duum . Ergo , fi refiduum ultimum fuerit o , praeter 
datos omnes fumma nihil ulterius contincbit , fed 
ipfis praxife aequabitur, adeoque [def. 22) erit 
vera , & accurata fumma . 

2 a pars Patet ex k in prol. & def. 2 3 • 
3 a & 4 a p<?rs manifeftd, funt ex th. 17. 
Sch I T) Er demonftrationem euincitur in- 
• JL tentum obtineri per aclus in re- 
folutione prdfcriptos , modo ipft rite executioni man- 
dentur\ per examen autem numerus inventu* 
comparatur cum conditionibus , quas habere ipfum 
debere aliunde , puta ex prdcognitis altis princi- 
piis, vel ex natura propfiti qudfiti mdnifeftum 
eft, qud fi falyjt maneant , ipfum propofito fatif- 
facere ivdicatur, atque hinc in operatkne affus 
rite exercitos fuijfe ; fin minus , errorem tn execu- 
tioue attuum refolutionis ejfe admijfum infertur : 
ex quibus facile deduces differentiam inter cxa* 
wen 7 & demonftrationem . 

Cr/i o li/T Irabimini fortaffe , quod cum 
ow. <l. jyj^ feli ^ h Arithmticis cxamina 

P*r 9, & 7 non adhibuerim. Sed ea hic expo- 
nam breviter , & ex eorum natura rationem de- 
dycam y cur pr&cipuum in folutione problematis lo- 
cum tpfis non dederim . 1. ergo additionem cxfimi- 
nant fubducendo ex fingulis datis 9 , w/ 7 notan^ 
tis refiduum poft fubtrattionem abfo!utam\ & fub- 
ducendo dein 9 , vel 7 ex fumma , notandoque rur- 
fits refiduum , quod fi cum primo rcfpeftive identifi- 
cetur , inferunt additionis rettitudinem , fin minus 
eiufdem falfitatem. Dum porro fubducunt wvena* 

G * mm 
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rium /oci notarum rationem non habcnt , fc& eas 
fpefiant, ut articulos primos y fcd dum fubducunt 
feptcnarium notam fintftcriorcm , «/ articulum fc~ 
cuftdum, dcxtcriorcm ut primum femper fumunt % 
qucmcumquc tandcm occupent locum. Sic in nu- 
ntcro %j$ t dum fubducitur 9 cx 87 % fummantur 
ipfie notd , (jr cx fumma 1 5 fubducitur 9 manen- 
te rcfiduo 6 , quod cum 5 noia fcqucnte cfficit 65. 
quarum notarum fumma eft 1 1 , dc aua fubdutto 9, 
remanet 2 . Jubducitur 7 divcrfa procedi- 

/«r ratione . 1 <£ remanet 9 fubdutto 7 a 8, 
confideratur ut 10, gni fequente nota 7 17 , 
*x fubdutto 7 remanet 3 , g«/ rww 5 < 
35, ^ fubdutto 7 remanet o . Antequam ulterius 
progrcdior , obfervo errorcm nobis pofjc excidere m 
ipfo etiam cxamine facicndo : ab hoc quidem peri- 
cu/o immune non th examen noftrum additionis, 
fed examina 9, & 7 tanu ei obnoxia magis funt , 
quanto operatio % qua in his , prtfertim in fccun- 
do pr&fcribitur , afpcrior eft jimplici fubtrattione 9 
& licct verum fit cx proprictate 9 idem rcfiduum 
baberi y five nou fpettcntur ad inftar fimplicium 
fiumerorum , five ut articuli eius ordinis, qui conve- 
nit eorum /ocis, reftduum idcm haberi in edutti- 
one 7 /icct etiam verum fit \ fi exatte , & 
cautc ineantur huiufmodi examina , nondum 
tamen tutus es de fumm* rcttitudine . Si enim 
notas omnes fumrna contrario modo fcribas , vel 
tarum ordinem perturbes 9 vc/ ad dcxtcram , vcl 
in medio quotcumque adjicias, vel dc/eas cyphrss, 
feu o, certe numcrus inde divcrfus prodibit ( prob 
*• )> & tamen cxamen novenarij eodem moda 

groccdet, 
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procedct 9 ac ante huiufmodi pcrturbationem 9 vel 
cyphrarum adtectionem, proinde examen crrorem 
mmime manifcjlabit . Nec defunt cafus in quibus 
7 educiio errorcm haud detegit^ ut unum vcl al- 
terum affcram captu facillimum , finge alicubi fub- 
ducio 7 nihil rcmanere , intcr notam cx qua fub- 
duliio fatta cji , (jr fcquentem interijce quotuis 7 , 
vel quamtumvis 7 multiplum , vel quotuis o , ex a- 
men codem modo procedet , ac ante intcrieiiionem : 
ad ftniftram fumma adijce quotuis 7, vel ejus 
multiplos , idem contingct . Igitur huiufmodi exami- 
na ctiam rc£ie inita tuta non funt , dcfettu 
noftrum minimc laborat. Prdtcrea horum exami- 
num demonftratio ardua 9 atque opcrofa admodum. 
Neque enim fatis eft innuere eam pendere ex axi : 
j. lib. x. Eucl: Nam licct 9 9 vel 7, qui fubdu- 
citur ex datis fit dqualis g 9 vcl 7 fubdufio cx 
fumma 9 nondum tamcn eertum eft 9 an utrimquc 9 
fubdutia fuerint dqualia : vcftrum quilibct rogarct 
an totidem vicibus 9 , ve l 7 fuerint utrinqnc fub- 
ducii , prdfcrtim cum apparcntcr totidcm vicibus 
utrinque fubtrahi non vtdeantur , fed potius plu* 
ries cx aatis 9 quam ex fumma. Certc fi fuffici* 
cns fignum cft dqualitatis duorum 9 quod fub- 
duttis dqualibus cx ipfis rcmancnt dqualia 9 nec 
opus cft , ut ca fubtrahantur totidem vicibus 9 
ctiam 1 d i 9 (^ fubdutta r ex indqualibus quan* 
tumcumque numeris , fcmper remanct o, quod itH 
dicio crit numcros quantumlibct indquales dquari, 
quod eft abfurdum . Sed defecium hunc huius de- 
monftrationis fupplet ex aliqua parte Wblfius , 
ixamen ipfum paulifpcr isnmutans. Notat ncmpa 

G 3 g*"l 
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quot unitates cx columna quaitbet in fequentem 
tranf/atd fmt , cafque ( recle qutdem , fiqutdem pro 
quacumque decade fcrtbens unitatem numernm 9 
omittis ) confidcrat , ut novenartos tnter fumman- 
dun omiffos iifque adnumerat numerum nove- 
nariorum 9 a fumma reiec/orum y cui fi dquatur 
numerus eorumdem reicclorum ex fumma , & refi- 
duum fit idem, infert veram ejfe jummam .^u£ 
quidem operatio videtur ita per allatum principium 
demonftrari poffe , ut no/lr* exceptioni non ftt lo. 
eus . Sed fi intimius rem fcrutemini , ea viget adbuc . 
In hoc enim examine totidem rejettos utrinque 
novenarios fttiffe non confiat . Neque enim tot omit- 
tuntur novenarti inter fummandum , quot unitates 
adnumerantur co/umnis ad ftniftram , fed id verum 
eft tantummodo in columna dextima , dr in fubfc- 
quentibus omittuntur potius toties decem , centum , 
ntille &c. nwenarii . Si ergo ipfum Wolfianum exa- 
men perficere voiveris, vtdes quam operofam y & 
pericu/ofam magis operationem femper rcquirat . 
Zfifdem penitus dtfficu/tatibus obnoxium eft examem 
7 , dr a/ijs adhuc majoribus y quas ne longior fim 9 
omitto . £>u0mobrem ijs merito noftrum antefertur . 
A/ijs adhuc diverfis modis efficiunt arithmetici da+ 
torum fubtrattioncm , quos hic recenferc omnes 
fuperfluum puto. 

Cdteras ctiam operationes per fubduttio* 
nem 9 , & 7 examinant , fubtra£tionem , edu~ 
cendo 1. ex fubtrakendo , & rc/iduo, fecundo e# 
minuendo , 9, vel 7 , dr obfervando an idem habea- 
tur rcfidunm y nec nc: multiplicattonem dcmendo. 
1. cx multiplicando 2. cx muUiplicantc 3, cx fa£lv 

rcfidvi 
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refidui primi in fecundum y ^. y ex tpfo faflo 9 , vel 
7, & obfervando an in 3. & 4. eduttione idem 
temaneat , nec ne . Divifionem demendo 1 . ex divi- 
fore. l.ex qutoto , 3. ex fafto reftdui primiin fccun- 
dum^.ex dividendo g t uei j y & obfervando anin 3. 
& fubdutttone idem remaneat . Ad fuhtrattioncm 
quod attinet , ejus examcn coincidit cum examine 
additionis , ita ut minuendus numcrus fpe£ittur ai . 
in/iar fumma y fubtrahendus 9 & differentia ad in~ 
ftar datorum y proindeque dc hoc examinc eadem 
redeunt affirmanda y qux de examine fumrna. £>nod 
vero fpcftat ad reliquas operationes rtm ttntanti 
apparcbit prater fupradifta in examine fummd tr- 
randi pcricula , nova adhuc occurrere 9 & difficul- 
tatemfupra allatam contra demonflrationem exa- 
minis fumm& vigere melius in dtmonftrationt ijlo* 
rum. £>u& cum ita ftnt , merito huiufmodi exa- 
minum methodis in prob. locum denegavimus . 



J[ fttur ttiam radicum txtrattio f 
qna quidem ab baftenus expofitis diverfa non e/f, 
fed potius ipfarum complexus . Eam hic expone- 
mus , fed ultra tertiam potentiam non progredie- 
mur , fupcrioribus locum in Arith. fublimiori re- 
Hnquentcs , in qua canonem defcribcmus , extra* 
Sioni radicum omnium , & tlevationi ad potentias 
quasllbtt five detcrminatas , fivt indeterminatas 
defcribemus . Elevatio numeri ad fecundam , vtt 
tertiam , imo & ad aliam quamlibet , im , ipfa dt- 
fmitiont 16. defcribitur , & per rtgulas in probL 
10. traditas facilc percipitur ; ut proindt dijlintior 
froblemate pro eadtm hic opus non fit -. Ad ex- 
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trattioncm vera fccund*, & tertU radicis acce* 
dere non poffum , nifi paucis prtnotatis , quorum 
negleclus in caufa e'/i 9 ut a demonftrationibus ho- 
rum problematum ipfius Wolfii , qui de rigore geo- 
metrico adeo fe pr&bet ubique follicitum , anim* 
plene convitto, & illufirato non difcedas . Mens 
erat quidem mihi hxc proffequi nova theoria 
( quemadmodum ob (imilem caufam feci in chara- 
fteriflica numerorum ) fed melius , opinor - 9 mentes 
fubibunt , ft foluta proponantur , ut in fequenti . 
Cor. Gen. X Probl. I. numcrus con- 

Ju ftans duabus notis folvi po- 
teft in binomium , cujus prima pars fit prima nota 
cum una o, & nota fecunda fit pars altera. Sic 
24 =: 20 4- 4 . Compofitus cx tribus in trino- 
mium , cujus pars prima fit nota prima cum dua- 
bus 00 , pars altera nota fecunda cum una o , pars 
ultima nota tcrtia. Sic 235 =s 200 4- 30 4- 5- 
Compofitus cx quatuor notis in quadrinomium &c. j 

B. Quadratum primas partis binomii hujul- 
modi cft numerus compofitus ex quadrato partis 
fignificativae , quas ( A ) fimplex numerus cft , cum 
duabus ad dcxtcram 00 [ cor. 2. pnbl. 10. ] pro- 
indequc, cum illud quadratum notac fi^nificativas 
duabus ad fummum notis conftarc poflit , & ad 
minimum una , totum quadratum primae , partis (cor. 
2 probl. 10. ) i quatuor ad fummum notis conftabit, 
tribus ad minimum , & quadratum notac fignifica- 
ttvx tcrminabitur in loco antepcnultimo . Obfcrva 
quadratum 50, quod eft 2500 , vci aliud quodLi- 
bet, & haec omnia palpabis. 

C. Prima binomii pars ad fuaimum cflc po- 

. . tcft ; 
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teft 90 [A], cujus duplum 1S0 ad fummum po- 
tcft cflc numcrus trium notarum, quarum ultima 
neceffario eft o ( cor. 1. probl. 10. ) notae vcro 
ipfam prarcedentes exprimnnt duplum notae fi*;ni- 
ficativx primas partis binomii , adeoquc fattum 
ex fecunda binomii partc in duplum notac figni- 
ficativac primae partis binomii tcrminatur in pcnul- 
timo loco. Porro binomium omnium maximum 
( A ) eft 90 +- 9 , in quo quadratum primx par- 
tis eft 8 1 00 , & bis fadum cx fccunda in primam 
eft 1620, quadratum vcro partis fccundae 81 $ quo- 
rum fumma 9801 quatuor tantum notis conftabir, 
ut proinde vcrcndum non fit , nc ultius binomit 
quadratum pluribus , quam quatuor notis, conftct . { 

D. Similitcr quadratum notac fignificativae pri- 
ms partis trinomii quatuor poft fe notas habebir, 
feu quatuor locis a dcxtcra ad finiftram promo- 
vcbitur , bis ta£tum ex fccunda in primam ter- 
minabitur in tcrtio ante notam ultimam loco, 
quadratum notx fignificativx fccundx partis in fc- 
cundo anrc uitimum loco, faftum cx tertia trino- 
mii parte in duplum notx fignificativx primae par- 
tis in eodem fecundo ante uitimum loco, fa&um 
a tcrtia parte in notam fignificativam fecunds 
partis in loco penultimo , quadratum tcrtix in nU 
timo p & totius trinomii quadratum fcx ad fum- 
mum notis conftabit. Qua? onrinia manifeftiffima 
evadcrit rccolenti principia citata in B , & C ; imo 
ex iifdem facile tu ipfc deduccs, ubi nam termi- 
ncntur fa£ta partialia in quadrinomio , quintino- 
mio, & polinomio quocumque. ? 

£. iifdem ctiam intelligcs cubum binomi^ 
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fex ad fummum notis conftare , cubum notae figni- 
ficativae pnmas partis terminari in tcrtio ante no- 
tam ultimam loco, triplum fa£ti cx quadrato no- 
tx fignifkativae primas parris in fccundam termi- 
nari in lecundo, triplum facti cx qaadrato fecun- 
dx in notam fignificativam primae in primo antc 
ultimam loco, & cubum fecundae in ipfo ultimo 
loco terminari. Ex jifiem fatile agnofces, quibus in 
locisttrminentur fa&a partialia componentia cubum 
trinomii>quadrinomii, &polinomii cuiufcumque. 



t;eram refe&is notis^certus cris in proxima ad fini- 
ftram nota tcrminan quadratum notae fignificativas 
primag partis , in quadrato trimonij , quatuor rcfe- 
ftis, in quadrato quadrinomii refettis fcx , & fic 
deinceps. Praeterea fi ex quatuor refe&is in qua- 
drato trinomii duas itcrum refecentur, certus eris 
in nota ante has bis fa&um ex nota fignificativa 
fccundae partis in fignificativam primae , & quadira- 
tum notac fignificativae fccundae partis termina- 
ri$ atque ita lcx illae notx refe&as in quadrato qua- 
drinomii ob candem rationem in trcs claflesduarum 
notarum dividentur , & ita porro ; ex B , C , & D. 

G. In cubo autem binomii tres ad dextcram 
notas ob eandem rationem fccandae funt, fex in 
cubo trinomii in duas clafles trium dividendae , in 
cubo quadrinomii novem dividendae in trcs claf- 
fcs trium , & fic porro; ex E . 

H. Numerus crgo omnis radiccm habct fe- 
cundam , aut tcrtiam tot notis conftantcm, quot 
continet pcriodos divifus juxta F,aut G; quarum 
prima in divifione juxta f potcft quidem paucio- 
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ciores, fed non plurcs conrmere notas, qaam 
duas, in divifione vcro iuxca G pauciores, lei 
non plures, quam tres ex C, D, & E- 

L Ut cartcrje opcrationes, ita extrattio radi- 
cum fieri nequtt, nifi, qua ratione irt nuituris 
fimpiicibus ea fiat, prius innotefcat. Qamobrem 
Jabulam fequentem conftruimus. Conftrue re&angu- 
lum A B C D, cuius iatus A B divide in 9- 
irtes , & latus A D in 35 du&ifquc per pun- 
ta divifiontim reftis fcribe in ferie qaadratulo- 
rum A B numeros fimpiices , in quaJratulo 
infra 1. fcribe fa£tum ex 1. f . j in quaJratu- 
lo infra 2 fa&um ex 2. 2 &c. in infi no qua- 
dratulo fub 1. fo&um ex i. x. fub 2 faftum e* 
4. 2. 3cc. quas fafta per prob. 10 invenies . Ex def m 
26 in fecunda ferie habebis quadrata numcro- 
rum in fronte Tabaise, & in tertia cubos co* 
rundem . 

B 

ll» 1> !♦ 1 5 17 1» l9_ 
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K. Faftum cx multiplteatote quolibet in quo*« 
multiplicandum confKkxari poteft ut futnr 
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ma faftorum cx multiplicatore in ul lmam' no- 
tam m jltiplicandi , & cx maltiplicatorc in teli- 
quas noras , ita tamen, ut unitatcs huius addan- 
tur dccadibus iilius , dccadcs ccntcnis &c. Patct 
cx prob. ic. demoftrationc . Sic jj. j =: 25 +- 
250, in quibus addendis adinvenies notas fecun- 
di fa&i cx 5. j ita addi notis primi, ut unitatcs 
* fccuudi refpondeant dccadibus primi &c. 



pcriodos duarum notarum (K in 
cor gen. ) procedendo a dcxtcra vafus finiPran. 
2. Quaeratur iq tabula radix fccunda primi mem- 
bri : caque poft lunulam fcribatur ad finiftram nu- 
meri dati , atque haec crit prima nota radicis 
quaefitae. Quodlt in tabula non reperias prscife 
numerum primi mcmbri , fume in ea radicem 
numeri proxime minoris . Radicis huius qua- 
dratum lubtrahatur ex primo mcmbro . j. Nu- 
mcrus compofitus cx refiduo , & nota prima 
fecundg periodi dividatur pcr duplum radicis 
invcntx , & quotus fcribatur poft lunulam ad 
dcxtcram prims notae , & multiplicetur pcr nu- 



ftumque fubtrahatur a numcro compofito ex 
primo rcfiduo , & tota fecunda pcriodo . Quod- 
fi fa&um fuerit di&o minuendo maius , quo- 
tus unitate tandiu mul&etur , doncc idem fa- 
ttum cvadat minuendo minus. Pcr duplum toti- 
us rad'cis inventx iterum dividatur numerus com- 
politus ex rcfiduo fecundo, & prma nota claflis 




merum compofitum 
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tettiae , & opcratio j. prorfas cadcm itcrctuc 
ufquc ad clafltm ultimam d.f. 

Sit v. g. cducenda radix fecunda cx numcro 
p 9 1 6 z o i . Eccc tibi calculi typum . 

3 I 4 9 V 9«, «2,01 • 

/ 61) <SX 
30 x / 

6z+\ }06z 

4.' 2496 

q ) 5 6 6 o 1 
OOOOO 

Dem TJX H w «r: tadix quaefita cft 
XZ# polinomium tot partibus conftans, 
quot funt periodi numeri propoitti , Sc in ultima 
nota iiniitimae pehodi ex F /0 w: 
tcrminatur quadratum notas fignificativag primac 
partis huius polinomji: ergo (1 ex tabula fuma- 
tur jllius quadrati radix fecunda , hic numerus erit 
nota fignificativa primas partis, & huic in tei- 
ligcntur adhaerere tot ad dexteram cyphrse , 
quot fuperfunt in numcro propofito periodi; 
fic in noftro cafu radix crit quadrinomia, 
quadratum notx fignificativx: terminabitur in 
9, ejus radix erit 3 , & huius 3 . erit valor 3000. 
cx A tn cor m cit. in prima nota claflis fequen- 
tis tcrminatur faftum ex duplo notx primac fi- 
gnificativae in fccundam, quod fa&um proinrfc 

wntinetur in numcco compofuo cx xefiduo claf- 
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(Is primjc, fubdu&o cx ea quadrato primae par- 
tis, & nota prima claffis fecundae. £rgo fi hic 
jiumerus dividatur per duplum nota? primae , quo- 
tus ( p. i. th 17. ] eritnota iecunda,cui ex A 
in for. eit. intelligentur adhaerere tot o, quot 
remanent in numcro propofito periodi; fic in 
noftro exemplo , in quo nulium eft ex prima 
claiTe refiduum, in iecund0 9 terminabiturfa&um 
cx duplo primac notas 3 in fecundam, quas 
fafta divifione invenictur ciTc 1. cuius valor crit 
xoo. pprroin fecunda nota claffis fecundae ( P in 
cor. cit. ) ternjinatur quadratum notae fignificati- 
vx fecundas pqrtis, adcoque in numero compo- 
fito ex refiduo primas claffis, & clafTe fecunda 
continetur faftum ex fecunda nota in fe ipfam, 
& cx fccnnda in duplum primae, feu cx K in 
cor. cit. faftum ex iecunda nota in numerum 
compofitura ex dupio primae , & fecqnda , v. g. 
in noftxo cafu fa&um ex 1. in 61. Subtratto igi- 
tur hoc fafto ex dido numero compofito; in 
cumero compofito cx refiduo mox invento, & 
uota prima claffis tcrtiae continchitur fadum cx 
duplo tum primas, tura fccuncte notas in tcr- 
jtiam, feu fa&um cx duplo numeri compofiti 
*ex prima, & fccunda nota in tcrtiam ex K m in 
for. eit. quac proindc ut inveaiatur , debet itc- 
<rum fieri diviuo , ut in refoiutione praecipitur 
{ p. 1. tb: 17. ) fimili modo oftcndara iuxta 
ca, quas fiunt in refolutione inueniri quartam, 
<juintam &c. radicis notara . Porro 30004- 100 
4- 4 o +- 9 ex A in eor. cit. 391 4 9. Ita- 
<jue omiffis o> quappoft notas fubintelliguntur, 

nume- 
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numerus compofitus ex notis inventis eo ordine, 
quo inveniuntur, aequatur polinomio, quod fi 
ra fe ipfum duceretur , produceret numcrum 
xqualem propofito ( cor. 4. prob. 10. ) Eft ergo 
ille numerus radix fecunda ( defi 26. ) numeri 
propofiti g. e . d. 

Sch. Tj^ Xtra6lio radicis fecuridd ex polinomio 

literali eadem omnino regula fit y ab 
extrailio ex polinomio numerico , n& 
fi quod multiplicationes , dtvifiones , cateraque opera* 
tiones hfc funt fpeciof* , ibi vulgares . Sic a* 
4- 2 ab 4- b a +- 2 ac +-2 b c +- c* ejl a +^ b 
•hc. En typum cafculi 
a+-6+ c\ a x *-zab*-b 2 "*-zac*« zbc-¥t* 
) a % 



ia+* b\ o-i-iab-t-b* 

zab+-b* 

2*.*-2*4-<r\ lac +-lb*+ c* 

c . . - 



* 4 



o 



TrobXA TEp x num * ro Jw/Mw compofito radicem 
••F/ cubicam extrabere. 

Re/ol. I. ^TUmerus datus a dextera verfus 
j • • (| n j^ rarn procecdendo divi- 

datur in claflcs trium notarum • 2. Sumatur cx ta- 
bula radix tertia primae claflls , aut numeri pro- 
xime minoris numero primx clafl.s ; quae radix 
crit prima nota fignificativa radicis .qusiitac, eju£ 

que 
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quc cubus fubtrahatur cx ipfa prima claflc. 2. Nu- 
merus compofit us ex refiduo mox invento , & no* 
ta prima clailis (equentis dividatur pcr triplum qua- 
draii notae invcntae, & quotus erit nota lecunda, 
radicis quxfitas . Ducatur hic quotus in diviiorem, 
inde triplum quadrati hujus quoti in primam no- 
tam , & poftremo ipfius cubus ex tabula fuma- 
tur , atque hsc tria addantur ea lege, ut unitates 
primi fatii refpondeant decadibus fecundi , & uni- 
tates fecundi decadibus tertii , ac fumma fubtra- 
hatur a numero compofito ex primo refiduo, & 
fecunda periodo ; quodfi fubt ratiio fieri ncqueat eo 
quod fumma fubtrahenda fit major numero mi- 
nuendo , quotus ille tandiu unitate multietur , 
donec fubtratiio ficri poflit. 3. Operatio praecepta 
in n. 2. repetatur in pcriodis fequentibus . d. /. 

ln poiinomio literali operatio eft prorfus ea- 
dem . En utriufquc exemplum . Sit 1. eruenda 
radix ex numero 12812904.. calculus ita fc ha- 
bcbit. 
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Sit 2. eruenda radix tertia ex polinomio a 3 4«- 

3 tf 2 b 4- 3 A a 4-^3 4— 3 tf 2 £ 4- 3 i2 f 4- 3 

3 fo 2 +* 6 abc 4- * 3 . En calculum . 

tf-H^-Hr) ^34-3^^-3^2-^33-4-3^ b*c 

tf* *-$ac*+-sbc z 
o +-6abc+-c3 

3a 2 . 3a 2 b y +-3ab 2 +-b% 

b) 3 a 2 6 +- 3 a b 2 b3 , s 

3 a*6 o b o 

3ab* 
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Cor. I. plures fraftiones habeant numcra- 
t3 tores,qui codem modo fuos deno- 
minatorcs contineant, aut eodem modo in fuis dcno- 
minatoribus contineantur, quoti ex divifionc numc- 
ratorum per (uos refpe&ivos dcnominatorcs crunt 
zquales ( def. i$ ) adeoque fra&iones ipfs crunt 
xqualcs . Si vero numcrator unius pluries contineat 
fuum denominatorcm , quam numcrator alterius , 
quotus pluries unitatem continebit in primo cafu, 
quam in fecundo {def. 2 5 ) adeoque erit maior , ( n. 
% ProL ) igitur ipfa fra&io in primo cafu erit ma- 
ior;fi vero numerator unius plurics contineatur iti 
fuo denominatorc , quam numcrator altcrius in 
fuo, ille minorem denominatoris partcm contine- 
bit, quam ifte ( n. 8 ProL ) adeoque (Sch. 2 def. 
25.)numerator fecundus quodammodo continct 
pluries denominatorcm fuum, quam primus; & 
per dem : fraftio feqrtida maioris crit valoris, quam 

M -i . -ig .» J. * * , u J$ 

> 3 & < ^ . Viccverfafifraaio^ 

, & numerator a =2 c , ctiam denominator b tzd, 

txbzi </,cum numeratorcs debcant in fuis dcnomi- 
natoribus «qualiter contincri cx dcm : etiam nu- 
meratores erunt aequalcs ( Th. 19 ) fi a £ c, 
ctiam b % d. (Th. cit. ) ncmpe fi fraftio fra- 
ftioni sequatur , & numerator unius aequatur nume- 
ratori alterius, ctiam dcnominatores crunt aequales, 
fi in eadcm hyp. aequantur dcnominatorcs , ctiara 
Hiuncratores crunt sequalcs, fi unius numcrator fit 

H z major, 
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ea minor eft , quae majorem habet denominatorem, 
&, fi habeant eundem denominatorem , ea raaior 

eft , quas maiorem habet ntimetatorem 5 fic ^ < 
* 9 16 

Cor. Q * divifbr aequatur dividendo, quotus 
v J ' O eft 1 (w. 3. <fc/. 25.) fi dividen- 
do minor eft,, quotus eft umtate maior, feu uni- 
tatcm pluries , quam femel , continet , fi maior fit, 
quotus integram unitatem ne femei quidem conti- 
nct, fed aliquam tantum ipfius partem (def. 25.) igi- 
tur, fi in fra&ione denominator xquatur numera- 
tori, fra&io xquivalct uni integro , fi fit numeratorc 
minor , fra&io eft uno integro maior , fi fit maior, 
fra&io eft uno integro minor, & in primo, ac fe- 
cundo cafu fra&io eft fpuria,vera eft in tertio cafu 

(*/.io.) fic -4" s i,i s x+.A,& 

w ' 5 «4 4 9 

< 1. aequatur uni parti tertias unius, ut conftabit 

iofcrius. 

Cor 6 T Ntc S ra > quibus arquivalet fra&io, 
X funt fra&ionis valor, adcoque ex 
fra&ione fpuria integra eruuntur , fi numerator 
pcr denominatorem dividatur. Quodfi in divifio- 
ne refiduum aliquod fuperfit , indicio id crit, intc- 
gra inventa non cttc adaequatum vaiorem, fed 
ipfls adijciendam efle fradtionem , cuius numerator 
fit illud refiduum, denominator autem ipfe divi* 
for, feu denominator primae fra&ionis fpuriae [ prob. 

6.) Sic f * 74-% 

H j Cor. 7* 
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(J or ^ y C| I dividcndus fit N , divifor M , erit 

^ ,( cor.4.ir/.25.)jam idcm 

numerus Qexponit tum multiplicitatem N fupcr M, 
tum fubmultiplicitatcm M rclate ad N, & tum 
multiplicitatcm Q fuper I , tum i refpedtu Q fub- 
inultiplicitatcm . [ cor. 2. def. 2>. ] lgitur ia fra- 

ftionibus ^ , & ^ adhuc idcm crit exponens 

fubmultiplicitatis numeratoris refpe&u denominatoris^ 
adeoquc & ipfas asquales crunt ( cor. 1. ) 
cj^fo ^ I Tj* Racliones diverforum dcnomina- 

JP torum funt numeri beterogenei . 
Dem. \\ Bnominatoc cxponit nomen par- 
JL/ tium, quas numerat nnmerator; 
( Th. 9. ) feu quas in numeratorc dicuntur unum i 
( def. i.)Si ergo fraftiones divcrfis gaudeant deno- 
minatoribus, divcrfx etiam, & diverfi nominis 
funt partes , quae in numeratoribus dicuntur 
unum , & pars una expofita per unam frattioncm 
non poteft dici uiium refpe&u unius carum , auas 
ab altcra cxponuntur [n. 3. Prol.] adcoquc hc- 
terogcneae fiint (num.cit.) fed fraftioncs funt harum 
partium numeri ( cor. 1. tb. 9. ) crgo fraftiones 
diverforum denominatorum funt numeri hetcro- 
genei q. e. d m 

^Th 22* TT* Rattioncs , qud exponunt par* 

JL* tes totorum beterogeneorum 9 
funt numeri heterogenei . 

Dem C 1 ncgas, fint homogcnci 5 igitur par- 
i3 tcs per cas fraftioncs numeratae funt 
unitatcs homogenes , ita ui pars P totius T pof- 

fit dici 
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fit dici unum refpe&u partis p. totius t (n.$.Prol.) 
Sicuti ergo totutn T cxurgit ex repetitione unita- 
tis P ( n. 6. Ptol. ) ita exurget etiam ex rcpe» 
tione unitatis p. Jam denominator cft numerus, 
qui exponit quoties pars in toto contineatur 
( th. 6. ) Si ergo hae partes eodem nomine gau- 
dcant , totum t continebit toties partem p, quo- 
ties torum T conttnet partem P, vel ipfam p; 
( ex dem ) fi divcrfo, tota T, & t diverfo modo 
contincbunt partem p$ adeoquc in primo cafu 
xqualia erunt, inxqualia in lccundo ( n. 6. prol. ) 
fcd quae sequalia, vel iirequalia funt, homogenca 
funt ( n. 8. prol. ) igitur tota crunt homogenea, 
quod eft contxa hyp. 

Sch. nn ota *ff* poffwt, w/ quia 

I fignant res divcrfas 9 vel quia rem 
eandem diverjo modo fignant. Si totum unum fit 
pondus , alterum extenfio , funt heterogenea in pru 
mo fenfu\ fi totum unum fft menjura Romana, 
alterum Parifina, dicuntur heterogenea in fecundo 
fenfu. Fradiones heterogenea propterca quod refe- 
runtur ad tota heterogenea in primo fenfu 9 ad 
homogeneas rcduci nullo paclo pojfunt ; rcrum enim 
ejfentU funt immutabiles ; fed relata ad tota he- 
terogenea in altero fenfv, ad homogeneas reduci 
poj/unt \. guoniam enim tota 9 ut ut hetcrogenca, 
rem eamdem fignant divcrfo modo % fet$ diverfimo- 
de rci ciufdefp quantitatem exponunt y fi Jfabiliatur 
aliqua eiufdcm rei mintma portio , qux toti utrique 
applicetur, & utrumque numeret, utrumque ex- 
primetur mtmeris ad camdcm unitatcm relatis 
wfequenHr bmogetxis. Sic pcs Farifinus , & Ro- 

H * mantts 
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manus funt tota, quorum unum non poteft dici 
mum refpeftu alterius 7 dr boc fenfu adbuc funt 

beterogenea 9 & frattiones ^)^, quarum pri- 

ma ad Parifinum 9 altera ad Romanum referatur 9 
adhuc heterogenea funt 9 fed fi itnea prima 9 vel 
jecunda &c. accipiatur pro unitate 9 <jr utrique 
pedi applicetur , cr menfura utriufque exponatur 
numero ad ipfam lineam relato 9 evadent tota ho- 
mogenea 9 & heterogene/t ipj* fra£Iiones 9 fi ita 
modificentur , ut ad eandem lineam , ad quam rc- 
feruntur tota , (jr ipfie referantur , homogene& fient . 
Vfuvenit etiam 9 prsfertim in fubdivtfionibns nu- 
merorum 9 menfurarum ,ut una y & eadem res habca- 
tur pro toto , & parte . Sic affes refpe£iu juliorum 
confiderantur ut partes 9 refpedu teruniiorum con- 
fiderantur , ut tota , unde etiam prodeunt alU 
beterpgenea frattiones , quarum UU 9 qua oriuntur 
ex immediata divifione primi totius 9 dicuntur 
fimplices 9 qus vero oriuntur ex divifione rnediata 
partium primi totius 9 dicuntur frattioncs frattio- 
num% quarum quidem duplex eft genus. Vel enim 
frattio frattionis refertur ad unam partem earum 9 
qu£ a denominatore fra£iionis fuperioris exponun- 
tur , tamquam ad totum\ vel refertur ad totam 

fraciionem fupcriorem. Sic 9 fi ~i +- <— • fintfra- 

ftioncs , quarum prima fit fimplex , & altera fit 

frattio fra£iionis 9 vel ^ intelliguntur effe non& 

partes unius feptim* , vel trium feptimarum . Ad- 
wrte in primo fenfu fraciionem frattionis congrue 

$oni 
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ptni pofl /implicem, in fecundo ante ipfam. Sic 
fi frnt dux rion* unius feptimx, fcribitur 

i-h 4- i , fi fint trium feptimarum , fcribitur 

< — < fubflituto loco ftgni additionis figno muUU 
plicationis, cuius rti ratio infra manifefta erit^ 
ex quo etiam diverfo modo enunciantur j yfc *4< . 

4- leguntur tres feptimx , plus duae nonas uni- 

9 • . - 



2 3 

us feptimx , /M i *A leguntur duas nonas 

trwtn feptimarum. ^Agedum ergo, quoniam addi- 
tio , ^ fubtraUio , »o» »//? numeri dati fint 
bomogenei [ cor. gen. art. i . ] fraftiones beterogemas, 
propterea quod referuntur ad diverfa tota , redtt- 
camus ad tota eadem ; inde beterogeneas ratione 
diverfi denominatoris ad eumdem , ut fic ad optr 
rationes fufcipienias praparentur. 

JProb. 1K. JT^MalKmm fraftionis ad fimplictup 

* JP reducere 

Re/ol. J -° C 1 fraaio ftaftionis fucrit fub fi- 
m J i3 gno 4- , feu primum fenfum 

(in fch. prac.) dcfcriptum praefeferat , duc denomU- 
natorem fimplicis in denominacorcm fra&ionis 
fraftionis} & faftum erit denominator novae fra> 
ftiqnis fimplicis cjufdcm valoris cum fraftionc 
, numerator vcro illd ipfe, quem fta* 



Gtim 
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ab habcb». Sic i 

valcnt unius inregri. 

Quodfi frattioncs huiufmodi plurcs fuerint, 
ita ut quaeliber poilcrior refcratur ad anreriorem ' 
uti fradio fraaionis ad fimplicem ftadio- 
nem, tum carum quaslibct rcducetur in fimpli- 
cem , fi eius denominator ducatur in denomina- 
tores omnium anteccdentium , & fadtum nume- 
ratori , qucm antca habcbat, (ubfcribatur . e. <r. 

3 5 ^ 3 /*" T T &C * 3 T 

^ *-Jr. +■ & *" &c 

2 Fradioncs ftaftionum in fccundo fenfu 
ante fignum ncmpe multiplicationis pofitae, redu- 
cuntur ad fimpliccs, duccndo in fc inviccm nu- 
meratores, ac denominatorcs , & fa&um cx hi 

fubfcribendo fafto ex illis : fic ~< ~+ « JL 

5 7 8 35 * /# 
.Df/W. I. "T\ Enominitor fimplicis exponit 

JL/ omnes aliquotas, in quas to- 
tum pnmo dividitur, (/U] dcnominatot fe- 
cundae cxponit omncs aliquotas , in qaas dividitur 
lecundo quaelibet cx aliquotis pt imis [ feb. pr*c. 
& *h. eit. ) jam vero, fi tot aliquots fecundas, 
quot continet una aliquota prima, totics fuman- 
tur, quot funt aliquotae primae ( h. e y fi ducan- 
fttr m fc inyiem denminatores ex def. 24. ) 

habe- 
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habebitur numcrus omnium aliquotarum fecunda- 
rum, quas continct tocum : fcu tactum cx dcno- 
minatoribus exponer omncs aliquotas totius: & 
non amplius a;iquotas aliquotae . Fraftio igitut 
huiufmodi fafto dcnominata crit firaplex. \fch. 
prtc. ) haec ut plenius intelligantur , pecuiiari 

excmplo appliccmus. Sit fra&io fra&ionis 
> totum continct o&o o&avas, & quaelibet 

o 

o&ava continct quatuor quartas unius ottavaej hinc 
totum continet octies quatuor quartas unius o&a- 
vjb, feu triginta duas quartas unius o&avae . Cum 
cnim numcrus omnium aliquotarum fit denorni- 
nator partium, 32 denonainabit partcm quartam 
partis o&avse. 

Fraftio fra&ionis cvadit fra&io fimplex, fi 
loco denominatoris ipfius lubftituatur fattum ex 
denominatore , quo primo gaudebat , f in dcnomi- 
natorem fradtionis fimplicis ( ex dem. ) . Quodfi 
fta&iones fra&ionum plures fucrint ad fimpliccs 
teducendae, fra&io fra&ionis fecunda cvadct fim- 
pliciter frattio fraftionis, fi prima cvadat fim- 
plex, & ip(a fecunda evadet fimplex, fi eius 
denominator ducatur in denominatorcm primae 
ad fimplicem reduttae. Sed denominator primas 
ad fimplcem reduftae cft fa&um cx dcnominaro- 
re primas fraftionis fradtionis in denominatorcm 
fra&ionis fimplicis ( ex dem. ) crgo fradio fra* 
ftionis fecunda redutta ad fimpliccm fra&ionem 
habct pro denominatore feftum cx dcnomina- 
torc, quo gaudcbat, ia denominatorcs jprimas 

traftiCH 



Digitized by Google 



'3- 

i*4 OPERATIONIBUS 

frattionis fra&ionis , & fra&iouis fimplicis . Simi- 
li modo rcs oftenduur, ii aliae faerint. Ut hxc 
demonftracio nitidior iiat, fra&io fimptex notetuc 
/s, fra&io fta&ionis notctur //, (ccuuda ///, 
tertia ////. Dcmonftratio ita exponetur. Ut // 
cvadat /s debet duci denominator iplius // in 
denominatorem /s. Evadente // in/s, ipfa /// 
confideratur ad inftar ft\ quae reducitur in / s, 
fi eius dcnominator ducatur in denominatorrm 
f.f. redudtae ad /s. Scd denominator // redu&as i 
ad / s. cft fadtum ex denominatcre ff in deno- | 
minatorem /s 5 ergo /// redu&a ad /s habet 
pro denominatorc ta£tum ex denominatore /// 
in dcnominatorcm // in denominatorcm /s. 
Ad valorem quod attinet , dum loco dcno- 
minatoris // fubftituitur fa&urn ex dcnomina- 
tore// in denominatorem /s , cx dem. nil 
aljud efficitur, quam ut partes denominatx per 
relationem ad /s denomincntur relate ad to 
tum T . Cum idem numerus aliquotarum ea- 
runiem % . ut ut diverfimodc denominataruin 
in diverfis relationibus , habcat cundem fempcr 
valorem ( num. 8. prol. vel e in prol. ) & 
huiufmodi numerus fit numerator ipfius //, ( th; 
9. ) patet in redu&ionc lalvo valore ipmm cffc 
retinendum . 

2 Quodfi/f fumaturinfecundofenfu,&numc- 
tator fimplicis fit x 9 pro fingulis unitatibus ipfius 
x in redudtione // ad /s ponendus erit numc- . 
tator ipfius //, qui fit * [ caf. i.\ fed toties «, 
quoties x continet i, eft x z 9 (def. i+. ) ergo I 
in reduftionc numeratot efle debebit x &. i 

Cor. i; 

— . • 
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Cor. I. ^ m pro numcro q^ocumquc n 

fumi poffit 4. def. 25.) 

fraftio numeri n erit refpe&u ^ fraftio fra- 

« 

ftionis, qux redufta ad fimplicem evadet in 

igitur fraftio numeri evadit fra&io unitatis , ft nu- 
merus ipfe ducatur in numeratorem fradtionis . Sic 

i< 4 aequatur A a I ( w. 6. th. 20. ) 

4» 4 _ 

Cor 2 TT ' nc frattiones diverforum toto- 
# JLA rum, feu diverfis numeris ex- 
preflbrum, ne etiam ratione eorum heterogencas 
fmt , in fradiones unitatis converti poflfunt. v. g. 

i pedis Romani, *j* Parifini heterogenea: funr, 

propterea quod pes illc exponitur numero 1320, 
& hic numcro 1 440 . Sed cx hoc capitc hcte- 
rogencas amplius non erunt, fi ipfis fubftituantur 

il!L»&J*£ (cor.i.) quae non crunt amplius fra- 

ftioncs pcdum diverforum, fed ejufdem lincas pro 
unitatc aflfumptae. 

Cor. 2. "Totumt ci (w. 

JL 1 

tT t 

^ (Cor. 3. th. io.) porro fraftio *~> confidcrata 

Ut contcnta fub toto T =s -5? fraaioni content* 

fub unitatc ( Ctr. i ) a / ( «r. s.Tb.io.) Igitur, fi 
totum * refctrc velimus ad totum I, ipfius valorcm, 

tuccus 

• __w w_— ^ 
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tuctur fraftio -^j relata tamen , non ad unitatem, 
fci ad totum T* v. g. pcs Romanus relatus ad 
Parifinum acquivalet •jjjj' pcdis Parilini , non uni- 
tatis • 

Cor,^- §It crgo fraftio ^ totius t, quod rc- 
latum ad totum T dcgcnerat in fraSionem^j! 
( cor. 3 ) cft crgo ^ fraftio fraftionis J-t 9 

t X 

qus rcdu&a 4d fimpliccm evadit ^ (Prob.pr*c.) 
qux fra&io & ipfa rcfcrctur ad totum T , ficuti 
fimplex^ : fic pcdis Romani cvadit in 
pcdis Parifini . 

XJor. K. TJ T ^uoniam numcrus », in quo pro 
' JU unitate aliquod totum fumitur, 

habcri poteft pro fradionc *Z* ciufdcm t0tius f 



iimili modo numerus, in quo aliquod totum 
pro unitate fumitur transformari poteft in nume- 
jrum, in quo totum aliud pro unitatc fumaturj 
fubftituendo loco x ipfum 0, & loco z, denomi- 

natorem x in formula^ 5 <x qua fubftitutionc 
prodit 4p 1 fic 7 pcdcs Romani rcdufti ad Parifi- 

* 

nos cfficmnt =3 6 =3 6 —1 

144« 144° 1 44 

{**r. i.probU 11. ) £at 
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Sch. Xj* x fwrftt reguU enunciatio- 
JOj nem potes eruere ; fic ex formula 

regula reducendi fratttonem i tottus t ad to- 

ttm T eji pcr fattum cx dcnominarore in to- 
tum,ad quod fra&io cft reducenda , dividatur fa- 
ftum cx numcratore in totura, ad quod antea 

referebatur. & ex formula ^ regula redu* 

tfjww numcrum, in quo pro unitatc fumatur to- 
tum aliquo numero expreffum 9 ad numerum t in qua 



' — r jj — "j w , r *■* 

numerum rcfpondentem toti , ad quod datus numc- 



numero in numerum refpondentcm toti, quod ia 

ipfo pro unitate fumebatur . 

Prob. l6 T^Rattiones diverfi nominis 

JT ad idem nomcn reducere. 
Re/ol. p\Ucantur in fe invicem omniunt 
U denominatorcs , & numcrator unius- 
cujusquc in dcnominatores aliarum , fa&um pri- 
mum erit communis denominator , & fecundum 
refpeftivus numerator fra&ionis novas eiufdem 

cum data valoris : fint v.g. fra&iones 4« '4< 9 » 

° t> d f 

^ &c. crit bdfh communis denominator, & 
4* — *£* € eh f h JL* a * * * ' 

gbdf % 2 

a Jft 9 vcl ' mt T * 7*' crit 3 * communis 

deno^ 
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denominaror , & 3h _. > — • Sint 

«lt 4- 1 »«it 168 communis denominator, & 
ii? a *• Zi JL &■ ^ JL, 

,68 ~ V ' 16* C 7 ' 1« - 8 * 

# W § Int fraftiones dua: ^ ( cor t. 

ib. io. ) n - T ' & H ' Sint trcs 

m € $ m a 4f a **f c 

&c. Eodem modo rcs cft manifcfta in pluribus, 
in prsfenti nimirum opcrationc pcr idem numera- 
tor, & denominator imiltiplicantur, undc valor 
( cor. cit. ] non immotatur. 
Cor TJ Inc datarum frafttonum quasnam fit 
JLX maior , & quaenam minor , explo- 
rari poteft: iis fcilicct ad idcm nomcn redu&is, 
ca crit maior ( cor. i. th. 20. ) quae maiorem 

bebit numcratorcm. Sic cx ^ A* maior cft 
4* > ftfta cnim reduftione ^ -7^) cum ta- 

o 40 o 

men -ii cfficiant tantum 

17 * r ^ frattiones ad ultimam 

JUlj homogeneitatem reduftas , & ad opt- 
rationes jufficienter prtparatas. Itlud mum defide- 
rari adhuc poteft , ut cum terminorum magnitudo 
pperationum fimplicitati aliquando obftet , Aa/V gw* 
quc mcQmmodo occurramus prob. fequenti. 

Jrrt. 17, 
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Prtf^. 1 7. ET* Raftionem ad minimos tcrmi- 
* Jj nos reducere . • ' 
A/Alor fradionis ldefti manet , fi 
^ # V numcrator , & denominator per 
idcm dividantur ( cor. 2, th. 20: ) Porro quanto 
maior eft divilbr, tanto minor eft quotus(i. pl 
ih. 19.); ut itaque fra&io rcducatur ad minimos 
tcrminos,qua£rcndus eft numerus maximus, qui fra- 
•ftionfe tcrminum utrumquc diwdat, qui etiam 
dicitur maxima communis menlura. En regulara. 
Dividatur tciminus fradtibnis maior ptr mino- 
rcm, fi nullum fuerit refiduum, erit minor racn* 
futa maiotis , fi refiduum aliquod prodeat , < divi- 
datur minor per rcfiduum 5 indc rcfiduum p ri- 
mum per fecundutn, fccqndum per tcrtium do- 
nec pcrvcnias ad rcfiduum o, vel 1 . Si vencris 
ad rcfiduum. o, divifor uitimus erit mcnfura maxi- 
m quasfita , fi ad rcfiduum 1. term^ni fraftio- 
nis erunt numeri primi (-def. 15. ) adeoque fra? 
ftid ad minorcs terminos rcduci non poterit per 
dem : quod ultimus divifor fit communis , & ma- 




dum Ri , tcrtium R* , quartum R4 &c. Quo- 
niam ultimum 'rcfiduum <uig*&+ dividit Rj nnc 
rcfiduo (hyp.) y azoJ\ ipfum ducatur in ultidfiuni 
quotum Q4 i Q4 R4 - ( *. p. jb. ty.) 
adeoque ultimum rcfiduum fumptum vlcibus Q + 
adacquat penuJtimum R 1 . Scd Q, 3 . R 3 4- R4 at 
U i70 Igitur R4, qupd.aHquotics.fum- 

ptura ihctitur ipla Rj contcnta iri Qj U3 ( ** 
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additae cfficiunt ~ & fubtradtis i cx ^ rc- 

manct ^ . Aliquando compcndii caufa additio, 

& fubtratfio indigitatnr mcdiantc figno 4- ? vcl 
Sic in noftro cafu fumma ctiam cxprimitur pcr 

, & difFcrcntia per ^ — ^ . Similk 

5 7 a c 7 5 ad-*-bc- 

tcr fraftionum *-*9*-r* fumma cft , vcl — — > 

b d 7 b4 v 

4 +- 4 » & diffcrcntia cft.vel ad ~ bC * 

b d • bd 



vci i ^ • Nonnumquam numcrator fubtra- 

hendae eft polinomium, cuius partcs diverfis fi« 
gnis coniunguntur , cius autcm fubtra&io fit prae- 
^iiflb figno — foli polinomio intra parcnthefes 
tamen inclufo, & fignis cius intrinfccis minime 

toutatjs : ut fi cx fraftionc — — fubfrahcnda 
fit 1 carum difFcrentia crit 

c 7 c 

imo id nonnumquam fit (etiam in fubtrattionc 
mtegrorum: ad cVttandum fcilicct tasdium in mu« 
tandis in contraria fignis fubtrahendi polinomii, 
Ipfum parenthefibus includitur , & cidem toti fr 
gnum -« praefigitur. 

JDtm' .T^vJmctator numSrat aliquotas unita* 
- # XN tis , ^uas fraftio cxponit ( tb. 9. ) 
©uodfl fraftiones reducantur ad idem nomen, 



Digitiz 



. JMTHMETICA. 

numeris mixtis uulgartbus fracltones tntegrorum 
fpeciem menttuntur^ quia ioco denomindtoris attquod 
adbtbetur nomen , ut cum loco partium duodeci- 
marum libr* dicimus uncias , Uco quintarum af- 
fis dicimus teruntia , loco duodecimarum eboli de- 
narios &c. St4 fi e* nomine , quod prdfeferant, 
eruatur denominator ipfts conveniens y iifdem legi- 
bus^ Qttas pro frafiis, & mixtis addendis^ ac 
fubtrahendis prafcripfimus, fubticientur , 

Prcb. I 9 . f ""**"*"' m 

Kp/nl i° T\Uc numeratores, ac deaomi- 
<*• U natores in fe inviccm , & fa- 

dto primo fubfcribc poftcrius d. f q. e. 1. 

2 Duc numcratorem dividends in depoou- 

natorem dividentis, & huic fafto fubfcribc pro- 

duftum cx numcratorc dividcntis in denomina- 

torem dividcndae d.f. . q 9 e. z 

Dem. I. Q It muitipiicanda p-j > cui ref- 
pondcat quotus muitiplicans ,cui refpon- 

* N o ; 

deat quotus g: [ f& 26.] crit ^ p^, 5c 

( «r. d. ief.*s.) Quodfi has 
~ 1 N n a q 

fraftiones fra£tionum . - rf- T ^ 03 " 
lesrcducas ad firaplices (p.i. /w*.' n. ) habcbis 
-3 £S =s qq.Cum igiturQ.qexprimatfaaurn 
ttd«isftakpnibus,f<;u cstfundem yalptibus {tb.vx\ 
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dem faftum cxponctur ctia m pcr «-yf q . e. I. 

2. Quotus cx pcr ^ji cft j« 

<*/. 250 * : (™ *■ 2 °0 Sed ^ : £ 
(f*r. & 25.) s= ^ (K*r. 2. /A: 20. ) nimi- 

rum multiplicando numcratorcm pcr b d pro- 
dit a d [ 2.p. /6. 1 7.] & multiplicaftdo pcr bd dcnomi- 
torcm ^ prodit e b. Ergo &c. q.e. 2. 

Cbr. I. jNtcgrum a =3 ^ («r. 4.^/2 j.) 
fiergo pcrfra&ioncm ^ multiplicari dcbcat , ft- 

ab ab 

ftum crit ^ =^ ( *• P. P r °b* &*j*s ) h. c. 

intcgrum pcr fra&ioncm multiplicatur , fi ipfum 
in numcratorcm fradionis ducatur. 

Cor. 2. g Imilitcr , fi fraftio -i, divi- 
didcbcat pcra,fcu^H ,quotus crit ^ {z.p.hu» 

I <f c 

jus) hoc cft fra£Ho pcr intcgrum dividirur, fi 
jpfum intcgrum ducatur in eius dcnominatorcm . 



ac 

V 



Cor. (^Ontra quotuscx tfper ^ cft 

^^^^ c 

Sch. TT InC ab f olvitur fnultiplicatio , & 

XJL divifto mixtorum, nimirum mul- 



quoda wfnodo 

druplex 
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druptex ejl\ cum enim finguU partes muttiplica* 
toris duct debeant in fingulas multiplicandi , pri- 
us ducenda erit frattio adhtrens multiplicatori 
in eam , qua multiplicando adhdret , qux opcrati* 
abfo/vitur regula in praef. probl. tradita in- 
de eadem duci debet in integra multiplicandi 
ipftus % quod abfo/vitur regula tradita in cot. i/ 
inde integra mu/tip/icatoris in fraiiionem multi- 
plicandi , quod rurfus perficitur per regularH cor. 
1. denique integra mvltiplicandi in integra muU 
tip/icatoris, quod expedies regutis&tob. 6. vel 10. quod- 
fi integra ex fraffionibvs fecuhda , & tertu multi- 
plicationis eruta tranfferas ad ultimum faftum 
mere imtegrorum 9 muitiplicatio ex affe abfo/veturz 

6 i 6 6 

*T* +- 15=: 17-*--* ^ 17 -H- 

9 7 9 oi 

7 3 t\ 7 I »1 

17-*- ~* . Divifio pariter mixtorum quadrup/ex 

eft, eaque abfolvitur juxta (Prob. io. 2. p. huju% 

& cor. i.) J/<r quotus]ex 9 +- i p*r 3 +- i 

*o a 4S / \ ^ IO 

=3 4- S (45) 4- 3 SJ 4* -H ^ 

lii ~ 51 +. i [cor.tf. th. 20.] Etdem 

9 % 9 J 

operationes faci/ius abfolvuntur , ^ numeri mixti 

convcrtantur in frattioncs fpurias, & quidem ho- 

mgemas frattioni infima fpecici juxta regulam 

1 4 trtdj* 
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traditam in cor.3. th. 20. 5 & ex frattione prodeunt 
pofi multiplicattoncm , vel dtvtftonem rurfus cruan- 
tur integra ( cor. 6. th. 20. ) v. g. fi duci de- 

bear 3 ^ /» 2 +- > 3 + =3 ; 

3 4 3 

pras.) :rf' io +- / mixtus componatur ex 

pluribus pdrtibus 9 ita ut frattiones pofieriores re- 
ferantur ad unampmem earum, qu* exponun- 
tur per fratltonem\*nteriorem , tamquam ad to- 
tum , fratth v injima reducenda erit ad /implicem, 
inde cum antecedente ad idem nomen , poftmodum 
ad frattionem huius nominis reducendum erit ipfum 
integrum % ne fciticet rclationes, quas habent 
diverfd mixti partes ad tpta diverfa , mifceantur \ 9 
& pro iifdem habeantur . Sic numerus iuiiorum, 

ajftum y teruntiorum v. g. 3 +- +- < re- 

ducitur in ■ Non defunt apud pratticos arti- 

ficia quibus non modo in puris , fed etiam in fpu- 

rijs jraftionibus , compendiofe magis operantur $ fed 

hic talia fuj/icit attuliffe principia, ex quibus quifque 

poffi marte fuo compendia deducere , & compendio- 

rum apud prafiicos inventorum rationem dejjumere . 

T>rnh on 77* % fraciione data radicem 
jrruv. xu. % & - cubicam 

txtrahere. 

tfol T7 ^ uatur CK flumeratorc fecunda , vcl 
*r i l JU/ tertia radix , & huic lubfcribatm: 

iecun- 
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fecanda,velterriaradixdcnominatons.</./.7.M.c7* 2« , 

(probl. 19.) crgo[def.z6.] ~« =: V~£« . Sed 

a ss V*"* 2 , & * =3 V^* 4 [<&/. crgo &q 
g. 1. 

2. Eodcm moio demonftratar. 
Cot I Th ^ numero mixto radix cadem rc- 

JC# gula eruitur, fi ipfius pars inte^ra 
( cor. 3. tb. 20. ) couvertatur in fraftionem ejuf- 
dem denominatoris cum ca , cui adhasret v % g. % 

4_ (ror. «/.) , & ejus radix . quadrata, 

4 4 

(probl. pYdf.) eft ^ -| i [ C or. 6. th. 20.] 

2 2 

& 3 v< ^ 4* (" r * *■ *ft)v«|w ra- 
dix cubica (proW. pr<e/) cft ^ ii [w. <S.. 

L 1 2 a 

Cor 2. alicujus inregri a% radix defiderc- 

v3 tur in partibus, quarum dcaomi- 
nator fit b 5 redu&o intcgro a* ad fra&ionem, 

J^L a*,~* crit illius radix ( probl. prdf. ) Sc 

quidcm in partibus , quibus b nomcn tribuit : fimi- 
litcr fi in partibus per b dcnominatis defideretut 
radix cubica numeri a 3 , debebit a* reduci ad .fra- 
ttionem , cujus dcnominator fit b* , ex qua radix 
cubica (probl. prdf.) cruta crit frattio, cujus dcno- 
minatqx: crit b.. .. 

Cor.U 
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Cor. 7. Q l f adix fccunda defiderctur in dc- 



ioo , adcoque numerus propofitus erit multipli- 
candus per 100 , quod tit eidcm ad dexteram 
adjicicndo oo (cor. x.prob. 10.) fi in centefimis, cnt 
b « roo,& b* =j ioooo,adeoquc numerus pro- 
pofitus crit duccndus in ioooo,quod fit ci ad dex- 
teram adjicicndo bis oo . In gcncre numcro propofico 
adjicienda funt tot oo,quot o funt in dcnominatorc 
b . Si vero in decimis, ccntefimis &c. defideretur radix 
tertia,fimili calcuio invcmes numero propofito adji- 
cicnda efle tot ooo, quot o funt in denominatorc • 
Sch. f\Ucm ujum habeant , qua in cor. 



auadrata non funt, aut perfefti cubi 9 fed erui 
Jolum poteft radix maximi quadrati , aut cubi in 
ijs contcnti ; atque huius quidem radicis nota ulth 
tna fi unitate augeatur , ex multiplicatione radicis 
per fe ipfam proait numerus propofito maior :. vide 
n. 3. in ref. prob. ij. & i+. Radix ergo huiuf- 
w>di a <iera quidem deficit , fed defe&us infra r. 
eft\ & quo minor quantitas pro \. fumitur , fcm- 
per dcfeitus ille minor evadit . Jguamobrem metho* 
dus eruendi radtcem in partibus decimis 9 ccntcfi- 
mis &c. ad eas quantumcumque veris approximan* 
das conducit. Non negandum interim, quod ubi 
ex dato numero integro radix accurata in integris 
erui non piteft, nec in fra&is ea erui poteft. Ea 
tmm fi in fraiiis daretur, aut cjfct vcra fra* 

8$* 



cimis, crit b =j 10 , & b* =5 




Digitized by Google 



arithmetica: tf9 

ffio t aut fpuria,qua ad intcgra reduci nonpotcft (fi 
tnim pofjfet, radix dati numcri darctur in inte- 
gris , quod efi contra hyp. ) Porro fra£iio, q ua dati 
numeri radix fit , in fc dufta illum numerum pro- 
ducerc debct. [ fch.. proW. 14. ] Atqti fraftio vera 
in fe ducia intcgrum ncquit producerc , fcd potius 
fra£lioncm ipfa minorcm ( probL 19.) nec intcgrum 
produccrc potcft frafiio fpurta , qu* ad intcgra rc- 
duci non poffit. Exponatur cntm pcr mixtum a 

•H ^ ,eritfatiurb a* -iiL ^ i? . Jam fi 

c c c* 

cruantur (fiqua conttnct) tntegra, attt »/- 

A/7 remanebit , /0 r*/* « intcntum , 
fra{iio, cujus dcnominator jit c ( cor. 6. th. 20.) 

^3 ^ / r *tf'* fraftionis, cujus denominO- 

tor eft c (probl. i<5. J afcffgw ^5 r*» ///* rrjf- 

<W frailione integrum nequit efficcfi , p>*- 
/»<*? e/Afm /* m/* intentum habctur . In cubo 
hujufmodi fra&ionum fpuriarum oriuntur fraffio* 
nes fraElionum , adcoquc quoad radiccm cubicam 
propofitum luculentius evincitur . Hinc li numcrt a 
radix in integris non detur , ea foluni indicari po- 
terit per V~* a . Atquc cn tibi gcnefim numcrorum 
irrationalium . 1 
Sch< 2. jyofiquam regulas traiidimus ope* 

JL randi in fraciis, & mixtis, quo- 
niam ufuvcnit r ut operatifnes ipfa fra£limet iia 
immutcht, ut dc carum vakre judictum ferri ne- 
%ucat % opera pratium crit modum bic ajfignar* 

buiuf* 
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hujufmodi judicium tuto ferendi. Sed prius obferuo, 
quodfi tntegrum figntt aliquam fpeeiem fnperio Y em 
puta libram^ affem, decempedam &c. fradJio tunc 
tandem tatelltgt dicitur y cum Jnvcnitur, quot infe- 
■ riora eadcm /rgnet , quot uncias , quot teruntta y 
pedes &c Totum ergo negotium huc redit , ut fi 
ddtomtnator fratttonis non ftt idem cum illo , quod 
refpondet fpeciebus inferioribus confideratis ad inftar 
fr'aaior*um, fpccrerum fuperiorum, feu ft non fit idem 
cum numero inferiorum , qu£ continet fuperius , fra- 
ftto falvo valore convertatur in a/iam y qud hufuf- 
tnodt denominatore gaudeat . v. g. in ponderibus lu 
brd continet 12 uncias ; fi ergo Jradto non gau- 
deat dinominatort 12, in aHam, qv* hunc habeat 
denomtnatorem , convcrtcnda erit , ut fic numera- 
tor noyus uncias nume ret , efto igitur. 

JProl?. 2 1 • X7 ^ Ra tti° nim transformare in 

Jl aljam ejufdem valoris , & 
r t " denominatoris datil % 

jttc/bL T^^ c denominatorcm datum in nu* 
J 0 VJ | mcratorcm fraftionis propofit», & 
fa&um dividc pcr primum denominatorem , quo- 
to fubfcnbe datum dcnominatorem . d. f v. g. 

~ fit rcduccnda ad dcnominatorem 12 
3 

8 

k is jH£ IL,^* » , ut adco fi fcrmo fit dc pon- 



habe- 



dcribus , illa fraaio^-H librae aequivaleat ofto unciis 

Z>«W, pRaftio iJL =; 4i {cor.i.th.10.) * Ssl 
(tdemcor) g. e t d t * 5 . , , 
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Sch. I . £ ' divtdendo 3 c pei b aliquod /eff^ 



dunm fuperfit t , *q'40tti$ in tntc- 
grts erit numcrator proxtmus fraffionis cui fnb- 
fMbendns cft dinominator datus y fra&io autem* 

_ » ■ ■ \ ..... v» • ■*■ 

cr/t complernentum, .mtmeratartf, .^ttfdem.,^. 

pYoinde idem denominator c fubfcriptus intellige-; 
tttr t eamque ob rem , fi quotus i» integris proxu 

muf fit q , refidutm r , fratfio A redufta . eti. 

* <• • 'B"'~- »•»..»»>»-»*- 

dcnomtnatorem c dqutvalet Q+- t* ~ *-< t* 

C D C 

illa igittfr fraftip 9 qu* fupercft, ip jfivifionc m 
hoc prob. pr*cepta\ *ft frattio ' fra£iioni$\ K cujus 
fimptex ipfi rcfpondens eft alia fraffio, cujus nu- 
merator eft i , dcnominator ille , ad qucm prima 

fre&io rcdu£la eft . Sic r/<fc£* *</ denomina* 

*W x > - ^ *- 72 i**" in ponderibus 
quatuot unciis +. quatuor quintis unius uncU : 
Cbr. I. /^YUbifi Jpecies iriferior aliain fub 
% fe cpntineat, ut v. g. qnciafcru- 

f>u!os, fex * fraftioiic fccuh&a eodem modoeructi- 
rur fcftipiili eadem tc^la v ..qua unciae *x ptima ; 
fi i pfa reducatur ad deitominarorem eundcm cnm 
numcro fcrupulorura hi tuicia cont^ntotiim, ypk 
iii ge^ifierc ad nurneratorem eundem nutnero 
fpecicrum infcrioru* in fupcriori contcntarum ^ 

Scb * 
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O T T praiiici rcftduum ptimum 9 
ow. 4.. quod ^ pHm£ j ra£lt0ni5 nii . 

mcrator , in divifione dueunt fiatm in denomina* 
tqtm fpectei ipferioris, ut fi dividant feuta 9 i» 
l.o qui eft denominator iuliorum , & faftum di- 
miunt per dirtiforem, qui eft itiius denominator 9 
quotum bunc adjicientcs primo 9 & fubfcribentes 
tpfi pro dcnominatorc eum numerum , in quern du- 
Xere refiduum primum. Refiduum fecundum in de- 
nominatorem tertU fpcciei , reftduum tcrtium in de- 
mminatorem quartk ducunt , & femper fatta divu 
dunt per diviforem primum v. g. Dividendo 19 

fcuta per7 9 quotus eft i , q*i juxta hanc re? 
vuUm rcducitur in i *~ <r-* +- ^ A 

c| 10 IQ V* fO» 

fuppofitis fpetitbm nummortm more Roman* divifiU 
nimirqm fcut* fiivfa, h i.a julhs juti* w 1.0 
tffcs, afft jn 5 teruntia. in quiSus divifio ter* 
thtnatttr. Vnde tlle quoius valet fcuta dtte t 
julios feptem , affem unum , teruntia o r . . Cum 
vero ex Ipfa divtfione nummorum ip fpecies infe* 
TJorcs iwtttfcant denominatores harum fratlith 
num, p retktri ppjfmi \,& fuhmttUigi , fitt ut frt, 

quott foffit tmftribi ! i, 7. i. -Sttmuf 

epimprimam nofam tfft fctttorm , fttunaamjuljth 
rmm, itrtiam afmm , quMam ttrtmmmm. 
Cor 2 /^Um multiplicatio numeri cuiuf- 

V-/ cumquc pcr 10, ioo, iopo &p. 
fiat adjicicnda ad dcxtcram iUi numcto o, yt\ 

00, vc 



igmzea Dy 
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oo , vcl ooo &c fradio cuiufcumquc gcncris ad 
decimalcm cuiufcumquc ordinis reducitur, fi nn- 
meratoh ad dexccram tQt cyphrx adjciantur , qupt 
unirates habct numerus exponcns ordinem, ad 
quem cft reduccnda, & numerus indc exurgens 

per denominatorem dividatur . Sic fraSio A 

redufta ad decimalcm quinti ordinis cvadit 

zz":» 

X redufia ad decimalem noni ordinis 

7 

cvadit 3000000000 ; 7 =s 41*5714« A ao: 



42857142«. 

7 

Scb. 7 ^ m *" M v ifi° ne nfiduum divifh 

(L/ re majas effe nequeat f nec ipfi 
dquari} alias in eo adhuc contineretur y numerator fra- 
fiionis, qua ex divifione emergit , femper erit 
denominatore minor , ac proinde ipfa fraftio minqr 
witate, ( cor. 5. dcf. 20. ). Eft autem fratti* 
oriens in reduttione fra£lionum ad datum nomen 
fra&io fraftionis , cui relpondens fraffio fimplcx 
eft fraftio, cuius numerator 1 denominator vieto 
ille % [ ad quem prima fraclio reducitur, v. g. Si 

«-« redueas addccimas, fraftio — « in ea redu- 

1 * f 7 

Hione oricns aquiualet rf— • mius decim* ( fch; 

y 

jrseccd ) huiufmodi ergo fraftio fmplesi rcfpeftu 
{tammis im et rcdtttim «riems {< babet *tu 
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( ich. th. 22. ) & proinde fraiiio trtehs iri rei+ 
fttone ad dectmalem cuiufcumque ordtnis femper 
winor eji fra£itone y cuius denominator fit articu- 

lus illius ordinis 9 \& numerator. i . Sic *-i in 
cor. precedenti valent 0.00000000 \ 7 & ipfa 

7 

hac decimali mtnores funt. 
Cor 2 13 tduccndo igitur fra&iotiem ex di- 

XV vifionc integrorum prodcuntcra 
ad decimales^ fcu quod perinde eft, adjiciendp 
ad dexteram dividendi cyphras , (cu o , & divifio- 
, nem profequendo ( juxta feh. i . ) quotus -ad vq- 
rum quantunlibet approximatur, ita ut-cius defe- 
ftu« fit minor qualibct minima dcdmaji parti- 
cula. Sig fi quotum ex 1.7 per 7 dcfidercs, ita 
vero propinqubm, ut ab eo non deficUt nc uria 
quidcm millies millioncfima; obterito qDQto 2, 

fra&io *2+ reducatur ad decimaleqi * infra quam 
7 

defeftus exiftere dcbet , ut in cor. prde. hmufmodi 
proximus ad vcrum quotus erk 2. 4^^57142». 

Qui a vcro dsfictet ^ ^iUi^s millioqcfimaj h. c. 

jic una quidem femimillics* rtiillionefima. 
€or 4 O Imilitcr fi nuinerator fraSioWs cuiu£ 
9 :T k3 libet muitiplicctur totje* per £x, 
& fafto totidcm ad dexteram adiciantur cyphras 
feu 0 , jquot unitates habet niamerus exponens or- 
dinem fexageiSmalis, ad quam fraftioncm datam 
rcduccrc y vorieris, & numerum inde orientem 
dividas pcr faftionis dats denominatorcm , quotus 

crit 
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erit numerator fexagefimalis, ad quam reducere 
quxris ( vid cor. 2. ) atquc hic cadem notanda 
cccurrunt , quae in fch. praced. & eius cor. no- 
tavimus . \ ' 

Dcf 27. C * * n rcdu&ione fra&ionis ad dc- 
J * ' * O cimalem , vel fexagefimalcm , 
nuila oriatur nova fractio, tunc decimalis vel 
iexagefimalis inventa attingiM^curate valorem ; da- 
ta: \ cx quo exacta vocatur ; fi aurem nova fra&io 
oriatur, tum decimalis, & fcxagefimalis ad valo- 
rem verum datae fra&ionis prope accedit , proin? 
dequc dicitur approximans. In frattione illa,<juac 
cxponit defedtum decimalis a . vcro vaiore , fi bu- 
merator eft minor medietate denominatoris , defe- 
fius erit infra medietatem unitatis, ad quam re- 
ffertur nota ultima fra&ioms dccimalis,* vel fexa- 



mcdietati denominatQris nijmerator 
aequatur , defe&us crit mcdictas eius unitatis* fi 
dimidio denominatore fuerit maior, dcfe&us erit 
illa eadcm unitate maior ( th. 20. ) : in ultimo 
horum cafuum confultum cft uitimas deciraalis^ 
aut fcxagefimalis notae adijcere u&itatti*i, fielodS 
illius fra&ionis fubftituere aliapi fub ijgno-* 9 
quas eodem gaudeat denominatore , fed Iqco 
numeratoris habeat excefTum denominatoris fu r 
pra ipfum nuracratorem . Tunc cnim fraftio At? 
cimaiis verum valorem cxcedct , fcd cxceflu ia- 
fra medietatem tmitatis , ad quam refertur ultima 

nota, exiftcnte. Sic loco 0. 0 2 -k — « pra> 

(Ut fubftitucrc o.o $ -h .Namo. o $ ex. 

K ccdet 
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cedet valorcm vcrum, fcd cxccffus longe mtnor 
crit dcfcftu prims 0.02. 

P*v)/> ^ TT^Raftiones decimales addere $ 
trrov. MM. J4 ^trabm , mtltipiicare 9 

dividere . 

Educantur ad fbrmam intc^romm 




" \ XY (prob. 5,) inde addantur, fiifa* 
trahamiir, multipliccntur , dividantur cadcm penb 
tus regula, qua integra ipfa. d.f. c. g. S. 907$ 

+~ 88. 70565 4- O. 3O4O =: 97. 9^7M* 
&S. 9075 — O.OO88 = 8. 8*87 .& 8. 34* 

in 3. 34 =s 27. 87230 & quotuscxtf. 4°+* 
pcr o. 004 =3 iaoi . 2 

Obferva tamen in multiplicationc locumin- 
tcgrorum ad liniftram promoveri toties,quot notas 
habentpoft intcgra multiplicator, & mulfplicandum, 
in divifionc vcro locum intcgrorum in quoto tot ioca 
habcrc poft fc ad dexteram , quot unitatcs rcmanent 
fubtrafto numcro notarum pott intcgra in dividcntc 
cx numero notarum poft intcgra in dtvidendo* 
Dem 17 Raftioncs adduntur , & fubrrahuntut 
^ * JO rcducendo primum eas a.i idec* 
aomcri, deinde numcratores ipfarum addendo, 
vcl fubtrahendo (Prob. 18.). Poiro decimalesad 
formam mtegrorum rcducuntur , rcticcndo carum 
dendminatorcs , & numcratorum notas ita difpo- 
nendo, ut ex loco ipfarum innotcfcat denoraina» 
feor carum cuilibct convcniens (Preb. $. Jutpro* 
indc notx cundem locum occupantcs eodecu 
gaudeant denominatore , & pcrihdc ac in inte- 
gris a dcxtra ad finjftram progrcdichtcs valorern 
obtincanc dccuplum. kitar fi numcri , qui ex- 

pdmuat 



igiuzeo Dy Vj 



oogle 



AKITHMETICJF.. 



primunt dccimales ad formam integrorum redu- 
ftas, addatuur, vd fubrrahantureodcmmodo, quo 
ipia inttura, fumma, vcl refiduum erit numcrus 
rcfpondens fiimnue, vct diffcrentias dccimalium 
ipiarum ad tormam intcgri rcdudae. Similiter fra- 
ttiones multiplicaurur duccndo in fe inviccm nu- 
meratores, ac dtnominatores {prob. 19. )& denbmi- 
rator in dccimaiibus eft 1. cum aliquot ad de- 
dexteram cyphris, feu o ( def.n. ) Igirur factum 
ex denominatonbus carum erit 1 cum tot ad 
dextcram cyphris, feu o, quot earum habcntur in 
multipiicatoris, & multipiicandi dcnominatoribus 
( cor. z. prob. 10. ) feu quot funt in utroque 
notae poft integra . Igitur , ut fa&urn rcducatur ad 
formam integri , tot notac dcxtima; feparari dcbcnt 
in fafto numcratorum , quot fimul notas habcnt 
poft intcgra multiplicator > & multipl»candum, ut 
fic notas rcfidux dcfignent intcgra ( prob. 5. ] 

Sit dcnique dccimalis dividcnda pcr ~* 

cnt quotus ~? ff( P r *>- J P- ) ~ ~ (™- 

ttt. ) h. e. quotus cft fracKo , cuius numcra- 
tor cft quotus cmergcns cx divifionc numcrato- 
ris dividcndae per numeratorcm dividcntis , deno- 
minator vcro quotus cmcrgens cx divifione dcno- 
minatoris dividendae pcr dcnominatorem dividcn- 
tis. Quoniam crgo quotus fecundus cft unitas 
cum tot cyphris , feu o , quot funt in denomina- 
torc dividendo fubtradis iis, qux funt in dcno- 
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fubfcribenda cft i cum his cyphris, tamquath 
denominator . Qnae decimalis, fi ad formam intc- 
;ri teducatur {prob. 5. ] locus intcgrorum ha- 
>ebitur poft tot notas ad dcxtcram, quot funt 
cyphras in dcnominatorc dividcndas dcmptis jis, 
quas funt in denominatore dividentis, fcu, quod 
pcrinde eft, poft tot notas, quot habemur poft 
integra in fradtionc dividcnda , tot fubtra&is , quot 
habentur poft integra in dividente. 
Sch 1 T * c m * opera erit , fi de de- 

JLj[ cima/ibus approximanttbus nonnul* 
la notemus. , 

1. Sidecimaies addendd fuerint approximan* 
tes 9 nota u/tima fummx erit incerta 9 cx def. 27. 
Attamen poteft u/tima nota ad fummum intfgra 
deficere 1. pro fingulis binis approximantibus 
defe£livis , vel excedere pro binis approximanth 
bus pcr exceffum : defeftus enim , vel exceffus uni- 
us ad fummum unitatis nota u/tima medietatem 
poteft addquare . ( def. 27. ) Unde /i in datis nUmercn- 
tur approximantes utriujque fpecici, dignofcentur om- 
nes unitates,qux ad fummum in nota u/tima dcficiunt, 
aut per qpas , excjCjdit • v. g. Si addendt approxi- 
mantes fuerint 12, ex quibus 8 fint defeHive , 4 
-excedentes, error in ultima nota fumm* ad fum- 
mum conftfiere poterit itf duarum unitatum defe- 
£iu . At fi ipfa approximantes alia fint unius , al- 
tera a/terius gradus , tunc mn folum incerta erit 
ultima nota , f(4 t *M* etiam , .; qu+ in fumma refe- 
runtur ad illum gradum v, g« fi fraHiones appro- 
ximantes fyerint : 16 ex qvibus o£lo ftnt fexti 
gradnt % + quittti gradus , 1 ttrjti 7 & z fecun- 

. di, ith 
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di, inccrtd erunt in fumma nota fexta y feu pr/- 
ma ad dexteram y quinta poft integra y feu fccun- 
da a dextera , nota tertia poft intcgra , feu quarta 
a dextera y & fecunda poft integra 9 feu quinta a 
dcxtera y de quibus erroribus fingulis juxta regu- 
lampaulo ante datam judicare poteris . 

2. In rejiduo autem fi fubtrahcnda^ , & mi- 
ntcnda fint amba approximantes oer dcfeftum, 
vcl per exccffum , quoniam defettus , vel cx- 
ccffus major medietatem unitatis nou ultima ad 
fummum potcfi attingere , idcm minore mulftatus 
infra eam medietatem effe debcbit , nota igitur 
ultima refidui erit vero valori propinauior , quam 
altcrutra y vel utraque ultima nota datarum , ut 
proinde in refiduo nou omnes ceru fint . At ficri 
tamcn potefl , ut (i dat* dcficiant , refiduum ex- 
ccdat , & contra i tunt cum fcilicet defc£lus , vel 
cxccjfus fubtrahendd eft major defettu , vel excejft* 



. Sic , (i ex 2,0 4 •—^ fubtrahi debe- 

tnto. 15 +- 4i faffa decimalium fubtrattiont 

rcftduum erit 1 . 89 fubtrattis autem autem Je- 

fcttibus refiduum erit ^-h ^ y quod cum fit fub 

Hgno r*H , oftendit refiduum inuentum excedere , & 

cum fit minus tum ^ 9 tum^ y etiamex eo coU 

tigitur a veritate ipfum minus , quam datas di- 
ftart. At fi altera fuerit approximans pcr dcfc- 
£lum , altera pcr exccffum , tum fubtrattio crro- 
rm fub diverfis fignis p tpfos colligendo in unam 

j£ 3 jumman^ 
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fummam, (prob. 7. & 9.) qna ad Jrsmmum units* 
tem notd uttimi rcfidui potclt addq*4arc , tmde *n 
hoc cafu upta ulttma rcfidti ccrta non eji , fed 
m unitate intcgra ad fummum crr$rcm admtt- 
ttrc poteft , & quidcm in dcfc£l't % fi covtra vero 
minucnda cxccdat , fubtrabcuda deficiat , in exccfiu ■ 

Sit enim defeftvs femrarts minuend* »-L ^fit excef- 

2 

1 

fus fummus fubtrahcnda *-« ( dcf 27. ) [primus qui* 
dcm erit fub figno 4-, fccundus fub ft^no -* t & fubtra* 
iiofccundo ex primo rcfiduum <r/? [ 1 2. ] f—i ( th. 

so.) « +- I . J^o^/? exccffus minuendd funmusfit , 

&defelius fubtrahcndd fummnspariter , ///* 
/fcft figno-*,hic fubfigno*-, (def.17.) fabtraftione fa- 
&a refiduum erit — ^ =3 — 1 . [/*. 12.^ *0.J 

3 /* multipltcationc , ^ multiplicanda fit fra- 

£ih dccimalis approximans , r# fy^ulis^ multU 

plicatoris notis in dcxtimam taulttplicandi crunt 

$»certa 9 qua eum ordinatim per unum locum ad 

finiftram promovcantur ( prob 10. ) tot in produ- 

£io nou a dcxtera ad fintftram erunt iucertd, quot 

funt motd multiplicatoris ; dr crtito aliquo in cafm 

faftum ex aliqna mWtip/icatoris nota conjiare pof 

fit duabus notis ambabus inccrtis , ut fi defccius 

2 9 
fuerit — & nota multiplicatoris 7 , cr dexti- 

wa mtdtiplicandi nota pariter 7 , in faSio una ai* 
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h nc , prapter dtcta$ } uota inccrta cffc poterit , unde 
mumer>t$ notarum inccrtarnm in fatto fupcrat unu 
taie Hunnrtit» notarum in multtplicatorc cxafto. 
^Kodfi exactus fucrit multiplicandus , & appro- 
X r man$ mu/ttp/icans , cum hic multip/icandus , 
m.idttpiicams ficri poffit , ( th. ij.) p<*/*/ r/io» 
*/> inccrtas Ja£H fupcrare dcbcrc unitate 

nxmeruM notarum in multiplicanda exacia % unde 
in gencrc , fi faftor altcrutcr fit approximans p 
numerus notarum incertarum in fa&o fcmper fupe» 
rct nvmernm notarum faftoris accurati. Ctim forru 
fattor cx nota qtaUbet multiplicatoris in dexti- 
mam mu/tiplicandi , fit ipfa dcxtima totics fibi 
addtta % qtoties nota multiplicatoris continct t 
( cor. 1 . dcf. 24.) , cx numero fccundo huius Scholis 
de maximo errofc notarum inctrtarum judicium 
profcrrc poterts. Si factor uterque fuerit approxi* 
man$ y ficlor pluribus conftans notts etiam fi fa- 
&or alter cffct accuracus ; producet injafto nu~ 
merum notarum incertarum unitatc majorem nu* 
mcro notarumjattor autcm conftans paucioribus notii 
aliquibusex iis noti$facti f qua jam incerta funt 9 pro* 
pter fattorem primum, fuam quoq\ dubietatem particu 
pabitjed mtarum inccrtatummumerum nonaugcbii 
( cx caC 1 . num. hurus 5 . ) undc , fi factor utcrque fue- 
rit approximans , numerus notarum incertarum infa* 
ito unttate fuperabit numerum notarum , fafiH maio* 
ris . SiuodH a/tcr fit approximans pcr defeftum 
altcr pcr exceffum, patet crrorem in faito pro* 
ventcntem ex uno fa£tore , vel quoaa partcm^ 
vel etiam quoad totum tolli poffc per eum , qus 
provenit cx altcro. rtrcor ncquod monct Woljuut 



Digitized by Google 



i 5 £ VE OPERATIONIBUS 

|. J77- *d corrigendum fa£ium y quando faftar taib 
tummodo unus eli incertus , & numerator defe&ui 
tquatur notd dextim* facioris aecurati , vera non 
fint. Ait enim tot unitates adjici fatto tx fingu* 
lis notis faftoris accurati in dextimam approxi» 
mantis ( addendum effet defeftivae; fi enim excederet 
potius h& unitates efjent demendd) quot decades 
involvit faftum ipfum . Sic in fuo exemplo 
o. 6666 4- 6 , 8 fatto 48 ex 6 dextima nota 
multtplicandi approximantis per defecium, ut im 
nuit fignum +- poji ipfum adte£ium y in 8 dexti* 
mam multiplieatoris adjicit y pro 4 decadihus in 
48, quatuor unitates, dr ' loco 48 ufurpat 52. Sed 
td verum effet fi ' denominator dcfettus effet to f 
quod quidem efi impoffibile , alias enim ipfe defe- 
ttus ejfct decimatis y & multiplicanda improprie 

exprimeretur per approximantem o. 66<56 4- »-h /ir</ 

melius exponeretur per accuratam o. 66666. 

/ den&minator fit minor denario , p/«r*5 , fi maior 

pauciores unitates adfcribenda erunt prddiQts fa- 

6 ■ 6 

fiis. Sit «— 1 fattum ex S in *—* erit 3 +• 
15 * ij 

•^i /tftfo 8 10 6 dextimam multipli- 

candi notam adnumerand* tantummodo ejfent 
tres unitates, quin tamen ultima neta certa 
tvaderet . 

4. Denique in diviftone , ^ dividenda fuerit 
approximans, dividens accurata in faffo ex divi- 
dente in quotum (A l. /0 fp/# dividenda th. 15. ) 
numerus tncertarum notarum Juperabit mitate 
- - fch. ) 
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numerum notarum dividentis ( p. 3. huius fch. ] 
Cognitis autem notis incertis dividendx facile 
aqnofces incertas quoti , fi bene attenderis ad quoti 
mtas % qa& prodeimt , quando dividens attingit no- 
tas dividendx incertas y id enim inccrt*. erunt . 
Si dividens fit approxtmans, & diviienda accura- 
ta,in fatto ex dividente in quotum numerus no- 
tarum incertarum unitate fuperabit numerum nth 
tarum dividentis , fi plures ipfa , vel quoti , // plu- 
res ifte notas habuerit ( cx p. 3. huius feh. ] & 
refidua , qud oriuntur , dum ex dividendd huiufmo- 
di facium [ucceffive fubtrahitur , erunt tncerta , 
quo ipfo incertd evadent notd quoti prodeuntes 
dividente ad illa refidua promota . Si dtviden- 
da, & dividens fuerint approximantes , refidua ipfa 
tx duplici capite fient ambigua, eo quod nempc 
faffum atnbiguum ex quoto in dividentem fubtrahu 
tur ex ambigua dividenda, & noU quoti pro- 
deuntes, dividente ad illa refidu* promota, part- 
ter amoigud erunt . 

VmU r>o 7"P Raftiones fexagelimaies addere 9 
rrot?. 25. fubnaher t 9 multiplicarc , & 

videre . 

Refnl T T Bi ipfas ad intcgrorum formam re* 

4\yuy. yj duxcris [ p ro b. 6.) numerds, 

cmi cundcm locum, poft intcgra occupant, 

iimui addc, vcl a ic inviccm iubtrahe eodem 

modo, quo adduntur, vci fubtrahuntur intcgra, 

hoc unicc notato , cx locis ad dextcram *ad loca 

ad fmiftram non transfcrri unitatem pro unaqua- 

quc dccadc, fcd folum pro fingulis fexagenarijs; 

&, fi in fubtraftione «x loco a finiftra ad pro- 

xurnm* 
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ximum vcrfus dexterr.m tranicrcnda fic unitat,' 
earo in hoc valcrc 60, quac orania manitdta 
funt cx fch. Pnb. s.Sic.j. 4, 7, 45 + 12. +6, 
50, +- O, 5 sa 15. 55, 57, 45, & 12. 4<*, 
50 _ 3. 4, 7, 45 = 9. 4*, 42, 13. ln mul- 
tipHcarionc id unicc notandum cam non fieri 
ducerdo fingulas notas unius tn fingulas altcrius, 
& mdinatiiU fafta fabfcribcpdo, ut in decimali- 
bus, fcd diiMnctis n.ultiplicati* nibus prius invc- 
uiri debere tactum cx toto numcro dextimi lod 
muHi;;licutor:$ in totum nMiicrrm, qm.cft ; n 
unoquoque loco muitipiicandi , procedendo a dcx- 
tera ad finiftram , & cx fa&is ad dcxtcram ad 
fadia ad finiftrcm pro linguiis lcxagcrarijs unita- 
tcm clfc trsnsferendarn ? idcmquc ttficiento ia 
Durreris cueterorum multiplicatcris locorum, cujus 
quidem cxceptionis cautam dctcximus m ( fch. 
Prob. 5. ) Cum ftfta cx numeri totis diltin&o- 
rum locorum poflint cfle numeri tribus, Sc 
quatuor noris conftaorcs, in qiibus noa lta fa- 
ci)c,&prompte viieris, quot (cxagenaria coutiac* 
ant , quarnam pars iplorum fcnucnda fit , Sc 
quot unitatcs ex ipfis ad finiftram Itut promo* 
vcndx, non levi Uiumcnto crit in multiplicatio* 
nc Tabtt^a poft refolutioaeiri haac apponcnda t 
in qua exprimuntur faJia cx 60 in omncs nu- 
mcros infra ipfum: fi cnim in luc Tabula qucefivc» 
ris fottim quedlibct in muhipricatione invcntura 
vcl ntyncruni toto facto prrxime minorcm, ad 
latus ejus ,nu ncri habcbis numcrum 1. iiatuni 
transtcrendum , £: cx co fub.r.xeris nume- 
luin labui*, refuiuum eat pars tacu <xmfa> 
V beuda. 
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bcnda. v. duccndo 5+ in 59 facium cft 31. 
86, quod quidem in Tabula dcfidcrarur, fcd 
numcrus proxime minor cft 3180, cui ad fin>ftram 
rcfpondcr 5 3 ; loco crgo illius fa&i fcnbirur 6 
diffcrcntia intcr 3186, & 31 80, & ad fequcng 
faaum ttanfteruntur 53 unitates. Diyiiio demquc 
r. „ cadcm rationc, qua dirifio dc- 



cimalium $ hoc uaicc notato , quod cum in illis 
unica nota conftent articuli finguli, unica nota t 
aut ad fummum dux dividenda? dividuntur por 
unicam dividentis, & buotus fcmpcr uuica nota 9 
conftans in fingulis a&ibus dtvifionis afliimitur , Sc 
unitas in illis ad finiftram valet dccem in loco 
proximo ad dcxtcram, fcd in iftis articuli con- 
ftare poflunt duabus notis, 8c proindc non num- 
quam uno i£k\i dax fimul notae, vcl criam trcs 
per duas , aut per unam funt dividend», in iftis 
unitas in loco finiftro valct to in proximo dex- 
tcro, & quotus in iftis duabus notis conftans 
afTumi potcft, & in illis moltipiicationcs ficnt 
codcm pafto, ac in integris, fcd in iftis fiunt 
rcgula fuperias tradita. Tum in fafto, tum in 
quoto numcrus locorum poft integra dctcrmina- 
tur t utin decimalibus, 

Dtrn. T7 ft P 10 ^» cadcm cum dcmoftraftio* 
Jjj ne prob. praecedcntis , ita ut illa fe- 
ic quoad vcrba hic tranfcribi poffit; quod (i 
wtcndas ad id , quod habcnr comraunc cftcmiaei 
harum fraffionum, quod facilc dignofcitur, cx 
ijs, qus tradita funt in Cap. 2. ontologiae quo- 
damniodo haiufmodi ptob. demonftrarc poteris* 
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Jabula pro Arithmetica fexagefimalium , in <ju& 

: exhibentur faffa ex 60 in omnes Jub ipfo 60 

• .•1« « t «#,ttfi 

* * * ~ t •».< • .«•» 



4 [240 j 16 [ 9<fo[ 28 [f6*8oj 4» |24Qo[ 52 |3iio 



5 [?oo [ 17 [ioioj 29 j l 74°[ +1 ]H 6o \ [3 T 8o 



6 {360 [ 18 [io8o[ 30 [>8ooj 42 [i5*o[ 54 [3*4° 



* 
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1 \ 6o l 1 > ] 78o I V soo l 37 I 2 * 2Q I 49 1 2940 

% jno [ 14 [ 84b[ 26 j*56o[ 38 [2180 j 50 [3000 



3 [ 80 J 15 [ 9Qo[ *7 [i^o[ 39 [*H»[ 5' [306 



7 [4*o [ i» [H4Q[ 3' [i86o[ 43 [ 2 5 8o [ 55 [33°° 



8 [480 j 20 jnooj |2 j»9*oj 44 j^ej 56 j$3<fo 



9 [540 j 21 [n6o[ 3* ['9* [ 4< [2700 j 57 [34^0 



10 J<foj j 22 [13 -oj 34 [204«! 46 j*7<fo[ ^8 [3480 



1 [660 [ 23 [t38o[ 35 [2iooj 47 j282oj 59 ^3540 



12 j7?o j 24 jt44o[ 36 j2T<fo[ 4I j28»oj 60 j^doo 



Jl dendus tum in decimaltbus, tum in 
fexagefimalibus divtfore minor fit y & 
e* in eafu divtfio fieri nequeat . Sed in dccimali- 
bus falvo valore fraEiionis , cui ad formam inte- 
gri red'4cl& refpondet numerus dividendus , cyphr* 
quotcumque ipK dividendo ad dexteram adjici pof- 
smt 9 ut divifon mhr cvadat, & divtfio affa 
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peragi possit $ dico falvo valore 5 nott enim divi- 
dendi adiettis cypbris ad finiftram promoventur 9 
& eo ipfo intelltguntur [ prob. 5 J denominatori 
totidem cyphr* adiett*\ quo ipjo vaUr decimalh 
minime immutatur . In fexagefimalibus vero pari 
propemodum facilitate dividendws nymcrus % fi fit 
dividente minor , redditur maior , non ipfum quU 
dem multiplicando per 10 aut ,eius mutttptos^ut 
fit in decimalibus addendo ipfi -cypbr-as \ feu o ( 
Cor. Pob. 2 ) fed per 60 ( ich. prob, 5 ) 
aut eius multiplos y & fatto faenttr in articth u 
los diftributo ( p. $. prob* hujua.* >. 

* r . 1 * * '*. 

, C A P. IV* ' « 
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DE COMPARATIONE 



r NUMER.ORUM 

. ARTICULUS I. - 
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v ZJ* Ratione, Prtportione, & Vrogreffme " 

Arithmetica. u 

DeflR Omparatia numerffom fecundum 

diffcrcntiam dicitur ratio arithmeti- 
ca. Jdcntitas duarum Ihujufmodi; rationum dici- 
tur arithmetica proportio , difcrcta quvdem , fi nu- 
mcri fecundum diffcrcntiam Comparad fint qua- 
tuor diverfi , continua vero , fi fe^undus fit ter- 
minus ad quem in prima ratione, $c tcrmipus <* 

quo ia fccuada. Sk a, a d & c 7 c £ d funt 



igmzea i 



»y Google 



fcj* VE COMPARATIONE 

arithmeticc 7 & difcrcttm propoi tionales , a, a+L 
d y a z d funt acithmeticc, <Sc coutinue pro- 
ponionnies, & m numcris cxcmplum difcrcts 
proporrionis cftz, 5,7, io. continua: vcro 2, 
,5,8; Scrics dcmum continuc arquiditfcrenrium , 
feu cuntinue arithmctice proportionanum cll pro- 
grcffio artthmctua . • 

Sch.l C ' ** una rat * me ^ithmetica differentia 
"l3 fit^pofitiva , tn aitera negativa , buiuf- 
wodi dtfterentta erunt hcterogencd (n. 3. prol. ) & 
■rattones non dicentur Cddcm. Sic 4. 2, 8. 10. 
non habent eandem rationem arithmeticam. 
CoT. I C It differentia d 9 & primus terminus 

*3 a, erit fecundus a +1 d (def. 22. 
w/ 23. ) dato igitur primo termino inveni- 
tur fccundus, fi.primo adijciatur difFcrcntia fub 
figno ubi termini crclcere debent , fub figno 
— , ubi dcfcrefcere . 

Cot. 2. T ^ P ro £* cr &° ***th. erit 2.« a +1 

Xj/, J.« * 2 d , 4.US 4 hP», 
| d f 5.us 4 4- 4 ^r. &, fi numerus tcrmi» 
norum fit n y crit ultimus £ (» — « 1) ^ ^ 

Sch. Q Q** 4 ™ +" fpettat crefccntem, 

' ^ ~* ad dcfcrejcentem rattonem . 
, oftenfa funt , utrique conveniunt , /rf 
tttrumque appofuimus . Utriqne etiam rationi 
€onveniunt y qust Jequntnr ; fed evitanda confuftonis 
caufa unico , nempc 4- utcmur . demonftratio- 
ttes fcquentcs ad rationcm dccrcfcentem applicarc 
€upiun$ 9 figna afficicntia ipfam d in contraria mu* 

Sch. 2. 
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Srh. $ 7VT 0/4 tn P r °g re fi 0f$e numerum ipfi 
JLv d prafixum hdicare di/lantiam 
Urmini y ad qvcm fpeciat, a primo, & differen* 
vam tnter duos nttmeros ipfi d prefixos in dxobrt 
termmts indicare dijlantiar* rpforum. Sic terminus 
a 4- 7 il dnbus locis diftat ab a 4- 5 /'flrr* 
coefnaens ip/ius d indicet qftoffes pro dato ter* 
tnino alticirnda fit d ipft a , terminus pofterior cum 
a>tcr:orc on eait quoad primttm terminnm , & quo- 
aiminorem numerum differentiarum , difcepat quo- 
ad excetfum nttmeri majoris earumdem ftpra mho» 
rcm . ^k. ia Prol.) Stc a H 7 d cum a +-2J 
mvextt q^aJ a, v quo ad 1 d } difcrepat in 
Sd. Itaque differtntia termtnt pofleriorts ab anteri* 
eri h*betur y ft numerus cxponcns dijianttam duca* 
t*r m d differcnttam primi a fecundo, 
Cor 2 C 1 intcrduosdatos q ix a icut quotcu n- 
5 * O qic mcdn ArittuiKticc pr iputio» 
nalcs, muiKrus mcdiocum qu-vficomin indicabit 
diftaacuoi ulcimi mcdiorum a primo Uaorum. 
Stt itqac primas dacocum a, alrcr b f numcrus 
mcdiorum *,cric (fcb. j.) * -«* » i > * ) 4 

& ( i 9 . ) . =5 rf. Si crgodiffcrcntiada- 

torum dividarur per numerum medi«rum quaefito • 
nim,i.aufom,quotuserit d ffcrc maprimi aftcun,- 
do, qua data (cor. i.) reliqji racdii inuenientur, 
Cor . A. T T Ltimus » 53 4 +-'■(«•'—' I I 

« - <f =s ( n * i ) d y adeoqic \j' m =* * 

i^. lj cx qua foimula <Uco primo, & nlti- 

mo cun 
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mo cum numero terminorum invcnitur diffc- 
rentia . 

Cor < "T^Atis autem *, & d inveni- 

\J tur n fimili calculo. Nimirum 
u ^ a =2 [•* — i ] 4 («r. 4. ) ergo (th. 19 ) 

* \* n - 1, & K 10. ) 

C7or 6 AtJs * 1 & ^ quxratur , quaro fcdem 
JL/ occupet in fcrie tcrminus ad eam fpc- 
ftans v. g. £$fi ponatur feries terminari in b 9 b 
fungetur vice ultimi u. Si ergo loco u fubftitua- 
tur^ in formula exponcntc n [ cor. 5. ] n cx- 
ponct fedem ab ipfo 6 occupatam . Pari modo (i quae- 
ratur quifnam numerus occupct fcdem datam m f 
fi ponatur feries terminari in termino mtno $ crit 
m numerus terminorum , & numerus quxfitus 
erit terminus ultimus * quarc (i *jn formula 
(cor.. 4. ) u =3 a +~( m ~ 1) d, loco u fubftitua- 
tur m y habcbitur tcrminus occupans locum datum, 

Cor. 7. C 1 f* im us eft^crit fumma extrc- 
' \ v3 morum a 4- u. eft vero u =3 4 
( 3. ] adeoquc a 4~ u =s 2 j 
4- [ ». 1 ] * — . * =3 2 a +- ( n — i 1 ) 
<f - 2 (/6.13.) — 1) d.(cor.^def.i$.) 

Cor. & TN proportionc Arithmetica, fi pri- 
X mus rerminus fit*, 8c diffcrentia 
di erit etiam differcntia 3.» * 4.0 </ ,~ & fi 
tertius fit_/, crit 4- w ***r d , 2.0« vcro * 4- 
(ror. r, ) fumma vero cxtrcmorum * 4* * 
4- (pr«*. »0 Eft Ycro etiam fumma mc dictf »m 
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a +- d +- c ( prob. 8. ) quarc cum fit a +- c 
dzz a d +-c(fcb. i. 23. ) fumma cxtre- 
morum a:quatur fummae mcdiorum . 
Cor. Q. Uodli proportio fucrit cotinua 
-^' fccundus tcrminus viccs geret 

duorum terminorum mcdioium, & fumma mc- 
diorum crit dupla fecundi; in proportionc igitur 
Arithmetica continua fumma cxtremorum eft du- 
pla medij ( cor- y 8, ] 

Cor IO C* c inproportionc difcreta pri- 

O mus a 9 i.uus b 9 3.us *,4.us 
crit [ cor. %.~\a+-dzzb*-c. hinc * 4- 
^ — r^: b y a*\-d-4 b~c y b+-c-+d 
a y b a — c =: C/A. .i}.] Sir in 
continua i.us * ? 2.dus 3 , 3.us r , erit ( cor. 9, ) 

a c 1 b, -Z*^ z=i b [ th. 19. ) 2* 

2> 

^ f 2 Jj2 i - , a c. (th. 18. 1 3. ) 

23 T ^ progreffione Arithmetica tcr- 
** .1 mini aquidiftantes funt Aritbme- 
tice proportionales . • ; 

Detn TP ^rminorum aequidiftantium in pro- 
JL greffione Arithmetica differentia 
cft fa&um ex numero cxponente diftantiam in 
d(fcb.$.dcf.2S.]Qum igitur huiufmodi cxponens di- 
(laotise ( hyp. ) idem fit , & eadem pariter d 
[ def. 28. ] erunt termini aequjdiftantcs ctiam 
a:quidifferentcs , fcu Arithmctice proportionales 
( def . 28. ) q. e. d. 

Cor. \. CUmma ergo cxtremorum progr. 

i3 Arith. sequatur fummse medio- 
jum ab cxtrcmis «quidiftantium , fi nnmerus 

L termi- 



Digitized by Google 



iti r PE COMPARATIONE 

terminorum fit impar, duplo mcdii . ( cor. S. & 
9. def. 28. ) 

Cor. 2. Q Umma totius fcrici cft fumma cxtrc- 

morum totics fumpta, quotics ab ex* 
trcmis ad mcdium proccdcndo duo tcrmini aflumi 
polTunt [w.i.)h. e. produ&um cx lumma extremo- 
rum in dimidium numcrum tcrminorum . (dcf. 24.) 

Cor 2 Q 1 fumma /, primus tf, ultimus 
5 * O 0, crit ( cor. 1. ) f [ a 4- u] 

A . Hinc -£-zs , & M ^ a^u (tb. 

2 a ' n 



■2. 



19. ) , & - - * ~ a {th - u.) 



1 2 



Cbr. J,. ^ 4 "^ ~ **«-'(»- 1.) (cor.7.def. 
~ 28.) crgo / ;= 2 -H m^ n )d r v 
' 5 y [ wr. 3.) 

2 4» +" j|2 — # . 

. ( 10. ) 

Cor < Uoniam u =5. a V (« 1 ) d 

. .V^[^ 7 .^/ 2 8.]crit«^(»^ 
* [■/*. u.3& * t 4-« 1) (/£. 

ro. ] ergo/ ss > ( w\ 2. ) 

2 0* — n*d 4^9 J. 
^ 2 " (P^ 10 ') 

Cor. 6. TnRgo if.mPrt.) *"*** 4 -** 

-2 

2 — • ■+- n d 

^ ; — , proindc etiam *xd h- 

2 

0 cs 2 ^ »ai 4- 0 [/£. ig. 

Scb. 
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Sclu Tj* ^ bis formu/is alix adhue erui pof 
Jjj fent calculo factli , fed haftenus 
erutd folvendis circa progreffione s Arithmeticas 
prob/ematis fufficiunt . ' j 

ARTICULUS II. • 

. ■ 

Ve Rationibus in fe Jpeclatis , & de variis 
earundem fpeciebus. 

Dcf. 20. Th ^ quantitatum relatio, v cl com- 
J # ' Jlj paratio , pcr quam aequalcs , vcl 
dato modo inaequales dicuntur , ut jam vidjmus in n. S. 
Pro/. cft carumdem Ratio: quantitas , quae refer- 
tur antecedens y & ea, ad quam anteccdens rc- 
fcrtur, confequens adpcllatur; antcccdcns, & con- 
feqaens communi nomine dicuntur Termini Ra~ 
uonis-, in pluribus porro rationibus anteccdentia 
antccedcntibus , confcqucntia confcquentibus ho- 
mloga funt. ' VJ 

Cot I /C Qpalium unum altcrum femel 
jTXIj detcrminate continet (g. in. ProU 
& inacqualium quodlibet vel aliud continet , vel 
in alio continctur ( k. & l. in Pro/. ) 
ita ut , fi ipfa inaequalia detcrminentur, & illua 
cx ipfis, quod pro unitatc ftmitur, dctcrmincr 
tur cp ipfo modus , quo unum aliud continet 
( cor. 2. def. 1. ) quamobrem cuilibet ratipnum 
gcneri refpondet determinatus , quo tcrmini ($ 
contincnt, modus. :. ' ' A.£ 

Cor 2 Ifl ^ ercns modus , quo quantitafc atl- 

JL/ am continct ( def. xz ) cft di : 

L* vcrfa 
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vcrfa ipsarum mulriplicitas , vcl fubmultiplicitas, 
adeoque ( cor. i ) rationi cuicumquc refpondet 
dctcrminata antecedentis refpettu confcqucntis 
multiplicitas, vel fubmultiplicitas . 
Cor. 2. divifionc quotus exponit multi- 

X plicitatcm, aut fubmultiplicitatem 
dividcndi refpe&u diviforis ( cor. z def. 25. ) 
qui proinde ( cor. 1 ) exponit etiam rationem 
anteccdentis ad confequens. 
Cor A A ^eoque G anteccdens fit a , con- 
* Jb\ fequcns ratio a ad b expo- 
netur per quotum ex divifione a per h. c. 
huiufmodi rationis exponens erit a : b (def. 25.) 

feu ^ (/<:£. 1. def.cit.) feu hujus fra&ionis valor. 

Cb^ f. T^itur cxponens rationis coincidic 
JL cum cxponente multiplicitatis , auc 
fubmultiplicitatis ( cor. 1. 2 & cor. 1 def. 25 ) 
^ A Lgorithmusf roinde rationum coin- 









i 





tur , fubtrahuntur , multiplicantur , dividuntur . 
( cor * 4 ) 

Cbr. 7 A Nteccdens eft fa&um cx expo- 
V jlV nente in confcqucns (1. p. 
th. 17 ) quodfi dividatur pcr fcxponcntem , ha- 
bcbitur confequens, fi per confequens, quotus 
erit exponcns , ( 2. p. th. 17) & fi cxponens 
duGatur in confequens, habebitur antecedens. 
Sch. Tj* *l!?idem non minus rcttc exponitur 
jjj ratio per quotum ex divifione c&n~ 
fequentis per antccedens. Ntktiominus exponens 

- - fmser^ 
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femper nobis erit quotus ex divifione antecedentis 
per confequens^ quotus autem ex divifione termi- 
ni maioris per minorem, five maior fit antecedens, 
five non y vocabttur Denominator rationis. 

Def. 20. I— T lnc dignofcitur quandonam ratio- 
' " * JlJL nes dicendae finr tquales, vel, fi 
mavis , eadem , aut fimiles , qu ando intquales, vel t 
fi mavis, diverfd,zut dijjimiles\ tum fcilicet dqua- 
les dicuntur , cum exponentes habent aequales, 
tnaqmalcs y ciim fecus, in fperie ' \tterrnaior, qus 
gaudec cxponente maiore , minor y qux minore. 
Cbr I TjXponens rationis denominat 

multiplicitatem , vel fubmultipli- 
citatem antecedcntis reftedu confequentis [ cor. 
2. def. 25. ] quodfi fimplum confideretur, uc 
ars, idem exponens eam partem denominac 
fcb.de/. 13.] in rationibus ergo iifdem antece- 
dentia confequentium , vel confequentia antecc- 
dentium iunt partes fimilcs' 

Sch. £rte * n ratt9ne aqualitatis , nec 

\s antecedens confequentis , nec con- 
fequens antecedentis pars proprie dici poteft . Ve+ 
runtamen , fi fuerint du& rationes tqualitatis , 
utriufque exponens erit \ \ & fi utriufqtte ante- 
cedens, ad inftar partis , qua fcilicet femel fum- 
pta totum adaquct, confideretur , adhuc verum erit 
eas partes eodem pollere denominatore , & proindc 
fimiles effe. 

Cor. 2. fa&um dividitur per fa&orum 

i3 alterutrum, quotus eft fo&oc 
alter ( th. 17. ) fed fi faftor alter per 1 divi- 
datur, quotus eft ipfe altcr fador (cor. ^def. 25.) 

L 3 igicuc 
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Igitur rationes i. ad fattorum unum, & fa&oris 
altcrius ad faclum funt caedem, 
Cor 2. x l 7- , cr cor. cit. etiam 

3' XL patct rationem rad quoturn 
eandcm clfe cum ratione diviforis ad dividen- 
dum • 

Ctfr 4 T) at '°> q uam habet antccedens 
■ XV ad confequens, eft eadcm cum 
ratione exponcntis ad i ( cor- i & cor.z def.z$) 

Cor. T ^ fra&ionc numerator fe habct 

* X ut dividendus, denominator ut 
dividens , & ipfa fradtio ut quotus . ( th. zo. ) eft 
crgo in omni frattione numerator ad denomina- 
torcm, uti fra&io ad i . ( cor. 3 . ) 
Cor. 6. ^ dividendus , & divifor pcr idem 
' O multiplicentur, aut dividantur , quo- 
tus idcm manet ( cor. 6. & 7. tb. 17. ] ergo fi antece- 
dcns, & confcquens multiplicentur, vcl dividantur 
pcr idcm^raiio manet cadem , (cilicet . {cor. 2. def.zg. 
&cor.z.def 25. ] multiplicia, vel fubmultiplicia ante- 
cedcntium ad aeque multiplicia, vel fubmultiplicia 
confcqucntium eandcm rationem habent, ac ipfa 
antecedentia ad fua confcquentia. 

Cor 7. U ^ 19 ' m ^ crcs idem ad aequa- 
' ' I2j lia, aequalia ad idem, aequalia ad 
acqualia eandem rationcm habere ; ut ex Monit* 
infra ponendo , ad quae idem , vel aequaiia habent 
eandcm rationem , & qux ad idem , vcl ad 
aequalia habcnt eandcm rationem , effe aequalia; 
ex th. 19. maius ad idem maiorem habere ra- 
tionem , quam minus , maius ad unum aequalium 
habcrc maiorcm rationcm, quam minus ad alte- 

rum 
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rum,& cx p. i. tb. 19. idem ad majus mino- 
rem habere ratiooetn, quam aJ minus, & aequa- 
lium unum ad maius, minorcm habcrc rationcm 
quam altcrum ad minus; & cx Monito cit. quod 
ad idem habct maiorcm rationem, quam altcrum 
ad aequalium alterum, id altero ellc maius; & ad 
quod idcm, vcl unum aequalium habct minorcm 
rationem , id itidem effc maius . 



rur crcfcente cius dcnominatore , codcm intcrim 
mancntc numeratorc , vcl dccrefceme numerato* 

re codcm intcrim mancnte dcnominatorc , & -j* 

augcatur contraria rationc dccrcfccnte fcilicet dcno- 
minatorc, & codem interjm manente numera- 
tore, vel hoc crefcentc, & illo intcrim eodem 
manente (cor. i.th. 20. ) fi ratio major acquanda fit 
minori , id fiet , vcl minuendo anteccdcns ipfius, 
vcl augendo ipfius confequens, vcl augcndo antecc- 
dens minoris, vel ejus confequcns minucndo. 

Cor O ^ * ^ uo W 0 ** ei< lcm tcrtio, vel acqualibus 
* 3 funt aequales , inter fe arquantur . (f. im 
Prol.) Quotus uno sequalium major, vel minor, 
ctiam major , vel minor cft alt^ro , & majore 
maior multo major cft minorc , minore minor 
m.ulto minor eft maiorc ( 0. & p. in Prol. ) crgo 
fi dux rationcs cidem tcrtiae , vcl duabus aequa- 
libus acquantur , intcr fe etiam aequalcs crunt , 
& ratio una x qualium maior , vcl minor , ctiam 




major 
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maior , vci minor cft altera , & maior rationc 
maiore multo maior cft miuore , minor mmore 
multo minor eft maiore. 

M O N I T U M. 

JN gratiam eorum, qui in perpendendis de* 
monfirationibus acumine utuntur , nonnulla 
hic ut adjiciam opus cft . Alicubi in Art: 
2> , dr fequentibus cap. ' ///. & in nonnullis co- 
rollarjis hujus Articuli fupponuntur principia qut- 
dam , qu& nullibi a nobis demonftrata funt 9 quam- 
vis facile a quocumque concedantur^ quod quidem 
non parum officit ci propofito meo , quod in prole- 
gomems expofui , Hujufmodi principja funt inverfio- 
nes theor: 10. n. ij. 14. 18. 19. Uaam, vel 
alteram hic demonftraboy cdttrarum demonftratio 
ad exemplum iftarum facile a quocumque excogita- 
bitur. I.° erqpji fumma tqualcs prodeunt addcndo 
ipfts a, & b idem c, vel aqudlia c , & d , ve l jl &qua- 
lcs prodeunt diffcrentU fubtrahendo idem c^ vel 
dqualia c, & d, dico a =3 b. Nam (hyp. ) a 
c =3 b c, a ? c a a ? d. Ergo 
[ th. 13- vcl 10. ) a =3 b . Sicuti hic inverjio- 
»i th: 10, tnfcrvit th: 13. & contra , ita 
vcrfioni 1 1 . infervit 14. contra y uti facile videre 
poteft 7 qui vel lcvi attcntione utatur. 2>,/r ac 
^ bc, vcl ( pofita c=s d] y?ac=: bd, 

r a b a b 

00* y? — < :=; < , aut 1 di- 

c c c d , 

« a =3 b. guoniam cnim [ hyp. ) a c s b c, 
m* a c bdj og* ( th: 19, ) a s b, 

1 
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qttmiam i JL, aut JL ' -» A (th. 

C <2 | C * •* U * 9 

18. ) a =3 b. Cater^ partes borum theortmatum 
juxta ea , g/** fuperius tnnutmus , /fc///' *//<//» 
go/zo invertuntut . Ii , <z </ />r*/<r«/ monitum diri- 
gitur , intelligent , //#*/ /</ 6/* »o« oftendam , g# * 
A/V demonjirata funt, nullo modo . pendere ab ijs % 
qttx eadem fupponunti & ad hunc locum non Jmf- 
fe tranflata ob defeclam principiorum neccffario* 
rum ad ea demonftranda in jis locis , qua tn me- 
tbodo noflra naturali ex poftulantur « Quodfi quh 
roget f cur jis in locis non fuerint expofita , // fciat 
fero me agnoviffe hac omijfa fuijfe a typothetis, 
propterea quod ipfis exciderit, aut , nefcio quomo- 
do , evanuerit pagina , in qua hac habebantur ; 
Def. 21, C Icxponenseft i,antecedenssq&atiit 
7 # 3 ' i3 confequenti , & ratio dicitur aquali* 
tatisfi exponens eft majdr i, anteccdens eft ctiam 
major confequentc, & ratio dicitur majoris init* 
qvalitatis , (t cxponens cft z minor , antcccdens eft 
etiam confequente minor, & ratio dicitur mino*- 
ris inaqualitatis . Si cxponcns eft numerus tatio- 
nalis, ratio dicitur rationalis y fi irrationalis , ratio 
etiam cft irrationalis j fi exponens partirn rationa- 
lis eft,partim irrationalis , ratio eft mixta* Ratio 
pocro rationalis tot in fpecics fubdjviditur , quot 
fpecies . fub fe continct exponens rationalis . R> 
tionalis integcr cxponit multiplickatem , fraftio 
fubmultiplicitatem , proinde exponens integer mul- 
tiplae, fubmultipla f fra&us refpondet « Rationalts 
mixtus conftans cx £ , & fra&ione , cuius numc- 
cft 1, rcfpondet fuperparticulari (//*. def ij- ) 

Ratic 
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Ratio igttur tali exponente gaudens dicetur fuper : 
particuiatis . Quodfi pergas .per reliquas partes 
(fcb. cit. ) akas rationum rationaiium fpecies 
intelUges. 

Def. 22. dcniquc cxponcns fit numerusinfc 
Jm j v3 compofitus , ratio dicitur compofita, 
ex iis rationibus , quarum exponentes in fc dutii 
cbnponunt illius cxponcntem . Sic quoniam expo- 
nens rationis 2+: i =3 12 folvi potcft in fatio- 
rcs 3, 4, vcl 2,& 6,ratio illa compofita eft ex 
tripla , & quadrupla, vel ex dupla, & fextupla. 
In fpccie fi exponens componatur ducendo ali- 
qucm numerum in fc ipfum, ratio dicitur muU 
tiplicata ejus rationis, quam illc numerus expo- 
nit , Sc quidem daplicata , triplicata , quadruplica- 
ta % fi expoaens praducatur ducendo illum riu- 
merum bis , ter , quater in fc fpfum ; fimplcx 
vcro refpc&u duplicatx dicitur fubduplicata , fub- 
triplicata refpe&u triplicatae, & in gcncre fub- 
multiplicata refpectu multiplicatas . Sic exponens 16 
rationis 32 : 1 folvitur in 2. 2. 2. 2; adeoquc it- 
la eft q udruplicata dupias , & ratio dupla v. g. 
j*.: 16. cft iilius fubquadruplicata 5 & cxponcns 
rationis a* 1. folvitur in a. a. a. a, proinde 
illa ratio cft quadruplicata rationis a : 1. Difcri- 
mca i^ter rationem multiplam , fubmultiplam , 
& multiplicatam , ac fubmultiplicatam , facilc 
agnofcctis praefertim ad ca , qu£ in def t 26. 
monuimus, attendentcs. Si deniquc exponcns fit 
fcctum ex ejus xadice fecunda in ipfum , ratio di- 
citur fefqttiplitata p & hujus fubduplicata fubftjqui- 
glicata. vocatur * 

Cor. r, 
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Cor. I. Q Ationum a:b,c: d,e:f e x po- 

V ndntes funt ~* , *y [ cor. 



ace 



\.def. 29. ) quorum faflum cft — y (prob. 10.) 

Igitur ratio ace: bdf 4 quam habct fa&um cx 
anteccdemibus aliquot rationura ad ta&um ex 
carundem confequentibus, eft ratiocx jifdem com- 
pofita . 

Cor. 2. Th T quoniam huiufmodi fraftiones 

T* 9 ~T 9 T futlt cx P oncntcs 

refpeflti varum rationum fimplicium a:b,c: d,e:f, 

& exponit rationem ex jifdem compofitam , 

exponens igitur rationis compofits axjuatur fa- 
fto ex exponcntibus rationum fimplicium. 
Cor wtionibus acqualibus exponens 

5# A eft idem (def 30.) jgitur [cor. 
2. 1 exponens rationis duplicatae cft fa&um cx 
exponente fimplicis in fc ipfum, feu ( def 26.) 
fecunda ipfius potentia , exponens triplicatx ter- 
tia potentia , & fic deinceps . Porro ejufdcm , vcl 
zqualium numerorum potentias funt aequales ; 
adeoque rationes ejufdem , vcl squaiium dupli- 
catae , triplicatae &c. funt intcr fe aequales , ( th. 18.) 

^ O h , & t: k ^ /: m &c. erit 

m ~ '£ { ' b - I8) cft vcro m cx P oncos *■ 

tionis a t i \ b f M compofitaj cx rationibos a:b. 

e.f f 
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e :/,/:* [ cor. i. ] & ^ exponens rationis 

cgh.dhm compofitae cx rationibus c\d 7 g: h, 
I; **\ jgitur rationcs compofitag ex totidcm fimilibus 
habcnc aequalcs cxponcntcs , adeoquc inter fc 
sequalcs funt. (def. 30. ) 
Cor < C Int quantitates quotcumquc a b c 

' J O def &c. & rationes , quas intcr 
fc dicunt omnes a: b, b: c, c: d &c. ratio cx his 
omnibus compofita crit ( cor. 1. ) a b c d e f. 
bcdefg^a :g(cor.i.defii.)\n ferie crgo quot- 
libet quantitatum prima eft ad ultimam in ratio- 
ne compofita cx rationibus omnium. 
Cor 6 C\ Uodfi ^ x quantitates conftituant 

* Vc continuam proportioncm , ita ut 
fit a: b =S b: c ^ c: d =j d: e =2 e:f&c. 
quoniam ratio a b :b c cft compofita cx rationi- 
bus a: b, & b : c, feu duplicata ipfius a: b, eft- 
quc a: c =3 «r. $. def. $o.) prima crit 

ad tcrtiam m rationc duplicata primae ad fccun- 
dam. Similircr ratio abc: hd erit triplicata ipfius 
a : b} uude cum abc: bcd s=2 * : i (*or. 5.^/. 30.) 
cnt prima ad quartam in rationc triplicata pri- 
m« ad fecundam 5 & codem pafto videtur primam 
fore ad quintam in rationc quadruplicata , ad fcx- 
tam in quintuplicata 6cc. rationc primas ad fccun- 
dam. 

Cor 7 {^\ Ucmadmodum a : e cft ratio qua- 
' /• Vc druplk^a a : b, ita c : g cft qua^ 
druplicata c: d (cor. tf.Jeft vcro (byp.) a: b =s c: 
dicrgo (cor. 3.) a : c =5 c: g. Stmilitcr pftcndam 
(p:/S & 53 fi fic in gcncrc efle * 

ad aliam 
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ad aliam quotcumque locis ab ipfa diftantem, ut c 
ad aliam ae5quidiftantem . Sunt ergo in ierie conti- 
nua quantitatum eandem rationem habentium 
quantitates atfuidiftantes in eadem rationc. 
Cor. 8. Uoniam fecunda , tertia , quatta 

V-c &c. potentia primas ad fecun- 
dam , tertiam , quartam &c. potentiam fecundae eft 
rcfpe&ive in dupiicata, triplicata, quadruplicata pri- 
vix ad fecundam ( cor. i . & def 26. ) erit ( cor. 6. ) 
prima ad tertiam , ut quadratum primae ad quadra- 



■ 




T 





^ 24 C* I anteecdens per aliquid multiplicetur^ 
• l3 ve t dividatur , per hoc ipfum multi- 
plicatur, vtl dividitur cxponens rationis y fi per^ 
aliquid multiplicctur confequens^ per hoc ipfum di- 
viditur, fi dividatur confequcns 9 pcr hoc ipfum 
multiplicatur idcm rationis cxponens. 

Dem. J^Atio*: b =5 ~* ,&ejus expch 

ncns eft hiijus fradtionis valor ( cor. 4. def. 29.) 
fed hujufmodi valor multipiicatur per integrum 
quodiibet n ducendo ipfum in iliius 1 numerato- 
*cm, dividitur duce^do n in denominatorem 
[ cor. i.2.(jr i prob. 19] ergo fi antecedcns raiionis 
raultiplicctur peraliquid, per hoc etiam multiplica- 
tur,si multiplicctur per aliquid confequens, per hoc 
dividitur cxponens rationis, fimiliter fi antecedens 

rationis dividatur per 1», ca evadit ( def. 

2j. ] J= (cor. 2. th. iQ. ) fi per n divida- , 

tur coit 
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tur confcqucns b cadcm evadet in ^ ~Z 

ob candcm rationcm. Perindc eftigiturdividcrcan- 
tcccdcns , ac muitiplicarc confequens . Ergo fi an- 
cccedens divicjitur per »,per n etiam dividitur cx- 
poncns ( ex dem. in cor. I ) fi confcquens di- 
viditur per n , per » multiplicatur cxponcns ( ex 
dem. in cor. t [ q. e. d. , t 

cpfo ^ ^ ~n Atio qtitlibet ejl ad qttamlibct in ra- 
l 'jt\ ***** compofita ex dire£la antecedcn- 
tium % <fr inverfa confequentium. 1 
Dem. C Int rationcs a : b , c : d, 

feu (cor. + def. x 9 .)J«. 9 

quonlam a d : b c (prob. ig.) crgo 

ad.b c compofita cx dire&a antccedcntium , & in- 
vcrfa confcqucntium cft cadcm cum rationc • 

quam habct (cor. 4. def.iS.) ratio * : A ad 
rationem c: d 

Cor. I. C 1 ,oco f ecun <-« rationis c : d pona- 

l3 tur prima inverfa b : a , ratio 
compofita cx di reda antecedcntium , & invcrfa 
confequcntium crit a* : b* duplicata aoteceden- 
tis ad confequens (cor.i. def 3 2* ) omnis itaque ra- 
tio cft ad fe ipfam invcrftm ira, ratione 4upiica- 
ta antcccdentis ad confequens. 

Cor. 2. Thi ^ Cllm cx P° ncns rationis duplka- 

JUj tx fit fccunda dignitas exponen- 

"* MK is ra$ionis, quam 

habet 
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habet ratio quaslibet ad fe ipfam invctftm , eft 
quadratum exponentis rationis fimplicis . Efl vcrb 
antcccdcns ad confequcns , ut exponens ad 1. Er- 

50 omnis ratio cft ad fc ipfam invcifam , uri qua* 
ratum fui exponentis ad 1. . v 

Ctit* 3.^* fccunda fucrit a: c habcns idem 
3 L> anteccdens cum prima , ratio illa 
compofita cx direfta antecedentium , & invcrfa 
confcqucntium erit a c:a b =3 c: b ( cor. 5. defi 
29. ) adcoque prima ratio erit ad fccundam ia ra- 
tionc invcrla confcquentium. 
Cor A Q 1 fccunda fit c: b habcni idcm 
' 4 ™ O confcqucns cum prima, ratio llla 
compofita crir a b: c b (cor. x.defi 31,) x=.a: f 
(cor. 5. def. 30. ) fcilicct rationcs, qu» codcm 
confcqucntc gaudcnt, lunt in rationc dirc&a ao- 
tccedcntium. 

• » ■ ■ * 

A R TICUL US J7A 

- 

jD* Proportione , f£w proprietatibus , ^ «W*#J 
#» /fl/Ji argumentandi modis. 

00 TDcntitas, fcu fimilitudo duarum 
* * 55" X rationum proportio dicitur , qu«, 
fi confcqucns prim* rationis fit idcm cum antccc- 
dente fccundas, appeUatur continua\ fin minus, 

Cbr. I T Ntcr *6&um , faftorcs, & * * & in- 
JL tcr dividendum , diviforem, quotum 
& f; ac demurn intcr antecedcns, conscquens, 
exponentem rationis , & 1 5 proportio intercedit 
i(w. + def. jo. ) Cor.2. 
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Cor. %. TN omni proportionc, vcl anteccden- 
X tia confequentium , vcl confequcn- 
tta anteccdentiutp funt partes fimilcs ( cor. i 
def. 30.) / » . 

Cor. 2. X datis duabus quantitatibus oritut 
X/ proportio, fi pcr candcm tcrtiam, 
Wl pcr aequalcs ambae multipliccntur , vcl dividan- 
turj fa&a cnim, vel quoti candem, ac quantica- 
tes ipla: , rationcm habcnt ( cor. 6. def 30. ) 
Cor. A. A Lix adhuc bcnc multae cruuntur 
-Tl proportiones ( cor. 5. rfijf. 30.] 
quas hic non reccnieo , protercaquod clariflims 
iunt , & fua fppnte fluunt , 1 
Cdr. quantitatcs proportionalcs fint a t 

' J * O b, c f d % proportio exponetur cx* 
poncndo ranones a ad b r c adrf, fic carum aequa- 
litatcm . Porro ratio a ad b cxponitur pcr a : * 
& ratio c ad d per c : d [ r*r. 4 . def. 29. ] ipfa 
autem squaliras pcr 55 ( s />ro/. ) fignum 
crgo dcrivativum proportionis quatuor quantitatum 
*, e, d, efttf:i s r: rf. 

26. jN°mniprapmi 9 ntfai 



r-i 









mMm jw»v*w »1,1» I/A MM fUUUfffJ IJt 

ronfequens fecundd 9 dquatur faSo tnedtorum % y#- 
//Vtf cpnfequentis prtmd w antuedens fecundd; 
& fontra, fi fa£lum a d duarum quantitatum dqua- 
tur fafh b c *//*r*i» duarum^ fatlores b, & c 
funt termini medii proportionis , extremi funt 
Z\& d,ve/ hi funt medii, & itli ememi. 
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fed 53 ~+ ( ^/.30. & w.4. def.29.) ergo 

T3 - 73 ( /• '» P^. ) adcoquc rfi a 
( /A. 18. ) q. e. 1. 

2. ad ^ bc ( byp.) & pg - pjt (/A.i 9 ] 
fed ^3=: 7" > & -j-j =s *ji (^r.2./6.20.)ci^(>ti 

^ ~T ^ f- in t ro1 - ] fcu 4 1 b 53 r : ** 

( mt. j. & 4. 29.) 9 . e. 2. 

Cbr # I. CI >n praefenti demonftrationc loco 

aequationis ~* =d fubftitua- 

^ ^ ^ & in toto cjus dccurfu loco 

figni^ fubftituatur <; , ultima conclufio crit da ^ 

b c 9 adeoquc fi fiierit a: b !> c : d 9 crit ctiam 

ai < feu fa&um cxtrcmorum crit majus, 1 
vcl minus fefto mcdiorum . Similitcr, fi in fccun- 
da partc , cxceptis squationibus =2 A ,~ & 

=s , loco figni =j fubftituatu ^ , ca- 

^^^^ 

dcm demonftrationc oftendes , fi faftum d ^ 
crit a: b £ c:d. 



tur 



1 

Digitized by Google 



i 7 8 VE COMPARATIONE 

Cor 2. Q * proportio fucrit continua antccc- 

i3 dens fecundag rationis crit idctn 
cum confequcnte primae (defn.) adeoque fa&um 
mediorum erit quadratum (ecundi ( def. 26. ) in 
proportione igitur continua fattum extremorum 
^quatur quadrato medii. s 

Cor. 2. TT* nc cruitur formula cxprimens 
* # JTX terminum quemcumque propor- 
tionisjfi nempc fucrit proportio*:£ a c:d y erit 

11 *r,.ft (rt.19.)' =5 V > * ^ 7 
ss ^ , c =3 • a Quod fi ea fuerit a:b b:e 9 

crit a c ^ b* 9 &c a =3 .fi & * =3 ^2 , & i 

Cor. 4. C 1 intcr * > & * qtfasrantur quotcum- 
* O que medii continue proportiona- 
]cs vi hujus th. facilc etiam inveniuntur . Quaera- 
tur enim i.° unus #,erit (cor. 6. defii.) a*:xz 
s=3 a : b y & a2 b =r * x* y 6c ab z= #2, feu 
# =3 V"" 1 * £,ut in cor. 3.Quaerantur a.°duo#,& 
z, (cor.6r.defS2.)aZ:x%=i a;b y Sca1 3 zzax% 
& a *b xi {tb. 19. ) utide x 3 V" 1 
(/6. 19.) ititcr hunc invcntum , & datum b mc* 
diat z invcaicndus pcr rcgulam >cafus primi. Si 
quaerantur tres, erit eorum primus a% b y in- 
ter quem, & b mediant duo inveniendi per re- 
gplam cafus fecundi , & fic porro . Ex obfcrva- 
tionc autcm cafuum fingulorum patct quaefi- 
torum primum fempcr habcri , fi per datorum 
alterum multiplicetur potentia primi habcns eun- 
* dcm 
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dem cxponentem cum numero mediorum quas- 
ficorum , & ex fa&o eruatur radix , cujus expo* 
ncnsdicium numerum 1. fuperct . E. g.3 Primus 
duorum mediantiucn intcr 4., & 32 cft V"*" 1 4- 2 
32= 8. Methodum eruendi radiccs fupcriorum 
graduum in arithmetica fubiimiori trademus. 
Cor K Uoniam fa&um a d ss 1. a d 

9 V/ ( b in prol. ) crit ( p. 2. 
th. prtf ) 1 : a sa d\ a d \ undc alia ratione hic 
patet , quod iuperius jam demonftratum cft , cflc 
lcilicet io multiplicatione J ad fa&orem unum, 
Ut ta&or altcr ad fadum . Similiter fit b quotus, 
a divifor,erit dividendum a b 9 & u t si * : ab 
h. e. unitasad quotuna, ut divifor ad dividcndum. 
Cor 6 Q 1 fra&ionis / numerator fit fadum 
O aliquod cx fadtoribus a , & b,v. g 

fi /=j £ crit/r =s a b i8.)&I>p! 

tb. kujus ) c: a b:f; 'm omni ncmpc fra* 
ftione dcnominator eft ad faftorem unum nu« 
meratoris,ut faftor alter ad fra&ioncnu 
Cor 7 Uoniam in omni proportionc a 

• /• V£ ; b =5 C : d ( 1 p. ht*jus ) a 
d =3 b: c, & ( /6 1 8. ) =3 4 b e , crit ( 2. jp. 
£070;) a : d ai; b c 9 h.c. prima eft ad quar- 
tam, uti quadratum primas ad fa&um mediarum. 

Cor 8 Clmfotcr.fi loco multiplicandi a d % 

O Sab c per a % multiplicctur per </,erit ' 
ad* b c d {th. i&.) '& [i p. buius) a: d ^ 
bc : d 2 , fed ( cor. 7 . ) az; 4 ai: bc , crso 

(w:8.^/.3°-l * a; & & c:d2 k-c W omni pw>* 

« 

M * portio^ 
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portionc fa&um mediarum cft mcdia propottio- 
natic intcr quadrata cxtremarum. 

Cor * 9- S rf V rit a ; a ^S :d [ cor * 

' D 6. dcf 30.) ct£o(cor. %.)a*:ad =: 
ad : di 9 , h. c. fi quadratum <w 2 d* , crit fa- 
ftum cx radicibus intcr hsc quadrata media pro- 
portionalis ; vcl fi ponatur a : b =2 * : </ crit bc 
ad [ 2. p. huius ) fed <**: =3 : rf*. [ wr. 
8 ] crgo **:*</ =2 ad : d^ (cor.7.jcf. 30. ] 

T Nomni proportionc a : b =2 c d , fi a 

' X fi* terminus maximus, erit d minimus 9 
& a 4- d fumma maximi % & minimi maior c 
4- £ fumma rcliquorum. 

Dem. I. * : * - *:<i (A#.) fcu A ^ 

( fl?r. 4. </<r/ 29. ) Quoniam igituc numerator a 
major numeratorc r ( A//», ) ctiam denominacor 
£ major crit denominatore d ( cor. 1 , 20. ) 
&, cum numerator a fit terminus maxlmus, crit 
fuo dcnominatorc» * major ( hyp. ) & hinc nu- 
merator c ctiam major deaominatore d ( cor. 1. 
*A. 20 ] unde </<*<* < * 9. *. x . 

2 iam vero 3 (*.-,</) > </[*—</][/£. 
18. ) h.c.4^^> ^ r — ( prob. 10. ] & 
adjiciendo utriquc d*->t-bd y crit [ /A. n.]bc^bd 
4- ^2 4— bd dc ^ dz 4-» d% -4— £eu 
(proi. 6. ) 4- rfi > rf* 4- &(*6. 19. 

pr^. n, ) JZ* 4-d > c +-b. Sed J£ =2 a 
( cor. 4. th. 26.) cego ( 0. 8. prol. ) a 4- d > c 

fttodcj 
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Th. 28. J N A «*f proportione a : b =3 c: 

± d eji ettam tnvertendo b : a =s 
d : c , & alternando a : c =s b : d . 
Z)«# = bc [th.26.] & ( p. 2. tb.26.\ 

b: a 53 d.e.q: 1. & *:*:3 

g.r. 2. 

Xj dum , ut multiplicans ad faftum, 
1. ad denominatorcm , uti fra&io ad numeratorem, 
& fimili pacto inverti, ac alternari poflunt om- 
nes proportiones demonftratae in corollariis def.num 
prarc. 

Cor 2 Q 1 faftorum a 9 Scb alterutcr divifus 

O intciiigatur pcr m , ftaum cvadct 

( c$r. i.prob. 19. ] & in hac fra&ionc 1 : m =; 
^-h: ab (cor. i:)fi faftor altcr * dividatur pcr 
1* , fadum erit {prob.19.] &[eor.i.)i:mnzz 9 

: ab. Si demum faftor utcrquc fit a 9 Sc 
dividatur pcr m 9 crit fa&um (prob. 19.) 

& 1 : m% ^ — 1 : tf* 5 fcilicct in prima hyp. fa- 

ftum poft divifionem cft ad faclum aqte divifio- 
nem, uti 1. ad numcrum dividentem, in fecun- 
da ipfa fafta funt ut 1 ad faftum cx divifori- 
bus; in tertia uti 1 ad quadratum diviforis, Sc 
faftum cvadit ita fubmultiplum , ficuti 1 cft 
fubmultipla diviforis [ cor. 2. def. 29. & *def. 12.] 

M l Cor.i. 
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Cor 5. C 1 proportione *: b cs r: 

? # O antecedens * =s quoniam ' 2.p.) 
a: c =j *: </, ctiam 6 =5 </, & fi b =: etiam 1 

a =} * ( c0r7.de/. 30. ) Si * > *,etiam 3 > 

( cor. cit. ] h. e. fi in proportione antccedcn- 
tia sequantur, ctiam aequantur confequentia : fl 
aequalia funt ifta, aequalia funt & illa, fi antece- 
dcns primum majus, vcl minus fecundo, ctiam 
confcqucns primum majus, vcl minus crit fecun- 
/ do„ 

Cor. A. T N proportione a : b =j c : d ( 2. p. ) 
*T JL cft etiam * : ^sJ: rf. Sed w*: 

fcs e, vcl lin 5 4:^^</[«r. 

m m 

3. 30J crgo ma :mc ^ a:e £ : rf, vqi 
* V ^ a:c ^ b : d ( «r, J. */. 
30. ) & rurfus altcrnando ( 2. p, ) ^ : 
* =j m c : d. \d : b $ funt crgo 

w w r , vel ^-c , fimul aequalia , vel m aio- 

m m 

ra , vel minora ipfis b , d ( r or. 3 . ) funt vcro 

m a, m c asqucmultiplicia , & , JL* aequcfub- 

multiplicia antccedentium c (cor. z. def.is.) 
In omni igitur proportione sequemultiplicia , vcl 
aequcfubmultiplicia antccedcntium fimul funt, vcl 
aequalia , vcl majora , vel minora ipfis confcqucn- 
ribus : idcm patct afTumptis aequemultiplicibus , 
vcl fubmuitiplicibus confequcntium . ! 
%:.. Th.29 



Digitized by Google 



I 



NUMERORUM . 183 

N omni proportione a : b SJ c : d fa- 
ttum antecedentium zceft adfaclum 
confcquentium bd,uti quadratum an- 
tecedentis a* <*d quadratum fui confequentis b* , vel 
uti c*: d* 2.<> faclum ex terminis primx rationis 
eft ad fatfum ex terminis fecund* , uti quadra- 
tum antecedentis a* ad quadratum antecedentis c» . 

. - plicando por * b crit ( /*. 18. > 

<72 bd =2 Air , & (2 p. th.26.) a*ibxzz ac: 
bd* % vcl multiplicando pcr c d ( th. 18. ) a c 
d* =3 b c* d 7 & ( 2 i>. /6. ) :n» A a * 
g. f. t. 

2. * : £ ea c : d ( Ayp. ) & altcrnando ( 2. p: 
tb.2%.)a: c=x b: ( l. p. ) a b: cd a azz 
C2. bz: dz q . e. 2. 

*Th 20 T ^ omn * V ro P rttone * : b — c: d eft 
# 3 % ± etiam cmponendo , a-*- b : b =3 c-*-d : 
d, & dividendo a b: b =2 c — d:d. 
T)em * dzz b c (i.p.th.26.)&L(th. lO,w/l5.) 

ad ^ b d ^b c V- b d y fcilicct (pro£. 
10. ] ( * ?! £ ) 3 * ( c hh </) undc ( 2. /v 
/A.26.) * +L b: b * c +- d: d, q. e . 1. & 2. 

Cbr. I. Q ! /V 5 'V? iV : 

* * £ _ 0 (*1: 6 73 a 
(r): & iterum a+-b-*b~b(a— b): 
bzz c +- d d^ d(c ^ d):di&cj\a - 3: 
£ =3 * — d: d (i. p.) a ~ b 4- 4(a):4s r 
— 4- (*]: </, & iterum <r— . i 4 i 
(tf 4-£) :bzz c _ d+-d *-d (c*-d)d:( redutfio- 
nes in parenthefibus fa£l& junt <vi prob. 6. ) fciliccr, 
fi fumma antccedentis, & confequentis cft ad con- 
i M + ftqueit$ 
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lequens, uti fumma antccedentis , & confcquctltis 
alterius ad aiterum confequens, ctiam difflrrcntia 
primi antecedentis, & conlequentis erit ad pr muta 
confequcns, uti difFercntia fccundi antecedcntis, 
& confequentis eft ad fecundum confequens , & 
contra . 

Cor. 2. Q 1 totum * 4- * cft ad totumr d 9 

»3 uti ablatum b ad ablatum d, cum 
ctiam fit alternando (2. p. th. 28. 1 a 4— b : 
£ =2 * -j— </: crit [ 2. p. 649*1 ) 4 b _ £ ( ] • 

* - f +- ' — * [*) : «, & altcrnando (2. p. 
/A.28.) a : c b . d : imo ob <z 4— * 
=1 b: d (hyp.)crit ctiam(w.8. def.$o.)a: c a 
+- b: c d 9 nimirum ctiam rcliquutn a ad 
rcliquum c, uti ablatum b ad ablatum d 9 & uti 
totum a b ad totum * 4- </. 
Cor. 2. tl Incinvertendo cruitur i. 0 *:^ 

1 *j=J ^: * +1 d f 2P Alternando 
6:d a ~+Lb: c d,8c quoniam cx a : b c: 
d (hyp* th.hu jus) fit alternando a: c =: £: </, habe- 
tur 3.0 ( »r 8. ) tf+l i:r "^. rf=; a : c 
^.o alternando 4- i; j =3 c rf; r. 5.0 in, 
vertcndo ^ f.^rr^rf, 

Cor. 4. O Uoniam th .k»]** )a:bzzc: 
" Vc_</, & altcrnando tf; r s i: 
eodem modo , quo in c$r. 3. cvincam 1 .• a +1 * . 
c^z b+Ld:d( vi th.hujus) & vi principiorum in corl 
S^cit. x.o a c : b hP d sa * : ^,0^ * : £ 
5 1 ^ *: i 4«° * c: a =2 £ + d : b cz 
a £ * =3 d: b + d, 6.0 a : a hT * b : b d 
in omni fcilicct proportionc fumma, vcl diffcpcn- 
tia antccedentium cft ad fummam, vcl diffcrcn- 

tiam 

» 
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tiam confcquentium, ur antccedcns ad confequeus 
&D. Eiunciatio aliorum Theorcmat%m m pr*fenti 
coroll. contentorum cx characttrtftica facile crui 
poteH . 

Cor. < C Int rationcs fimiles qubtcumquc 
' i3 a : b =; c: d ^ e: f =2 g: h =J 
/: w &c. crit (w. 4. ) a c: b d: 
~ c \ (c&c: d e:f[ byp. ] crgo « ot. 8. 
|0.) a+<c:b+-dzzc:f 9 &L rurfus 4.) 
* c + e: b d f e:f f (cdc:f~ g: 
b ( typ.) crgo ( %. defio.) a c nP e: b -F* 
f ^ & : h j & L ** r - 4* j a +1 r 4I r h^- ^ : 5 
+-d+-f+-h-^g:h. Similiter pcr castcras 
pergcrc potcsj unde fi fucrint rationes quotcumquc 
fimiles, erit fumma, vcl diffcrcntia omnium an- 
tecedcntium ad fummam , vcl difFcrentiam con- 
feqaentium , uti antcccdens quodlibet ad fuum 
confequcns . 

Cor. 6. Q 1 fummcntur , vel fubtrahantur # 

u3 duo , vel tria tantum antecedentia, 
crunt ad fummam, vel differcntiam fuorum con- 
fequcntium , uti antcccdens quodlibet ad fuutn 
confequens . ( cor. 5. ) v. g. c V- g : f Hh- b 
%: h , vcU -P e +1,* hh i: d +^f^ h +~ *, 
vel ctiam g ?1 $ +1 / * ? m 

0 =: » : 0 , fcd ( ) e : f =2 g : h , vel e : f i: 
*, vcl c: f n: ajigitur [ cor. %.def.io.\ a £ c 
i^e:b+-d + fzs e +-g:f+-hzz cV- e+ g 
^i:d^f^h^kzzg+-i+l?Ln:b+-k 

m +L 0 &c. ncmpc fumma , vcl differentia duo- 
nm , vcl trium antecedentium ad fummani vcl 
dfferentiam fuorum confcquentium 9 ut fumma 
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vcl differentia quotlibet anteccdcntium , ad fum- 
niam, vcl diffcrcntiam fuorum cnnfequcntium. 
Cot. 7. T JLterms,cum ex hyp. rationes datas 
' * \J oinnes fint fimpues , tum cae 
qusc funt loco impari, fcilicet i.a 3* 5-a &c. 
tum cx , qux funt ioco pari , fcilicct 2.* 4.a 6.a &c. 
conftituunt feriem rationum fimilium , adeoque 
(eor. 6. ) fumma , vel diffcrentia anteccdcntium ca 
rum , quae funt loco imparif , ai fummam 
fiiorum confequenrium , uti antecedens quodiibet 
ad fuum conlequcns ; u. a +~ e +L i : b +- / 
+L * =; i ; k , & fumma, vcl dtfferentia antece- 

funt ioco pari , ad fummam, 







t 





dcns quodiibct ad fuum confequens ( cor. 6. ) 
u. g. c g l : d h +~ m f : m. fed 
( ) 1 : * 5 / : 10, crgo ( c$r. %.dtf 30.) a 
51 * 51 1' : b j£* f 4- * =3 c V- g ^Z- l : d 
+- h m. Scilicet in feric radonum fimilium 
fumma , vct diffcrcntia antccedentium earum , qux 
iunt loco impari , ad fummam, vcl differentiam uio* 
rum confequentium , uti fumma , vel differentia 
antecedcntium earum,quas funt loco pari,ad fum- 
mam, vel differentiam fuorum confequentium . 
ialia lequuntur altemando , & invertendo mox 
demoftratatam proportionem Theoremata, alia ad- 
huc ex cor.o 5.0 deduci poflunt; in iis erucn- 
dis , & dcmonftrandis non inutiiiter fc cxcrccbit 
tyro. 1 

Sch ^ m 3 am dtmmfiruth afftnitatem habct 
\^ etiam Theor. fequensy fi in duabts 
froj>orttonibus confequcntia fuertnt tadem, e\it 

fumna 
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fumrna , Vtl differtntia antecedenttum fub confequtn* 
re uno ad cotjequens tpfum, uti fun/ma y vel dtffe- 
tfentia antecedentium fub aitero ad aiterum con- 
jequens h* c* a i b c : d e : b =: f i d 
erit a + e : b =: f.^d, Dem. ad =^bc 

cd =a b f ( t p. Th. 26,) adeoque ad ? * cd 
=3 bc * b £ ( Th< 10 & 13 ) & ( l p. Th. 
20.] anre:b- cf-f:d, £>uodft ftt c > a, 
f > c , f 0**, 0/ habeatur etiam c — a : £ =: f -« c : 
d\fecunda proporth primo loco ponatUr , ut nem* 
pe fit c : b =5 f : d, & a : b =2 c : d < .£* eadem 
enim demonftratione habebis etiam e -t- a : b = f 

C : d . Hoc ipfum eft advertendum tum in Tb* 
prac. tum w ejus cor. % ut ubi fubtraftio fieri 
nequit t vel ipfa rationes , vel earum ord$ invcr* 
tatur , & rem tentanti apparebit falvam manere 
hyp. falvam demonftrationem , ut in cafu allato m 
Scbol io prtfenti . 

cj-fj 21 Q 1 duarum proportionum a : b ci 
" 5 # O d,^*c:f=Jg:h termini bomo- 
logi multiplicentur , vel dividantur fafta , vel quoti 

ndbuc porportionem ae s bf ss cg: dh, vel ^ 
25 conftituent* 

T)pyn t ad bc, 8c eb fg (i. p. th. 26^) 

=2 i/rf ( th. 15,) & [ 2. j>. tb.±6.) ae: Itf 
=4 cg: dh. q. e. i. 

■ * ' 
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Cor I. proportioncs fucrint quotHbet; 

k3 taaie patct etiam hic , quod vcl 
multiplicatts, vel divifis antecedcnnbus , & confc- 
qucntibus rationum, quae fiint loco impari, inde 
carum, quae funt loco pari, fatta vcl quoti pro- 
portioncm conftitucnt . Sit cnim $.a proportio i: 
kzz l : m 9 quoniam cx primis duabus fafta eft una 
a c: b f e g:d h, cx hac, & / : * =: / : m eo- 
dcm modo fict una aei :£/*=$ egl : dhm , & fi 
fupcracccdat quarta n: o =3 p : q : ob eamdem ra- 
tioncm crit aein : bfko =s cglp : dhmq &e. idcm 
diccndum dc quotis . 

Cor. 2 Uodfi proportioncs datae fiicrint 

V/ a : b =: *: rf,iterum * : b sa 
*:</, rurfus a : 0 =: c ; rf, adhuc a: 3 =s r ; </, 
dcnuo a: b^ c\d &c. prodibit ( cor. 1. ) : A* =4 
r 2 : d*,a3. £3 : — *S; </3:*4, £4 - <4 : *' : £f j= 
c*:d s % & in generc, fi proportio a: b ~ c: d 
detur vicibus », crit an : : en* dn: h. c. quantita- 
tum proportionalium potcnti* ejufdcm ordinis, 
funt ctiam proportionalcs . 

Cor. 3. J^Urfus(^r.i.) JU : =: ~ : 

•i ,h.c. 1: 1 ts x: 1 [ror. 1.) & i cs 
1 . t 1 . 1 _ 1 . 1 - 1 . 1 ^ 

T # T >^ # T? ~ ~ *~ ,& ^ -77 5=2 
1 • i 0 1 • 1 1.1 

h. c. fi per pec potcntias cjufdem gradus quatuor 

quan* 
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luantitatum proportionalium dividatur I, quoti 
:rur.t ptoportionales, 

Cor A. C l^: *=J r:^fW:* ^:*,ctittf: 
■ *3 bx 23 ce: xz t & ( I. p. /A. 26 ) 
idxz =3 fi^x, & ( tb. 19.) <z</& =3 bce t & (/A. 
iq.) bce: adzz &. 

Jj^ oj^ Qlfuerint tre$ mmeri binc a,b,c; 
* * O *//*** d,e,f,^ orcUnate ut a: b„ 
d. - c, & ut b: c,//0 c : f, mf etiam a : c =3 * 
d : f 2.0 Si vero fuerit perturbate ut a : b , //* d : 
e, & ut b : c //* f : d, erit a : c =3 f : c. 

1. * *% b i> & Kl~ /5 ( /*- 2tf) 

& (/6. 18.) **£/ 53 ocde 9 Sc(2. p. 
tb.26.)a: bde: ebf: Scd *<&: rfi/ ^ rf: / 
[w. 6. rfr/ jo.]ergo 0: * =3 </: /. f.r.i. 

2. W, & 6i =s */ ( 1. p. /6. 16.) crgo 
00 =3 ef [ /. hp /r*/. ) & ( 2. p. th.26. )a: c 
3 /: g. 2. 

Cbr. I quantitatcs hinc, & illinc ordi- 

*3 natae fuerint plurcs v. g. fi a: 
i=3 f:g y b: c =3 g: h,c: d =3 h: i 9 d: e =3 i 
* &c. crit lcmper prima ad ultimam e , ut pri- 
ma / ad ultimam k. Nam ob i: ^ ^ / : b 
( 1. p. ] & c : d =3 h : i [ Ayp. ) crit ctiam : d 
53 /.• # £ 1. p. ) & codem modo argumcntari li- 
cet ufquc ad ultimam. Quodfi plures hinc, & 
illinc itcrum fucrint, fcd ad unam partcm con- 
trario modo , ac ad alteram ordincntur v. g. hiac 
fint a b 9 c 9 d 9 & illincg, h ,/ a : b =3 w: 
/, i: * =3 /: 6, c: d h: £,ob a l :=s i», & 
bhzi cl y Sz c gzzdbli .p.thjbujus J crit ctiam */£- 
fyg ^ mcldh (th, 18.) & [ tb. 19.] ag « m d, 

adcoquc 
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adeoque [ p. th.26.) a: d m: g 1 h. e. ultinia 
ad primam hinc, ut prima,ad ultimam lllinc. d 
Si vcro ita ordinentur ut fit a: b =: /: «r; £: 
f ss h: / ,c: d =z g: h &c. ob w =s £ /, & 
/ =: f *, & * * =3 jfe f£.26.) crit adhuc * : 
£: w , b. e. prima ad uitimam hinc , uti prima ad 
ulttmam illinc; & fi ordincntur ita a: b ss /: w, 
6 ; r cs £ : A , r ; =: A : /, cum ctiam fit a b c ; b 
c dzz\ l gh: h l m (cor. i. /£,30.) crit etiam a : 

&~ & :m y pnoia *d ultimam ordinate, ut prima ad 
ultimam . 

Cor. 2. facrit **° * J a 83 e 'd,8c b: 

iJ c d: e, cum etiam fit : 6 =s : 
Ci.lp. tk.hu jus) crit adhuc (I. p. : c ss ^; /. 2. « 
fi * : £ =3 d: e & c: b f:t cum etiam fit 6. 
r =s * : / ( 1. f . tb.hujus) crit adhuc li.p.ia :e~ d:f: 
3. °fi fit £ : * -3 e: d, & c: b .=s /: <r cum ctiam 
fit I. (p. th.2%.)a:b rs rf: * erit adhuc ( ». 2.)*: 
# =3 : / 4. 9 codcm medo fi , vcl fecunda pro- 
portio , vcl utraquc iecund* partis th. invcrfim pro- 
ponantut, potcrunt reduci ad cas, quae in hyp. di- 
ftx partis habentur. i.p.tb. & hinc infcrctur 
fcraper illa conclufiojimo id etiam applicari po- 
tcft illis> qux ftatuuntur in w, 1. 

T Ic€t Rc S u,x trium,& quinque,/*»* 
JL/ direfid, tum invcrf*, aliarumque, 
qu* in fcholis Aritbmtticorum tanto apparatu 
traSari foltnt , exprcffam nondum cffcndcritis in 
noftra Artthmetica mcntionm, non dubtto tamcn 
tjjirmare tas iam lucu/enter fatis a nobts fuiffe 
non tantum expofitas, verum etyam dcmonjiratas . 
£c$ufa trium ditca* ex trtbus dafis ervit tpar- 

tum 
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tum 9 inverfa ex tribus datis eruit tertium: Re- 
gula quinque impertat duas proportiones , quarum 
quinque tcrmit.i cognofcuntur 9 fctlicet tres primd, 
& duo fccunidt^ quarto prima vices gerente tcr- 
mini alicutus Jecundd: duas ea importat qudftto- 
nes t duas incognitas, fed per huiufmodi regulam 
cognitio: fecundd qudtitur folum, ut parcatur la- 
hri pro inveftigatione primd , ut fit a : . b c : 
& d : x =: e : z , qudraturque z. Rcgula focie- 
tatis ex datis antecedcnttbus , dr fumma confequen- 



larum formulas hMs cor.: 3. th: 26. & 4. th. jx* 
Proponi etiam folet rcqula alligationis , regu* 
la faifi &c. fed qui probe callebunt hujus capi* 
tis Theoriam calculum Itteralem , & problemata om~ 
nia % qu£ pcr huiufmodi regulas foluuutur , & ex~ 
pedite magis folvent , & eo ipfo regulas adinvc- 
nient. Cxterum, ne de me ullus conqttdratur 9 
ubi calculi literalis ad folvenda problemata ap- 
plicationem perfequar , cdteras regulas ad inftar, 
exemplorum proponam , & dcmonftrabo . 

Ad digntfcendum , quandonam regula triuro, 
vel quinque direcla , vel inverfa fit , ufus . & na» 
twralc ratiocinium confert magis y quam prdcepta. 
Veruntamcn quoniam prdter hunc , illos etiam 
babent in Matheft ufus , fequentia ddiicio . . f 
1. Si crefcente a uniformiter crefcit b, crit a 
Qd fuum incrementum , uti b ad incrementum ref- 
pondens incremento ipfius a. Sit enim ipfius a in- 
crementum na; ^uoniam eadem lege crefcit b 
( hyp ) incrementum ipfius b erit nt> , nimirwn 
tvadentc a dupla 7 tripla ,npla, etiam dupla , ttr- 
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pla , n pla evadet b 5 efi vero a:na b : n b 
(dci. 30.) ergo &c. 

2 t Si erefcente a defcrefcitb 9 erit a ad fuum 
incrementum , uti decrementum b , ad ipfam b . 
Eadem enim ratione oftendetur incremento na ip~ 

fius a refpondere decrementum ~* b ipdus b , cum 

trgo ftt a : na ^ b : b ( def. 30. ) #g**J 
propofitum . 

3. .S/ erefcentibus b y & c crefcit a, /hf */- 
terutra b crefcentc, altera c «m**** , w/ 
rw/w , a:na=s b : n b, vel a : m a =3 c: 
m c. pm* ( n. i, ) jfir a : n a =a b : nb, 
a : ma =s c : mc, *r/> ( /6. 3 1. 1 aa : nama 
=2 bc : nbmc . Jam in primo cafu fecunda pro- 
portio evadit in a : a =s c : c ( hyp. ] feu m 
1 : 1 =3 1 : t [ w. 3. dr/. jo. ) & in 1 : 1 
53. 1 : 1 m*rf/> pr/wtf /» eafu altero ob ean- 
dem rationem, & tota illa compofita evadit in 
a : na =2 b : nb in prtmo cafu , in fecundo 
$vadit in a ; ma =3 c : mc ( ror. r/>. ) rrfd 
drc. Eodem modo fi a crefcat crefcente b , & de- 
fcrefcente c 9 fed crefcente b eadem maneat c, vel 
decrefcente c ftfcfofi maneat b , evincam effe a : 
na b : nb in primo cafu, & in altero ca* 

/u ejfe a : m a 53 c : c 

m 

4 £>uantitates funt in ratione compofita ex 4i- 
rettis earum, qutbus crefcenttbus ipfa uniformiter 
frejcunt . Stnt b, & c , qutbus crefcentibus in B,&C 
3 erejcat in A. fonamus a « x, dum bcre- 

fcit 
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fctt in B eadem intcrim munente c, erit a:x=3 b:B 
( n. 3 ) & x : A =3 c : C [ n. J.) & l th. 
31.) a x: Ax=s bc :BC,/<r* (cor.6.dcf. 30.) a: 
A 53 bc : BC. a /» A crefccntihus b, 

c, d, /» B, C, D . Ponamus a crefcere in x crefcen- 
tibus b, c, i» B, C intertm manente d, 

m> a: x ^bc : BC (cx dcm. ) & ( n. 3 ] x : A =3 
d: D: itcrum (th. 3i.]a x : A x =: b cd : 
BCD <r (cor.6.def.30.)a: A=: bc d.ECD Jdcm 
ofienditur in omni alto cafu , in quo plurcs adhuc 
foerint, quibus crcfccntibus a un'formiter crcfcat, 
jmo cadem penitus ratione evincitur, fi ipfarum 
b, c, d, &c aiiqua crefcant uniformiter , aliqu* 
decrejcant, forc a : A in ratione compofita cx di- 
rettis crcfcentium , & invcrfis decrefcentium . Ex 
mercibuS y & pretiis, ex itinieribus , velocitati- 
tatibus , & temporibus facillime peti poffunt exem- 
pla, quibus ft applicetur brevis y & nova h*c theo- 
f& *?f a w&det planior , & eo ipfo palpabitur, 
quam bene confcrat in ufu reguld trium, vcl quin~ 
que ad difpofnionem terminorum y per quam regu- 
la ipfa evadit diretta, vet invcrfa. Pelim, at- 
teniatur ad vocem uniformiten fic enim evanc- 
fccnt difficultates , qux contra mjlram hanc thc^ 
riam fuboriri poffunt. 

A RTIC U LUS ir. J 

De Trogrefft onilus Geometricis; 

T)ef 2 A C Eries numcrorum continuc prop<M> 
+^ J % 3 tionalium dicitur progreffio gcome* 

N trica. 
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fcqucns, uti fumma antecedentis , & confequentis 
altcrius ad alterum confequens, ctiam diffcrentia 
primi antccedentis, & conlequentis crit ad pr mura 
confequcns, uti differcntia iccundi antecedcnus, 
& confequemis cft ad fccundum confcquens , Sc 
contra . 

Cor 2 Q 1 totum a 4- * cft ad totum c 4- J p 

i3 uti ablatum b ad ablatum d 9 cum 
ctiam fit alternando (2. p. tb. 28. 1 a 4— b : 
bzzc 4- crit [i.p 6*/*;) a +-& * (*]: 

Jc altcrnando (2. p. 
th.z%.) a : c b : d : imo ob 4— * 4- 

b: d ( hyp. ) crit ctiam ( cor.%. dcf. 30. ) a : c =5 <t 
4— b: c 4— </, nimirum ctiam rcliquum * ad 
rcliquum c 9 uti ablatum 6 ad ablatum d 9 & uti 
totum a 4- 4 ad totum * 4- </. 
Cflr 2 TT Inc invertendo cruitur 1 .° b : 4 4I 



d(hyp.tb.bujus)fit altcrnando * : * =3 b: d % habe- 
tur 3.0 ( cor 8. <fc/30. ) a*+L b: c~+L d ?z a : c 
f.o altcrnando ^ "^. A: a =3 * 4I rf : r . 5.0 ia- 
vcrtcndo tf: * 4— £ =3 c: c~+L d. 

Cor A. O U ? niam tbAmm )a:b^c: 
^ V£_rf, & aUcrnando a: c ^ b: 
rf,eodem modo,quo in cor.i. cvincam I Sa c : 
czz b+-d:d(vi th.bujus) & vi principiorum in w." 
3. cit. i.o a c: 4?.^ c: d 3.0 a + c: b 
d a: b 4..0 a c: a b + d : b $.* cz 
a £ r =3 d : b ^ d 9 6.0 a: a +* * b : b d 
in omni fcilicet proportione fumma, vcl diffctcn- 
tia antcccdcntium cft ad fummam, vcl diflfercn- 




tiam 
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tiam confcquentium, ur anteccdcns ad conrcqueus 
&D. Etuaciatio altorum Tbeorematam tn prxfenti 
coroil. contcntorttm cx ubaratttrtftica facilc crtd 
poteH . 

Cor. <. Clnt rationes fimiles quotcumquc 
" O a : b =3 c: d e: f =2 g: b =1 
i: k =3 /: «1 &c. crit («r. 4. ) a 4^ b +1 </: 
a iji, fcd^rfa hyp. J ergo ■ cor. 8. 
jo.) a +~ c :b+-d-=i e: f \ & turfus \cor. 4.) 
, * +- * +: e: b d+- f~ e:f f (cdc:f~ g: 
» ( ) crgo ( ttr. I. defio.) a +1 * c: b +~ 

hh^ f h g: h . Similiter pcr castcras 
pcrgcrc potesj unde fi fucrint rationes quotcumquc 
fimiles, crit fumma, vcl differcntia omnium an- 
tecedcntium ad fummam , vcl differentiam con- 
fequcntium , uti antcccdcns quodlibet ad fuum 
confequcns . 

Cor. 6. Q 1 fummcntur , vel fubtrahantur ; 

i3 duo , vel tria tantum anteccdcntia, 
cmnt ad fummam,vel diffcrcntiam fuorum con- 
fequcntium t uti antcccdcns quodlibct ad fuutn 
confequcns . ( cor. 5. ) v. g. c +1 g : f +1 b 
f:h f vel c 4= e +-g ?L i : d hk f+- b +- k, 
vel ctiam £ +1 / +L / ?1 n : b & k + m+-> 
* =: n: o, fcd (hyp.) e:f ^g: h y vcl c: fz=x i: 
*i vel *.^/=s n: ojigitur [ cor.%.def. 30. j a+c 
^ c: b d + f ~ c +- g : f+-h^> c+- c + g 
P- ii dV-fV*h +>t sa g +- $j£ l ^ n: h +- k 
2- m 3^ 0 &c. ncmpc fumma , vcl differentia duo- 
ljm , vcl trium antcccdcntium ad fummani vcl 
dfferentum fuorum confcqucntium t ut fiunma 



\ 
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vcl diffcrentia quothbet anteccdcntium , ad fum- 
mam, vcl diflfcrcntiam fuorum cnnfequcntium. 
Cot. 7. T jLterius,cum ex hyp. rationcs datae 
' * \J oinnes fint fimphes , tum eae 
quae funt loco impari, (cilicet i.a 3. a 5-a &c. 
tum cx , qux funt ioco pari , fcilicct 2.a 4 #a 6. a &c. 
conftituunt fcriem rationum fimilium , adcoque 
(cor. 6. j fumma,vel diflferentia antecedentium ea 
rum , qus lunt loco impari| , ad fummam 
iuorum confcquentium , uti anteccdens quod»ibet 
ad lhum confequens ; u. a hP- e V- i : b +- / 
51*. k ss i : k y & fumma, vel diflferentia antece- 
dentium carum , quae funt loco pari , ad fummam, 
vcl difFcrentiam luorum confequentium, uti antece- 
dens quodiibct ad fuum confequens ( cor. 6. ) 
v. g. c g hh l : d b $1 m =s / : m. fed 
( fyp- ) * [* * ^ / : iw, crgo ( c§r. S.def 30.) <* 
4- ^ f- i : i -H / +- £ =: c g l : d 
'Z- h m. Scilicct in fcric rationum fimilium 
fumma , vcl diflPcrentia antcccdentium carum , quas 
tunt loco impari , ad fummam, vel diflferentiam fuo* 
rum confcquentium , uti fumma , vcl diflfercntia 
antecedcntium earum,quae funt loco pari,ad fum- 
mam, vel differentiam fuorum confequentium . 
ialia lequuntur alternando , & invertendo mox 
demoftratatam proportioncm Thcoremata, alia ad- 
huc cx cor.o 5.0 deduci pjofluntj in iis eruen- 
dis , & demonftrandis non inutiliter fc excrccbit 



tyro . 

Sch 3 am &mtmflrutii affinitatem haht 

etiam Tbecr. fequens} fi in duabts 



o^orttonibus «mfequentia fnertnt tackm, eiit 

fumtta 
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\\tmmct , Vil diffenntia antecedenttum fub confequcn* 
re uno ad co tjequens tpfum y uti fuwma, vel dtffe- 
tfentia antecedentium ftlb altero ad alterum con- 
jtquens h* c & a i b c : d & c : b s£ f : d 
trit a + e : b =: c . f.'d. Dem. ad =.bc 
ir cd b f ( I p. Th. 26,) adeoque ad £ cd 
=; bc b £ ( Th^io & 13 ) & ( 2 p. Th. 
26.] a -+ e : c+-f :di ^uodfi ftt c > a, & 
f > c , f 0/ habeatur etiam e — a : A =: f — c: 
i,fecunda proportio primo loco ponatUr , ut nem* 
pe fit c : b =: f: d, & a: b =2 c : d * Ex eadem 
tnim demonftratione habebis etiam c a : b = f 
ir c : d . Hoc ipfum eft advertendum tum in Th* 
fr*c. tum im ejus cor. t ut ubi fubtraclio fieri 
uquit , vel ipfd rationes , vel earum ordo invcr*. 
tatur, & rem tentanti apparebit falvam manere 
byp. falvam demonftrationem , ut in cafu allato inx 
Scholio prdfenti . , 

2^ nt Q 1 duartm proportionum a : b =* ct 
5 * O d, e£* c : f =: g : h termini bomth 
logi multiplicentur , vel dividantur facJa , vel quoti 

a b 

adbuc porportionem ae : bf cg : dh, vel *~+ • -~4 
=2 -^h • ii conftituent , 

D/f^ T ad z3 bc, 8t eh fg (i.p. th. 2<Sj 

=3 ( th. 15,) & [ 2. p. th.26.j ae: kf 
^6* 9. *. 



25 
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' • f g b * 

Cor. I. C l proportioncs fiicrint quotlibet; 

i3 faale patct ctiam hic , quod vcl 
multiplicatis, vcl divifis antecedcnnbus , & confe- 
qucntibus rationum, quae fiint loco impari, inde 
carum, quae funt loco pari, fa&a vcl quoti pro- 
pbrcioncm conftitucnt . Sit cnim 3.a proportio 
kzz / : m, quoniam ex primis duabus fada eft una 
a e: b f =3 c g: d b, ex hac, & #: k =: /: w co 
dem modo fiet una aei : bfk =3 *g/ , & fi 
fupcracccdat quarta n : 0 =5 p : g : ob camdem ra- 
tionem crit aein : i/fo =3 <g/p : dbmq &c. idcm 
diccndum dc quotis. 

Cor. 2. ^odfi proportioncs datas fuerint 

VJ[ aibzz c: i,iterum a: b 
c:d, rurfus a : 0 =3 r : , adhuc * : 3 =3 r d p 
dcnuo * : 4 =2 c.d &c. prodibit ( cor. i.)a* : A* 
c*: d*,a3. b*:zzc*: d3:a* t b* c*: d* 9 a': b* 
c $ :d s t & in gencrc , fi proportio a : b c: d 
dctur vicibus », crit an ; b* : cn : da : h. e. quantita- 
tum proportionalium potentiae ejuftlcm ordinis, 
funt ctram proportionalcs . 

Cor. 3. Rudta(«r.i:)A:44a A« 

JL, :JL« JU :JL, — JL, :JL, & JL, -JL, — 
1 • i „ . 1 . 1 1.1 

• ~* , & in gcncre ^ • -r. c= : » 

h. c. fi per per potcntias cjufdcm gradus quatuor 
r quan- 
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quantitatum proportionalium dividatur I, quoti 
erur.t ptoportionales, 

Cor. A. Qla:bzzc:x8cd:Xz2C:z,Qr\tad: 
■ *3 bx ce: xz 9 & ( i. p. th. 26 ) 
adxz, =3 bcex, & ( th. 19.) ^ =3 to, & (/£. 
19.) fcrf : =3 z. 

^TJ^ oj / fuerint tres mmeri hinc a , b , c ; 

' * d,c,f,e£* ordinate ut a: 

fo? d. - e, & ut b: c 9 ita c : f, mr etiam a : c =3 
d : f z.° Si vero fuerit perturbate ut a : b , f/tf d : 
c, & ut b : c ita f : d, m/ a : c =3 f : c. 

& (/6. 18. ) bede y Sc(2. p. 

tb.26. )a: c ► =2 fcfc: **/.- Scd £<fc: *6/ 3 </: / 
[w. 6. <&/. 3«.]crgo a: c =3 rf: /. f.*.t. 

2. =2 & M =3 r/ ( 1. p. th.i6.) crgo 
=3 */ [ / in trol. ) & ( 2. p. th.26. )a: c 
=5 /: e. q. e. 2. 

Cor. I Q * quantiratcs hinc , & iilinc ordi- 

t3 nat* fucrint plurcs a/. g. f\ a: 
b =3 f:g 9 b:cz^g:h 9 c:d-=x h:i 9 d: e =3 i 
k Scc. cric lcmper prima a ad ultimam e , ut pri- 
ma f ad ultimam k. Nam ob * : r a /: £ 
( 1 . p. ] & c : d =3 h : i [ typ. ) crit ctiam * : d 
=3 /V 1 f 1. p. ) & codem modo argumcntari li- 
cet ufque ad ultimam. Quodfi plurcs hinc, & 
illinc itcrum fucrint , fcd ad unam partcm con- 
trario modo , ac ad alteram ordinentur v. g. hiac 
fint a b 9 c 9 d 9 & illincg, *,/,«,& a : b =: w: 
/, A: * =3 /: Jb, r:rf=3 A:£,ob * / ^ * & 
bhzi c/,Sc e ezzdh [1 .p.thJbujus \ crit ctiam */£- 
beg ^ jwAft 18,) & [ /A. 19.] - m d, 

adcoquc 
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adeoquc [ p. th.26.) a: d =1 m: gih. t. ultima 
ad primam hinc , ut prima , ad ultimam lllinc . d 
Si vcro ita ordmentur ut fit a : b =3 / : m ; b : 
^ b: l ,c: d =z g: h 3cc. ob 0 jk =:£/,'& a 
/ =3 fA,4c^ - ^ll. f tb.i6.) crit adhuc * ; 
d 7* g : w , b. e. prima ad uitimam hinc , uti prima ad 
ulttmam illinc; & fi ordinentur ita a: b ss /: 
h: c ^ g: h y c; d -zx h:i f cum etiam fit a b c ; b 
c d =2 l gh: h l m (cor. 1. tb,$o*) erit etiam : 
g : w , prijna ad ultimam ordinate, ut prima ad 
ultimam . 

C&r. 2. Qi foc * * : * « ' : * 5- 

lJ r =3 : * , cum etiam fit : 6 53 <z : 
r 1. th.bujus) erit adhuc (1. p. )a : c =: </; /. 2. « 
fi 0 : b =: d: e & c: b f:t cum etiam fit fc . 
czz e:f{i.§. tb.hujus) crit adhuc Ll.p.J * : * =3 : /: 
3. P-fi iit & : a 53 e: d , & c: b .=s r cum ctiam 
fit X, (p. tb.2%.)a:b rs rf: * erit adhuc ( ». 2.)*: 
fzzd:f+.9 eodcm modo fi , vel fecunda pro- 
portio , vcl utraque fecund* partis th. inverfim pro- 
ponantut, poterunt reduci ad eas, quae in hyp. di- 
{Xx partis habentur . i.p.th. & hinc infcrctur 
femper iila conclufio$imo id etiam applicari po- 
tcft ijlis, qux ftatuuntur in cor. 1. 

$fh, T Ic€t Rc S ulx trium,& quinque,/*w 
f j dire£id y tum inverft, aliarumque y 
qud in fcholis Aritbmeticorum tanto apparatu 
traQari folent , exprcjfam nondum cffcnderitis in 
poftra Arttbmetica mentiowm, non duktto tamen 
tjjirmare eas iam lucuienter fatis a nobrs fuife 
non tantum expo/itas, vetum etyam demonjiratas . 
£c$ufa trium diie&a tx trtbus dafis wtit quar- 

tum 



Digitized by Google 



NUMERORUM. 



191 



tum 9 inverfa ex trtbus datis eruit tertium: Re- 
gula quinque impertat duas proporttones , quarum 
quinque termit.i cognofcuntur , fctlicet tres prima 9 
(Sr duo fecunid y quarto prim* viccs gerente ter- 
mini alicutus Jecundd: duas ea importat qudtfto* 



cognitio: fecundd qudritur folum, ut parcatur la- 
bori pro invejligatione prim* , ut ft fit a : b ta c : x 9 
& d : x S3 c : z , qudraturque z. Regula focic* 
tatis ex datis antecedenttbus , dr fumma corfequer** 
tium qutrit con r equentia ipfa: ai buiufmodi regu- 
tarum formulas h;bes cor.: 3. th: 26. tjr 4. th. 31, 
Proponi ettam folet requla alligationis , r^«- 
/tf yir^ gw/ prafo callcbunt hujus capi* 

tis Theoriam calculum Itteralem , e£* problemata om- 
nia 9 qud pcr huiufmodi regulas foluuutur , 
p*<#/* «**£// folvent , « /p/i regulas adinvc- 
nient . Cxterum, ne de me ullus conqudratur 9 
ubi calculi literalis ad folvenda problemata ap- 
p/icationem perfequar, cateras regulas ad infiar 
txemplorum proponam , & demonftrabo. 

Ad dignpfcendum , quandonam regula triuro, 
itf/ quinquc direfta , w/ inverfa ftt , ar/itf . «*■ 
tura/e ratiocinium confert magis , quam pracepta* 
Veruntamcn quoniam prater hune , tfiaf f//a* 
0* /* Matheft ufus , fequentia adiicio . 
I. X/ crefcente a uniformiter crefcit b, *ri/ a 
flrf /000? incrementum , «// b tfrf incrementum ref- 
pondens incremento ipfius a. «Sfr ipfius z in- 

crementum tia; ^uoniam eadem lege crefcit b 
( hyp ) incrementum ip/ius b *r/> nb . nimirum 
tvadente a dupla 9 tripla 9 n pla 9 etiam dupla 9 ttr- 



nes 9 duas i 
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pla , n pla cvadct b 5 eft vcro a : n a « b : n b 
(dcl. 30. ) *rgo <#r. 

2. J/ crcjccnte a dcfcrcfcit b , m> a *i 
incrcmcntum , *// dccrcmcntum b , tfi /p/iw b . 

enim ratione oftcndctur incrcmcnto na ip~ 

fius a rcfpondcrc dccrcmcntum ~+ b ip/ius b , cum 

trgo fit a : na s ^ b : b ( dcf. 30. ) //gw* 

propofitum . 

3. .S* crcfcentibus b>& c crcfcit a, /M 
tcrutra b crefcentc, altcra c cadcm mancat , w/ 
rw/r* , a:na=3 b : n b, vel a : m a =3 c: 
m c C00/ r»/iw ( n. 1, ) fit a : n a b : nb, 
c£* a : ma =: c : mc, crit ( /A..31. 1 aa : nama 
=2 bc : nbmc . Jam in primo cafu fccunda pro- 
portio cvadit m a : a =a c : c ( hyp. 3 /<w m 
I : 1 =5 1 : 1 Lcor. s. dcf. jo. ) & in 1 : t 
a 1 : 1 cvadit prima in cafu altcro ob can- 
dcm rationcm 9 & tota illa compofita cvadit in 
a : na =s b : nb in prtmo cafu , in fccundo 
evadit in a ; ma =; c : mc ( w. *//. ) crgo 
drc. Eodcm modo fi a crcfcat crcfccntc b , & ae- 
fcrcfccntc c,fed crcfccntc b cadcm mancat c, vel 
dccrcfccntc c cadcm mancat b , cvincam cffc a t 
ua ss b : nb /0 pr/aw **/<*, # /* altcro ca- 

fu tjfc 2l : m a =2 ^ c : c 

m 

4 guantitatcs funt in rationc compofita cx di- 
reilis eartm , qutbus crcfccnttbus ipfa uniformiter 
frcjcuni . Stnt b, & c , qmbus crcfccntilus in B, & C, 

S frgra; /0 A. tonamus a mglSmr r» x, dum bcrc- 

fcit 
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[ctt in B eadcm interim manentc c f erit a:xd b:B 
( n. 3 ) & x : A =: c : C [ n. %.) & l th. 
31. ) a x : Ax =3 bc :RC 9 feu (cor.6.def. 30.) a: 
A ^ bc : BC. crefcat a in A crefccntihus b, 
c, d, /» B, C, D . Ponamus a crefcere in x crcfcen- 
tibus b, c, i» B, C intertm manente d, 

rrar a: x s=bc:BC (ex dem. ) <^ (n. 3] x : A =j 
d: D: />^r«w(th. jija x : A x =3 b cd : 
BCD <y (cor.6.def.30.)a: A=: b c d: BCD,./</w 
oftenditur in omni alto cafu , /7* quo plures adhuc 
fnerint , crefcentibus a unrformiter crefcat, 

jmo eadem pcnitus ratione cvincitur^ fi ipfarum 
b, c, d, &c aliqu* crefcant uniformiter , aliquf 
decrefcant r fore * : A in ratione compofita ex di- 
retlis crcfcentium , & inverfts decrcfcentium . Ex 
mereibus, & pretiis y ex itinieribus 9 vclocitati- 
tatihus , & temporibus facillimc peti p«Jfunt exem- 
p/a, quibus fi applicetur brevis 9 & nova hjtc theo- 
ria y ipfa evadet planior, & eo ipfo palpabitur, 
quam bene confcrat in ufu reguU trium, vel quin- 
que ad difpofinonem terminorum 9 per quam regu- 
la ipfa evadit diretta, vel inverfa. Pelim 9 at- 
\ tendatur ad vocem uniformiter; fic enim evanc- 
fcent difficultates , qux cmtra nojlram hanc tbe^ 
tiam fuboriri poffunt. 

I 

A RTIC U LUS IK 1 
T>e trogrcfft onibus Ccometricis; 



• * * * 

T)cf 2A Q Eries numerorum continuc 
* • 3t" O tionalium dicitur progrelfio 



propQi> 

geome- 

N ' ~ trica. 



* 
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trica . Si numeri progreflionem componentes 
fuerint a y b ,*,rf,ea fcribatur : 6 — 6 : c =3 
r: =3 d: e =2 *>/ &c. a plerifaue fcnbi fo- 
let -H * , 6, / &c. fed hoc figno nos non 

urcmur . 

Cbr. I. T jNitas, numerus quilibet, & ejus 

\J potcntiae ordinatim afcendentes 
conftituunt progreflionem geometricam ( cor def 
ix & cor.i.def 3 3.)- & invertcndo potentia quae- 
libet fuperior cum fuius interioribus, & unirate pro- 
grcflionem geometricam efficiunt. Sic na =: a z 
a 2 — az : a\ ^ a%:a* -* a+ : 05 &c. & 5 : #4 
:=: * : =3 a 3 : a* =3 * * : 0 =2 a : 1 . 

Cbr # 2. Q ^ tcrminus pnmus 1 , exponens n 

i3 pro ratione multiplicitatis , & 

pro ratione fubmultiplicitatis. Quod fi fuc- 

ceflivi termini , quasrantur juxta regulam in(w.7. 
def 29. ) traditam, in primo cafu progreflio erit 1 , 

_ a < &c. & m fecundo ent 

», »3, * 4 , . . 

1, 0, »*, »?, »4, »5 &c. h, e. fi ratio , juxta 
quam progrediuntur numeri in progreflione ab 1 
incipiente, fit multiplex; ipfifunt potentis fra&ionis, 
cujus numerator eft 1. denominator vero expo 
nens rationis »$fi fubmultiplex , termini progre£ 
fionis funt potentis ipfius exponcntis. Quoniam 

fi ponatur m =3 , eft m ^ , m^ =s 
&c, pofthac utcmur. denominatore »1 pcc 

fift 



Myiuz.c\J uj 
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fraftionem ^ , vcl pcr intcgrum n cxplicabili, 
atque ita una eadcmque ferics i , m y m 2} m % , m 4 , &c. 
cxponct I, -^h ,J-< ,&c. vcl i , n y n 2 &c. Quod- 

n n 2 

fiprimus terminus fit aliqua exponentis dignitas, 
v. g. n% cadcm regula invenietur i.dus » 4> j.us* 

»^4.us »2, 5us », 6us i f 7.US &c. 

n n 2 

Sch 7VT ® ta numerum tcrminorum unitate 
J_\ exccdere exponentem dignitatum fu- 
pradittarum. Sic in termino qutnto n.4 exponens* 
efi 4. =3 5 — ■ 1 . Si vero terminus primus fit ipfe 
exponens rationis y tum numerus terminorum coin- 
cidit cum exponenie dignitatis ipfius n. Sic ex- 
ponens termini nS eft 5 , idem cum numero ter- 
minorurn. 

Cor. 2 terminus primus fit a, denomina- 

O tor m % erit progreflio a, ma 9 
m a y m^ a , 0*4 a &c. ( cor. 2. ) 

Cor. A. T^^ to P rimo > & fecundo progre£ 
■ jLJ fionis geometricac tcrmino, da- 
tur etiam exponcns (cor.^.def.29. ] adeoque ( cor. 2. 
progrcflio ipfa continuari poteft.a/.^. fi pri- 

mus fit a , fecundus b , crit cxponcns ~+ , Sc 

progreflio a y b y £ _ m ~ &c. (cor. 3..) 

Cor K T*\ ^ t0 P r * mo terl ™ no a > ultimo #, 
JLy & numero terminorum n y expo- 

ncns * facilc ctiam determinatur ; cft cnim u a> 

• « 9 % * 

N 2 # 
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irica . Si numeri progreffionem componentes 
fuerint a 9 b ea fcribatur a ; b -=z b : c =3 
c: d =2 : e =2 * > / &c. a plerilbue fcnbi fo- 
let 4: a,l>, c, d 9 e,f &c. fcd hoc rtgno nos noa 
uremur . 

Cor. I. T jNitas, numerus quilibct, & ejus 

potentix ordinatim afccndentes 
conftituunt progreffionem geomctricam ( cor def. 

dr cor.i.def 33.)-* invertcndo potentia quae- 
libet fuperior cum fuius inferioribus, & unitate pro- 
greilionem geometricam efficiunt . Sic 1 : a =3 a : 
a 2 =3 a* ; ai^ a 3 : oa ^ a+ : ai &c. & a 5 : a± 
z=: a : a$ =3 a $ : a* =2 * : a ±2 a : 1 . 
Civ. 2. Q k terminus primus 1 , exponens » 

i3 pro ratione multiplicitatis , & 

pjh pro ratione fubmultiplicitatis. Quod fi fuc- 

ceffivi termini , quscrantur juxta regulam in (cor.7. 
def \ 29. ) traditam, in primo cafu progreffio erit 1 , 

^-i ~? ^ ^ &c. & in fccundo crit 

1, 0, 02, 0;, 04, 05 &c. h, e. fi ratio , juxta 
quam progrediuntur numeri in progreffione ab 1 
incipiente, fitmultiplexj ipfifunt potentisfra&ionis, 
cujus numerator eft 1« denominator vero expo- 
nens rationis 05 fi fubmultiplex , termini progre£ 
fionis funt potcntias ipfius cxponcntis. Quoniam 

ft ponatur m =j r cft m* <i+ im% a 
i &c, pofthac utemur. denominatore m pei 
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fra&ionem , vel pcr integrum n explicabili, 
atqueita una cadcmque ferics \ y m,m%*m<i » m 4 >* c 
cxponet I, ,&c. vcl i , *,» 2 &c. Quod- 

ft TJ2 

fi primus tcrminus fit aliqua exponentis digirftas, 
v. g. »s cadcm regula invenictur i.dus » 4> 3.us* 

»^4 # us ^2, 5us », 6us , 7 # u s ,i &c. 

ilSV^ 7VT Gfa numerum terminorum unitate 
J\l excedere exponentem dignitatum fu- 
pradiclarum. Sic in termino qutnto n.4 exponens 
efi 4 = 5 — ■ i . Si vero terminus primus fit ipfe 
exponens rationis, tum numerus terminorum coin- 
cidit cum exponente dignitatis ipfius n. Sic ex- 
ponens termini n5 ejl 5 , idem cum numero ter- 
minorum. 

Cor. 2. tcrminus primus fit a y denomina- 
5* l) tor erit progreflio a y ma 9 
mia^m^a^m^a &c. (cor.z.) 

Cor. A. T^^ 0 P rirno > & fecundo progrefr 
■ xJ fionis gcometricas tcrmino, da- 
tur ctiam exponcns (cor.^def 29."] adcoque ( cor. 2. 
& progrcffio ipfa continuari poteft.a/.£. fi pri- 

nius fit a , fecundus b , crit exponens 5 & 

progreffio 0 , £ % ^ m ~ &c (cor. 3..) 

Cbr ^ ^ t0 P r * mo rcrm i n ° a , ultimo 0, 

D & numero terminorum », expo- 

nens x facile etiam detcrminatur 5 cft enim # s # 
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a x"~ l (sch.prdc.)~i sa x *~ 1 ( th. 19. ) 
x t=:& y-* 1 JL • Si progrcflio ab x. incipiat, 

a 

a ^3 1 , & ^ 53 0 [^.4. <fe/. 25 ) 

i3 dctcrminatur numerus termino- 
rum n. Nam x * 1 ( w. r// ) Ducatur 

a 

crgo in fc ipfum cxponcns datus x tandiu, donec fi- 

at £4 & exponcnti dignitatis , qus prodit , 

addatur 1: & habebitur numerus terminorum. 
22 T N progrefftone geometrica faclum 
* 3 ' Jjf extremorum dquale efi fafto medio- 
rum ab extremis dquidiftantium y & , fi nume- 
rus terminorum Jit impar , quadrato medii. 
J)em Uoniam rationes numerorum ia 

progreflione fe fequentium funt fi- 
milcs [<&/.34-] crit primus ad fecundum in fim- 
plici, ad tertium in duplicata, ad quartum in tri- 
plicata ratione primi ad fecundum, & ad ulti- 
nium primus ante ipfum in fimplici , fecundus 
an duplicata, tertius in triplicata &c. ratione pe- 
nultimi ad uitimum , feu [ -byp. ) primi ad fe- 
cundum . Quarc primus ad fccundum, ut pcnuiti- 
ipus ad ultimum, primus ad tertium,ut antepe- 
nultimus ad ultimum &c. Uor. 3.^/3 2.) fijnt vero 
fecundus, tcrtius, quartus &c. ita diftantes a pri- 
mo, ut ab ultimo diftat penultimus, antepe- 
aultimiis,tertitis ante ultimum &c. adcoque pri- 
v mus 
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mus ad diftantera ab ipfo , ut ad u ltimum asqui- 
diftans ab ipfo. Ergo ( th. 26. ) fa&um cxtrcmorum 
squatur facto mediorum ab ipfis ^quidiftantium • 
Quod fi numcrus tcrminorum Itt impar,erit 
primus ad mcdium,ut medius ad ultimum ob 
candcm rationem; confequentcr fa&ufti extremo- 
rum xquabitur quadrato raedii [ cor. 1. 7b.i6.) 

Cor. Q ^ P r i m us a , ultimus z> t qui confe- 
O quuntur primum, lint a f b % c f d f e. 
qui antcccdunt ultimum 7, #, u f t f &c. crit 
az by =: cx du =3 c$ 9 &c. unde 
c K b : d ss u:y f b:c =s f : 0 &c. h. 
c. in pro^reflione gcometrica J, b f c f d f e f t f u t 
XJfZ, termini 0 fc invicem acquidiftantes funt 
proportionales . 

<J*Ij ^ x T N progreffionc geometrica fumma om- 
* X tfflww excepto ultimo ad fummam om- 
nium excepto primo f uti primus ad fecundum. 
Dem. P Sto jrogreflio : b^ b:c ^ c.d 

JC = d:e^ e :f Stc.[cor.$Jb.io.]a 
b+-c+-d+-e:b4-c+-d+* ei-fzi a.b.q.e.d. 

Cor I Q ' P" mus terminus fit a f ultimus z ; 

w3 fumma /, & fecundus b , erit 
f~* a & (tb. 26.) fa^ aazifb _« 

bz t &c fb~ fa^ bz _« 04 (/6.13.) & (/A. 19.) 

/. Pariter ^lJl J [/6. 19.) & 

^-C^ ** 13.^* 19.) ^ — 

te, & ( /3. 19.) 777 =s /". Dcaiquc 

ja *. (/&. 10. u.cH*.) 




N 3. wr. 2; 
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Cov. 2. P ro 3 re ^ 0 * n infinitucn produca* 

■3 tur , & ejus termini crefcant , 
crit primus ultimo infinite fubmultiplex (dsf. 31.) 
fcu ejus pars infinite parva , feu ejus refpectu 
acquabitnr o (*. $.Frol.) & aa =3 o [cor +.def. 24..] 
cum igitur fum na progreffionis crefcentis fit 

b& — aa . bz „ / , 

x t J m 9 cnt cadcm =J , & (cor.6jb.26.) 

b -L a: b 1 > h ' c ' ia P ro 5- § eom - iaffnita 
crefccntc differentia primi , & lccundi eft ad fe- 

cundum , uti ultimus ad fummam . Quodfi pro- 

greflio decrefcat , erit ultimus refpeftu primi par- 

ticula infinite parva, feu z =3 o , & [cor.^defx^ 

tz s o. Eft itaque ob /=: ™^ b * > (cor. 1. ) 

in progreflione dccrcfcentc / =S ^ ~ f & 

(cor.6jb.26.) a —< 6 : a # : /$ h. e. in progreflio- 
ne gcometrica infinita dccrefcentc intcr diffc- 
rentiam primi , 6c fecundi , ac fummam primus 
cft medius proportionalis . 

Cor. 3$la =1 1, 6 ^ i ,f umma / fcrid 
infinilx , 1 , ,i ^ f &c in inf# crit 

~— — « =32.(«r,3.pr«A.i9.;Si<i=j , 
1 — • j _ 1 ' 2, 4 " 

fumma feriei ^ , i , ~< , ^ f & c . - m iafij^ 



■ 
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r 



tum crit 7 f 53 V~ ' =* 1 5 " '** 20 ) 

244- 

Eadcm tationc invenitur fummam fer«i 

JL,,-i ,&c. infinitum cffe ~< ':' Atquc 

i» fommantur fcrics infinitx , imo etiam intcr fc 
comparantur . Sic ptima cft ad fecundam uti i : t, 

ad tertiam , uti 2 : 

cyt y N progr. geom. ut denominator' 

1 D. 33. ff ^,,^ multfatus ad unitatem, 

differentia termini primi,& 

ultimi ad fummam dempto ultimo . 

T\ pv¥} T> Ofito den. w , & reliquis , ut ia 
xscm. Th prjec crit £ _, w „ |_ wr# 2 .^; 

34.) & 1:» |>r. 6. <fc/. jo.) & [tb. 34. 

«r. 8. def. 30.) 1 : w 7 & 

30.) w- 1 : t =3 / - * l * 

Cfcr. I. J£ St ergo -* ~ * sa /- « (rtr. 35 



»A. 26.) & (/6. 10.) * ~ " 

^ w ' X ' 30. ) ergo ( cor. 8. <fr/. 30. ) ma - 
: d =3 * — a : /— *>h. c exceflus a.ai m * 
fupra primum 0 ad primum , ut exceflus ultimi 
fupra primum ad iummam osnnium dcmpto ut- 

eD3 °* N 4 Cor. * 
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Cor. 3. £ 



X analogia m 1 : 1 =3 : 



/-« cruitur etiam 



1* _ 1 (cor. i.tb.16. ) & (tb. 10. ) -7 1 

=3 . m , cx qua formula cruitur regula invcnicndi 
dcnominatorerti progreflionis cx datis primo, ui- 
.nimo, & fumma. 

A RTICULUS V. 

2)e Proportione Harmmica , Contra- 

harmonica . 

• 1 

Def. ? K f \ Uatuor quantitates dicuntur bar* 
i/'V^f monice proportiona!es,fi differen- 
tia primas a fecunda fit ad diffcrentiam tertis a 
quarta, uti prima ad quartam. Si fccunda bis 
rcpctitur, hujufmodi proportio cft continua , & fc- 
, ries harmonice continue proportionaiium eft har- 
monica progreffio. 

Cor. I. tSt igitur (def.23.) in proportio- 

JL* nc harmbnica a — « a: c >-* d 
=J a: d % & (tb.26.) a d — b d =3 * r -« * <fl 
undc (tb.10.) 1 a d bd zzta c, & ( tb. 19.) 

• m . 2sd—< bd ... 

1 « , & ■ c\ mihter 2 

1 9. } Datis itaque tribus tcrminis prdportio- 
nis harmonicx fcmper inveniri potcft quartus. 

Or. 2; 



igmzea Dy 
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Cnv f> TN proportionc harmoaica continua 
2. JL eft r ( ^ /: J$> 3 tf _ b: b — f = 

*,& (/£. 2<5 0 a c ~ b c *6 a c. Undc 
10.) 2 0 t - 4* =* <* *,& (W: 19) 

-p^ y^.c. Porro - * * +• b c (tb; 10.) 

j~ - * (rfcl 9,) dcniq: 2<w - [th:i j) &i£j 
= <* (A&. 19.) 

Sch I /^tftWtf»* a\ttis duobus invenitur 
" LJ tertius continue barmonice pro- 
v. fortionalis [cor. 2.) fi fecundut 

ktorum ponatur pro primo , & tertius inventus 
pro fecundo, eadem methodo in-venitur quartus,.& 
ita procedendo progrejfto harmonica producetur. 

Sch. 2. C 1 b 13 2 • *» ' r " 2 a b=3 0 4 '*^ 
*J 2i.)adeoqiCzi ~* [cot.i.)qua quan- 

titas eft infinita. [cor .j.def "25.] £ datorum 
primuseft fubduplus feeundi, tertius continue barmmu 
ce proportionalts inveniri nequit . Multominus ft 2i 
< b, tam enim a fortiori prodibit c aqualis infintto . 
Def *fS CldifFcrcntia,primi,&fccundiaddif- 
5 W O ferentiam tertii,& quarti, ut quar- 
tus ad ptimum , proportio cft contraharmonica t dif- 
treta , vel continua in fcnfu dcfinitionis antccedentis : 

Car *C St «g° a *■ * : f - 7 i 1» 
Lar * £j undc a * - * * - * - U> & 
in continua « - *: * -<■ =: *: * , undc 
<m _ ab ss - e e (th : 26.) a a 4-* c _ *- 

r+- a * ( th. 10. ) & a * ( *f- ) 
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Sch. T T si r W las analyfcos callcbitis , e* 

Cy duabus primis formulis finguhs tcr- 
minos pcr cas facilc clictctis . 

A JLT I C U LU S VL 

* 

Dc Logarithmis. 

J)ef 9J, Ql progrcflioni gcometricae t, n 9 
J * J'* v3 n\ n^ »4, »5, &c fubfcnbatur 
arithmctica o, d 7 *d 7 tf, +d 9 \d f &c. terminus 
quiiibct hujus v. g. id refpe&u homologi ni. 
dicitur logaritbmus. 

Cor. I . C I ' oco ' ponatur I , ferics arith- 

t3 metica cvadit in o , i, 2, 3, 4, 5 &c 
qui termini coincidunt cum exponentibus tcrmi- 
uorum feriei geometricae , v.g.id refpondet nx , 
$d ipfi *j &c. eft vero 2: 1 =5 id:id(cor. 6. 
dcf. 10. ) funt igitur femper log- mi terminorum 
fcriei gcom. ab 1 incipientis exponentibus ipfiv 
rum proportionales . 

Th. 26. C ^*'"T 1 & °>, '* ^Jg: 

J O e ft fumma cx log mts faffo- 
rum , & log-mus quoti cft diffcrcntia log mi di- 
vidcndt a log-mo diviforis. 
Dem C\ Uoniam 1 : a =j b\ a b ( cor. 

v£ s.tb.26.) 1 , a, b, a b funt 
quatuor termini progrl geom. aut continui , aut 
bini bini aequidiftantes \cor.tb.n.) Quarc & eo- 
rum lbg-mi funt termini progr. arith. ab o 
[byp.) incipientis, vcl continui, vei fimiliter dif- 

crcti {dtf'37.] adco^joc & arithmetice proportio- 

aales 
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nalcs ( th. 23 ) Quare l\ +- 1 ab -=1 la +. /5 
[c*r.i.th %i ) icu 04- tabzzla+-lbq.c. i. 

a. Si *3 fit divideadum, & * divifor, crit 
b quotus ( th. 17.) eft vero /*£ =3 la*-lb 
{1. p.) & — la ^ /b ( th. 13. ) ergo 
log-mus quoti eft diffcrentia &c. q. e.i. 
Cor. I. CX hoc th. eruitur regula multipli- 
JU candi, & dividendi dignitates a^na- 
tas. Cum enim exponentes carum fint earum 
log-mi [ cor. 1. def. 37.) carum multiplicatio 
fiet addendo exponentes (1. p.) & divifio expo- 
n:ntes fubtrahcndo [2. p.) Sic a\. a^. =5 ai % 
a n . am 53 an^m Szas : a$ =4 amzx a- 

w &c, 

Cbr. 2. T ^ fr^ionc numerator cft dividea* 
X dum , dcnominator divifor , & fra- 
ftio ipfa quotus ( tb. 20. ) log-mus crgo 
fta&ionis prodit fi a log-mo numeratoris fub- 
trahatur log - mus denominatoris , qui cum in 
hyp. th. sit /1. =5 o,crit < o h. c. ncgatiuus 
[n^s.inProb.) 

Cor. rl< q i, {c$r. i.def.i$.) eft vero cxpo- 
nens ipfius n =3 1. ( def. 26. ) adeoquc cxpo- 
ncns ^-h ^ i_ 1 [cor. xo. ) ^ o[cor.+.def.2i.'\ 

Quare ^ =J 1 s » 0 . Similf modo o ^ x cft 

n 

*"* * • f I ♦ S 

cxponcns , fcu 9 adeoquc n =2 ^ ,& 



cadem ratione * 2 ^ » w 

- 




corA 
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Cor. 4. T Og" mus quadrati c ft dupius, cubi 

■ JL/ triplus,potentiae * ,»pius log-mi 
radicis ( \.p.s cor. i. ) fcu hic cft ad iiluin ut, x : n . 
Cum ergo fit exponens radicis ad cxponcutem po- 
tentiae , ut log- mus radicis ad log- mum potcntias 
(cor. 2. def. 17,) h. c. fi cxponens radicis fit e 9 
cxponens dignitatis E, log- mus radicis /;iog- mus 
dignitatis L, crit *: E :s /: L, & * L =: E / 

(l.p. th. 26.) * L, »— a r,-; =3 E, 
feL 

^ =j / (cor. 3. /£. 26,] 

Car. K. ^m cxponens radicis fit ad ex- 

J \ ponentcm potcntiag 0, ut 1 : 

n ( cor. 4. ) fi am elcvanda fit ad potentiam 
n f erit refpe&u fuas dignitatis n radix , confc- 
quenter 1 : n za m : m n . 'cft crgo m n fattum 
ex cxponente dato in eum,quo afficiebatur data 
dignitas, exponens datas dignitatis am ad potentiam 
n elevatae; fic quadratum a\ cft a\. 1 ?a a% , cubus 
a* cft a*. 3 =3 a6 &c. fimilitcr fi cx am crucn- 

da fit radix n 9 crit 0 : 1 =2 m : t— i h. e. quo 

tus ex cxponcntc datas potentis per exponentem 
xadicis cruendas cft exponcns dignitati, ex qua 
radix illa cruitur p relinqucndus : fic as ps 

V~" a6^ a6.% =1 V""" 1 =8 &c. 
aSV^. 7" T Sl4i ^°i m morum maximus eft etiam 
\J in numeris vulgaribus. Si enim y quod 
jam Byrgiu$y ulacq 9 aljique praftitere 9 conftruantur 
tabutd, m quibus ordmatim txhibcantur numeri 
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uulgares, & c regknc tpforum locentur torum 
l<%-mi 9 numerus A per B multtplicabitur , aut di- 
wdetur , ft ex tabulis excerpantur l A , / B , & 
in iifdem qu&ratur , quinam numerus refpondeat 
log*mo l A ^P- / B . Similiter elevatio ad potcn- 
ttas per multiplicathnem , per divifionem log> mo- 
rum fiet extraclio radicum. £>ua rattonc conftru- 
antnr hujufmodi tabuU, priufquam videamus , ali* 
q*a funt notanda . Si !.<*»* progr. geom. ab r 
incipientis terminus ftt 2, ea non tranfit per omnest 
mmeros % puta per 3,5,6,7, &c. nec per omnet 
tran/it , fi zdus fit 3 ; aut quivis altcr , & in hit 
proindc cafibus omnes numeri fuum non habent 
log mum. Eam ob rem ad arbitrium ajfumitur, 
froqr. geom. 1, 10, 100, 1000,10000 &c. ar~ 
ticulorum primariorum y qui fiabilito log- mo 1 ^o, 
& log mo £0 = 1, eo ip o fuum omnes obtinent 
itterminatum log-mum. Iam vero numerorum in+ 
termediorum accurati log- mi non habentur / ut 
trgo veris quammaximc proximi obtineantur , h. e; 
* veris nc 1 quidem 1 0000000. *** dtftantct 
1%-mus 10 ftatuitur 1. 0000000, & ipft numeri 
in operando per hujufmodi dccimalcs exprimuntur J 
Vrob 2*A 7VT Utncri cuiflibet , qui non fit artV 
jl lf culus primus , log - imum invenire 

Refbl C ic <*atus n » <l u * ntediet inter articulbs 
J 9 O A,& B. Quaeratur {cor.2jb.26.) intelc 
A,& B media porportionalis 1 7 & fi n mediat 
inter t ,& B, inter /, & B quaerarur alia media 
*, fi n mediat intcr u 9 & B, iterum alia #, & 
ita porro, donec venias ad talem quas mediet 

intct n % & B j tum inter antecedentem puta x , $c 

v ^qu»: 
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z> quaeratur media y , adhuc alia inter z 9 & y &c 
donec venias ad talem M , quas ab n differat mi- 
nus, quam i. loooooooma^ jd,quod obtinetur, fi 
iuxta Jch. pr&c. A, B, n in iooooooomis expri- 
imntur (cor.z.prob. 14.) 2.° Ex 1A, & 1B erue (cor. 2. 
th. prac. ) It , cx It , & 1B erue lu &c. ex // 
& /s, lM,feu ln. 3.0 fi n mediat inter A, & t 
in operatione loco B utendum eft A . 

O ta denominatorcm ultimae rationis • 
ea tranfibit pcr omnes huiufmodi medias propor- 
ticnales ( Art. prtc. ) adeoque etiam per illan, quas 
jie i quidem ioooooooma differet ab n $ fed ei 
xnedte proportionali refpondet lcg-mus in folu- 
tione inventus ( cor. ^.th.prac.) ergo ille eft log- 
jrms numeri ab n ne 1 quideit} ioooooooma di- 
ftantis, qualis ( fch. prac. ) quxritur 



notae , & log- mus iis refpondens 
in tabula cxcerpatur, cujus prima nota integra 
«kfignans augeatur tot unitatibus, ouot funt ia 
dato nnmero notae ad dextcram rehduae, ut ita 
habeatur [ /ch. th. 36.) log-mus numeri com- 
Jpofiti ex 4 illis notis, & tot o, quot funt notas 
m numcro dato reliqus pcft illas 4^ qui fit 
A ; totidcm unitatibus augeatur prima nota log- 
sni. in tabula afiumptum prcxima: fcqucntis, ut 
£c hsbcatur log- mu5 numeri B, ia cjuem evade- 




ret 



)igitized by Google 



NUMERORUM 107 

rct datus x 7 fi quarta ejus nota 1. angerctur; & 
erunt nor« dextimae poft illas 4 , diffei cutia x ab 
A, numerus vero compofirus cx 1 , dt tor o, quot 
funt illae notas dextimae, differentia ipfius B ab A. 
Quodfi crgo incrcmenta log-morum ftabiliantuc 
[quod parum a vero diflat ) incremenns nume- 
rorum porportionalia , erit x — A : B — A =s 
IB -. 1A : Ix 1A, cujus proporportionis primi 
tres tcrmini cum innotefcant ex dcm. invenietur 
etiam quartus ( eor. 4- th. 16.) qui fi ipfi IA adiicia- 
tur,ob IA +- Ix — 1A =3 lx (prob. 6. ) habebi- 
tur log- mus quaefitus . 

PrO0 m 2jS J Nvenire numerum refpovdentem log- 
m JL tnomaiori uliimo tabuU f cujus tamem 
tara&ertfiica non excedat 4. 

Rc/ol Th L °g" mo dato fubtrahatur log-mus 
J ' JU 10 , vel 100, vel 1000; vcl 
10000 , ut relinquatur log- mus ultimo tabulae 
minor; quaerarurque in tabula numerus refpondens 
inventae differentiae; quodfi hic ducatur in nu- 
merum , cujus lo^-mus fubtraftus eft , faftum 
erit numerus quaefirus. 

Dem Q lo §" mus datus lx > fobtrafihis 1A 

V O refiduus te, erit [xp.th. 36.) Ix — l 
Asli j unde 1 ^ s3 /&, & z> p-5 5 er- 

go \z =3 # [/6.18. ) q. e. d. 
Prob 27 T H ven * re numerum refpondentem hg- 
' '£ mo inter duos tabuU proximos 
wdianti. 

W/ I Q l datus diffcrat a tabuIari ^ uoad 

J * O prunaoi notara , crit numerus ref- 

pom : 



*o8 Z>E COMPARATIONE 

pondens tabulari additis, vei demptis tot ad dcxte- 
nmo, quot i prima nota log-mi dati excedit, 
vel deficit a prima nota tabularis , aequalis 1 og- mo 
dato. Si cyphrac delcndac in illo numero non 
adfint, dividitur per i cum totidem cyphris 
(fch: tb: 36. ) 2. Quodfi datus differat a tabulari 
etiam quoad reliquas notas, alog-mo daro lubtra- 
hatur tabularis proximc minor, & hic fubtrahatur 
etiam a proximc majori, fiatque ut diiFerentia fecun- 
da ad primam , ita 1 ( diffcrentia numerorum A , 
&B rcfpondentium log-mis, intcr quos mediat 
datus lx ) ad differentiam ipfius A ab x (cor.^. 
th.26.] invenicndam , qua ipfi A addita habebituc 
# { ex fup. dem. ) eft enim ex dcm. in Probl, 
IB- 1A : /*-l A^B-.A:*-A. 
JPvob 9 QJ7 T Nvtnirc fractionem hg - mo defe- 

' JL ttivo refpondentem , 
Jle/bl. CUimtur Jenbm. ioo, vcl 1000 &c. 

i3 & ex ejus log mo auferatur datus 
quseraturque in tabula numerus rcfpondens log- 
jno refiduo , hic erit numerator fra&ionis qusfitas . 
Dcvn. C ^en. affumptus A . ejufqtie Jog- mus 
*3 defc&ivus / #, crit numerus rcfbon- 

dens /A — /#=2 1 p & refpondens x =5 
1 9 ftadionis itaque inventas num. eft ,& dcn; 

Cft AJku ipfa fraftio cftA. 'A =3 * 1 
(w: }.prob. 19. & z tb.zo. J 

MNl S a 
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